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MHUPKO CTOJAKOBUT

NMPMMEHA XHWIIEPMATPHLIA
HA BHMIIEOVMMEH3MOHAJIHY MHTEPITOJIALIMJY

Y panosuma [1], [2], [3] udn0oKHO caM HEKOJMKO CTABOBa O MO-
CPeJHO] H HemoCpPexHO] uWHBep3ujd MaTpuua BanzepMmonpoBor THma.
HMsnoxno cam y THM panoBuMa M npuMedy JAoOMBEHMX pe3yJaraTa
Ha npo6neM jeIHOZMMEH3HOHAJNHEe wHTepnonauuje. ¥ (1] mao cam pe-
3ume, y [2] mokase riasHux pesyarara a y [3] mao cam Heke monyHe
npowupyjyhu cBOjy mMerony 4 Ha Apyre knace marpuua. Opje pe-
3yJATare ¥3 THX PajoBa M Ja/be NPOWMPYjE€M HA HOBE KJace MaTpula
wTo omoryhyje n npumedy Ha npo6jeM BUMENHMEH3HOHANHE HHTEP-
nojauuje.

1. Hexa je
(1) Va=[v =[xzl (hj=1,2,...,04+1; X0=1),
BarnepMOHOBa MaTpUlla BEAWYHHA Xo, Xy, .-+, X,. 1afa je npema [1]
V;l =Sn anLr. ]
TAE je
—1)i+i i
2) Sn=1[sy) s,,-:{( Di*ieassi—j; ('.+J.<ﬂ+2)
0 3 (+i>n+2),
a o Cy eJemeHTapHe cumMeTpuuHe QYHKUM]e BeMHUUHA Xo, Xy, ..., Xn}
=W :iLpa(x-0); (=)
3 Lo={l]; ={( o (%
® w=lls Iy . AN
a Lija.(x) je
j—2 n
4) Ly (x) =TT (x—xy) TI (xy—x).
=0 v=j

[Ipema oBuM ob6pacuuma, 6poj T, omepauuja Koje je norpedHO
¥3BpWIMTH Aa Ou ce Ao6uaa marpuna V! nosasehu ox nosmare Ma-
tpuue V, ¥ NO3HATUX BEIHYMHA X4, X, ..., X, CACTAB/bEH j& OBAKO:
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a) 3a u3pauyHaBame pa3iuKa BEJMUYMHA Xy

Xn—Xn—gs Xn—Xp—gseee; Xq—Xg, Xn—Xy, Xn—X,
Xn_.i‘—xn_z,--., X,,_,—xz, x,.,_,——xl, xn,__l“‘x°
XQ‘—'xz, xs"‘x‘ y Xg—Xo

Xa—Xy,  Xg—X,
X1— Xy

n+1

notrpe6HO je M3BPILKUTH CBera ( ) 0Iy3uMaiba.

b) 3a u3pauyHaBame NPOu3BOJA pa3nHKa U3 Tayke a) Tpeba
43BpWUTH CBera n®-—1 MHOXemwa. (M3pecHoM panmuonanusanujoM mno-
CTynKa MoOxe ce 0Baj 6pOj HEITO M CMalbHTH a4 MM Ha TOME He
MHCHCTHPaMoO).

¢) 3a u3pauyHaBame BPEIHOCTH €JIEMEHTADHUX CUMETDHYHHX

byHKiuja BeJIMUMHA Xg, Xy, ..., X; TOTPDEOHO j€ H3BPLIUTH (n+l)
cabupama H (n;l) ~—1 mHOXeE.

d) 3a uspauynasawe npoussoja S, V, norpe6HO je H3BPIIUTH
(n+1) (”;1) cabupamwa u (n+1) (g) MHOXEIba.

e) 3a uspauysaBawe npoussoia (S, V,’)L, mnorpe6uo je u3pp-
wutu (n+1)® nemema.

[lpu oBum cpauyraBamuMa 6pOja NOTPEGHMX onepauuja y3ero
je y o63up na BannepMOHZOBa MaTpulla MMa jejaH peX jeAHHHIA
a MCTO TaKO Ja Ce W TPOYraoHa marpuna S, CacTOju JeJOM M3 HyJa
a Jen0M M3 jeJiMHMIIA, INTO 3HATHO CMamyje Opoj morpebuux MHO-
Xewa u cabupama.

YxynHO ce Ha oBaj HauWH A06H]a

2049 4Tn—2

&) Th 5

onepaunja. 3a n=1 (marpuue ¢opmara 2x2) Ham MoOCTyHaK je
»JIOWHjH* O yoOHuuajeHOr MOCTyNKAa KOj¥ 3axTeBa Ha Ce €JIEMEHTH
afjyHroBaHe MaTpHIe Keae BpeXHOWHY AeTepMHHAHTE MAaTPHULE: MO
HaweMm nocTynky tpeba 8 onepauuja a mo KnacuyHOoM cBera 5. 3a
n =2 no HauleMm noctynky tpeba 32 onepauuje a no KJacuuHoM 35.
lliTo je n Behe TO je npexznocT mawer mnoctynka uspasuruja. llira



TpuMena xumepMaTpula Ha BHIIEAHMEH3HOHATHY HHTEPNOALH)Y 123

BUIlE HAall NOCTyNaKk je no 6pojy omepanuja PpalMOHANHH]H H OX
JIpyrux mocrynaka Koju cy paspaljeHH 3a MaTpulle onwmTer HJAHM che-
nujaasor Tuna. Buxeru nanpumep [5), cTp. 248-274 n [6].

2. V papy [4] BaBenm cMO HeKe CTaBOBE O XHIEpMaTpHlaMa.
Tum umeHnom HasuBanum cMO matpuue neduHMCaHe Ha OPCTEHY crhe-
[[HjaJHO Ha MOACKYNY KOMYTAaTHMBHMX MaTPHIA NpPCTeHa KBajpaTHUX
matpuna. OBje heMo mokasatM Kako ce jeXHa KJaca Te BpPCTe Ma-
TPHIa Ha NPHPOLAH HAUHH MOjaB/byje y Npo6AeMy BuieXHMEH3HO-
Ha/lHe HHTepnoJaiuje, Jokasahem0 CTaBOBE O MHBEP3HjH Te BpCTe
MaTpHIa ¥ HCKODHCTUTH Ty MHBEp3Hjy 3a peluewme npodaema Bulue-
JMMEH3MOHAIHE MHTEPNOJalHje.

3. Hexka je
m . n .
(6) 2=f(x3)= 3 (3 au /)
i=0 j=0
¢yHKIMja OX ABE NMPOMEH/HHBE X,y KOja 3a
X==X,} v=0,1,...,m,
y=Vp; p=0,1,...,n,
HMa BPEIXHOCTH
2= va,.

Tapa, 3a oxpehuBame xkoedununjeHara a; Tpeba pEIIUTH CHCTEM
(m+1) (n+1) nuneapruX jefHaYMHA MO HEMO3HaTHMA a,; KOjUX Takohe
uma (m+1) (n+1) na 6poj. Taj cucrtem raacu

. n .
N z=3 x',(z)a,jy{,; v=0,1,...,m; p=0,1,...,n.

=0 Jj=0
Heka je Z Bekrtop-BpcTa uMju cy eaemeHtu y*x!; k=0,1,...,m;
[=0,1,...,n cpehenn aexkcuxorpadcku N0 pactyhuM BpeXHOCTHMA

excnoHeHara &,/ (u rae ce ysuma no gedununujm x°=y°=1). Heka
je A BeKTOp-BpPCTA YMjU Cy €JEeMEeHTH a,, Takohe cpeheHu JeKcuko-
rpadpcku nmo pacryhum BpemHocTHMa mHIeKca vp. Hexa Takohe u Z,
6yle BeKTOP-BPCTa YH]H CY €JIEMEHTH 2, JeKCHKOorpapcku cpehenu
no pacryhum BpeAHOCTUMA MHAeKca vp. Heka je Hajsan Vi, . MaTpula
cucrema (7). Hbene cy Bpcre jenHake OHOj BPeAHOCTH BexkTOpa Z
KO]y 0Baj y3uMa KaX jeé X=Xx,, y=)u U KajJ C€ T€ BPEIHOCTH JIEKCH-
korpadpcku pehajy y marpuuu V, .. Ca OBUM O3HaKaMa TpaceHH
noannoM (6) nuwe ce

8) z=ZA’
a cucrem (7) nuume ce
(9) ZO’= Vm'" A'-
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M3 oBor sazmer je

(10) A'=ValaZy,
a onxa (8) nocraje
(11) 2=ZVanZ,,

na ce npobreM Halaxema (yHKUM]e 2z CBOAM Ha HHBEp3njy Ma-
tpule Vo,

4, Heka je cax A, Hexa marpuna ¢opmara nxn IZeduHHCaHA
Ha Teay k ckanapa «, B,... . [Ipcren marpuna A, npecauxahemo
n30MOpPHO Ha mojnpcrTeH mnpcreHa matpuna Gopmara maxmn 1 TO
Ha JBa pa3jiMyMTa HayuHa.

NEGUHULIMIA 1. Hexra je

(12) D An L [ay]; m=1,2,...

rzae je
HyRa Molipuya popmalia nxn ako je i #j:
a;j= {

A, ako je i=j; i,/,=1,2,..., m.

[lpema oBoj neduHnnMju marpuna D, A, cacToju ce oI MaTpuna
A, xao 6J0KOBa Ha IJIaBHO] ZMjaroHaJd W HyJa MaTpulla BaH rJaBHe
Aunjaronane. Onepatop D, MOxe Ce NPHMEHHTH M HA CaM CKaJap «
(xao marpuny ¢opmara 1x1). D,a je Tama jeAHOCTaBHO ,CKaJapHa
MaTpyLa“ TO jecT MaTpWlia KOja MMa eJieMEeHaT o Ha IVIaBHOj IMjaro-
HaJyd a OCTandu €JIeMeHTH Cy joj jexHaku Hyxau. [losnato je JHa je
CKyN CKaJapHAX MaTpulla M30MOp(daH Teay cKazapa Ha Kome Cy Te
MaTpuue jaedunucane.

NE®UHULINIA 2. Hera je A,=[w,;] mallpuya ¢popmaiia nxn ge-
¢unucana na K u nera je

(13) W A [ Do) ij=1,2..0,05 m=1,2,...

[Ipema oBOj neduHunuuju matpuna M, A, nobuja ce U3 mMaTpHIe
A, KaJ ce y 0BOj Hajnpe CBaKM €J€MEHAT «; TpPaHCHOpMHIIE Y cKa-
napuy matpuny 9, o; dopmMaTa mxm a OHZA M3 OBAaKBHX MaTpHIa
cactaBy M cama Matpuna M, A,.

Jlako je BumetH na cy ckynoBu (M, A,}, {Dm A}, {An} 3a
yTBphenu mnpupoasu 6poj m mehyco6Ho H3oMOpPdHM y OmHOCY Ha
onepauujy cabupama ¥ MHOXKeha MaTpDHIA OJXHOCHO cabupama H
MHOXEHha y TeJy CKajapa.
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TEOPEMA 1. ,
W (A+B)=Dn A+ My B;

’ W (AB) =M, A M, B;
MnA) =Mn(A~Y);
M (ﬂnpA)=5mmpA .

(14)

IloTiliyno ucilie ollepayuje Baxce u 3a ofepaliop D .

OBa TeopeMa cjleXu H3 NMOMEHYTHX H3oMopdu3ama.

19
Ay = .
s ]

712007
3400
D=l 0012

10034 |

Tako, 32 maTpuny

uMamo

1020
0102
3040
10304 |

mzAz'—':

IOK je
@2 (9.“2 A:.') = sz (92 Az) ’

TO ject onepai‘opu D 1 M Cy KOMYTaTHBHH:
TEOPEMA 2. Baodcu yBex
(15) gp (Cﬁmq An) = smq (9,), A,,)-

Heka ¢y cax W, u W, BanzepmonzoBe MaTpuiue BeAu4HHA
Xg» X4y ++ ¢, Xy PECNEKTHBHO BEAUYHHA Yo, Vi, ««+) Vn-

TEOPEMA 3. Baxcu ysex
(16) Vm.n = g] +m Wg 5m1+,, WJ .
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Hdoxa3s ce cacroju y Bepubuxanujn. Mu hemo Bepuduxanujy
npoBecTM Ha NPHUMEPY BEJUYMHA X, X{, Xs M Vg, Y; TO jeCT Kaj je
m=2, n=1. To he ymwreaeru npocTop a jexHoM yTBpheHH JeKCHKO-
rpadcky nopefak BesuunMHa omoryhyje ma ce 3ak/byuak npomupu
¥ Ha ONMIITH CAydaj. ¥ OBOM cayuajy je

— 2 2
Loy 4 90 xy X1y
1 2
Yo X34 X4Y3 X1 X1 ),
1 2
Vi X2 XYy X2 X2,
2
1 y2 X3 XpPs X2 X2 )s

2 2
1 oy, x5 X3y, x3 X3y,

2 2
L1y, x5 Xgy» X3 X3), |

na ce Jako yBuha jJa je Ta mMaTpula NPOU3BOJ MaTpula

1 50 0 0 07 10 x,0 x207]
1 50000 010 x, 0 xb
001 1y00 10x 03x%0
001900/ W 01 02x 0 2| TWo
00001y, 10 x 0 x5 0
{0000 1 y | 101 0x,0 x21
rie je - _

lxoxg

w1 )
_lxzxg_ !

Cana npumeryjyhu penauujy ussepsuje u3 TeopeMme 1 Ha u3pas 3a
marpunly V., 3 Teopeme 3 mobujamo

(16) Vin=Dysn W' Dy 1m Wz,
a onzxa pesaunuja (11) raacu

(17) 2=Z(Wy 10 W'Dy 1 W3 2y,
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IITO W MPeTCTaB/ba GopMyny 3a ZBOAHMEH3HOHAJNHY HMHTEPIOJALH)y.
Y oBoj ¢opmyau noce6ro ce Bpu uHBep3Hja BaHaepMOHZOBUX Ma-
tpuna W, u W, u ox mux Qopmupajy nocie uHBep3uje Xunepma-
Tpune Myyn Wit 1t Dpym Wa'. Tpe6a jowr wucrahu ma ce marepno-
JIALMOHM TOJHHOM ANOGHja y 06suKy cpeheHOM (nekcukorpadcku) mo
CTeneHMMa NPOMEH/bUBHX IITO HHUje CJAy4aj HU KOJ jeXHe HO caka
nosHare ¢GopMyJae 3a HHTEPMNOJALH]Y.

5. Hsnoxuhemo jom u ciaywaj HHTEpnoJamuje NMOJHHOMHMA Ca
TPpHU NPOMEHJ/bHBE.

Heka je
m n p
(19 u=tCo 9= 3 0 E 9 ($ amar)).
v=0 p=0 n=0 /
(yuxuumja ox 1pu mpomenibuBe x, y, z Koja 3a
x=x,; i=0,1,...,m,
(lg) y=y/; j=0117"')ny

z=2; k=0,1,...,p,
¥Ma BPeNHOCTH

(19" U=1u.

Tama sapatak xa ce oxpene xoeduUHjEHTH ayuy 3aXTEBA Ja CE Peiun
N0 HEMO3HATHM BEJIMYMHAMA @Q,uq CHCTEM JHHEAapDHHX jeHauMHA

m n p
@ ww= B Z 71 (Z ama ),
v=0 \p=0 =0

kojux uma (m+1)(n+1)(p+1) Ha 6poj ca HCTO TOMMKO HEMO3HATHX.
Marpuna tor cucrema Heka je Vi, ., ,. Heka je A Bekrop-BpcTa uuju
Cy eNeMeHTH Gypy CpelieHn JexcuxkorpadCkuM NOPETKOM 10 HHIEK-
cHMa vpn; HCTO TO HEKa BaxKu M 3a BeKTOp Bpcry U, ca ereMeHTUMa
u . Heka je U BEKTOpP-BPCTa YujH Cy eneMeHTH x¥y* 27 cpehenn nek-
cukorpadcku Mo pacTyhHM BpeIHOCTHMAa €KCIIOHeHaTa vpy (M rue ce
no peduHunMju CTaBba x°=y°=2%=1).

Ca Tum o3Hakama cucreM (20) muume ce OBaKo
(21) ' Uo'=‘ m,n,p A’
Opasae je
(22) A=Vah U
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Kako ce ¢dyHkuuja u Moxe 3amucaru ca

(23) u=UA’
TO H3 HPETXOJI,HOI‘ caenn
(24) u=UViho Uy,

na ce npo6reM Hanaxewa QyHKUMje u CBOAM Ha WHBEp3d]y Ma
Tpuue Vo a,p-

TEOPEMA 4. Baxcu yser
me,p = (©(m+1)(n+1) Wa) ((:Dm“ c-mpﬂwz) (Em(n+1)(p+t) Wx) ’

rae ¢y W;, Wy, W; peciiexiiuBno BangepmonzoBe wmailipuye BeauduHa
Xos Xyseoes Xms Yor Vis oo os Vns 20025y +0e32pe

Jloxa3 oner no6ujamo BepuuxalujoM Ha CrenujasHoM cay-
yajy npu ueMmy jeIHOM 3a yBeK YTBpHeHM JeKkCHKOrpadCku mnopexnak
Be/IHuUMHa €a KojuMa ce onepuiue ob6e3behjyje npommupeme R06UBEHOT
3aK/byuyka ¥ Ha ommrHu caydaj. Hexa je paagm ywreme y mpocropy
m=1, n=2, p=3. ¥ 0BOM cnenujanHom caydajy marpuna V, ,  raacu

Ws yoWs VW, xoWs xo¥oWs XoysW; |
W, » Ws VW, x,Ws X9, W, %, " W,
Wi y. W, .V;- Wy xoW; xp. Wy x4 .VZZ' Wy
We yoW, ¥oWy x, Wy x,9, Wy x5 W,
Ws »n W .V% Wy x Wy xp,W; x ,V? W;
W y. W, .Vg W, x, Wy x,9. W x ,Vg W, |

V!.z.a""

na ce Jako yBuha Ja je OHa NMPOH3BOJ MaTpHLUa
Do Ws, DM, Wy, T, W,

oZakie cienu TBphewme y HaBeJEHOM CIEUHjaJHOM Ciayudajy a u y
OmuTeM CaydYajy jep 6poj BeAMUMHA Xy, Yp, 2y HE HIPA Y 3aKbYUH-
Balkby Hapo4uTy YJIOTY.

[Mpumemyjyhu cazxa craBoBe O WHBEP3Hjd NPOM3BONA MATPHIA
M CTaBOBE O WHBep3ujH Xumepmatpuua u3 Teopeme 1, MOxemo 3a
Gbyuxoujy u npema (24) nucatu

(25) u=U (P4 no+0WT Dmat Mp 41 W2 Dimynytnen) Wa) Uy,
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IITO ¥ HNpercraB/ba (OpMyay 3a TPOAMMEH3HOHAJIHY HMHTEPNOJauHjy.
Y oBoj dopmyan moce6Ho ce BpmM uWHBep3uja BaHZepMOHIOBHX Ma-
tpuna W,, W., W; u noce6no oxn oBux ¢opmupajy xunepmarpuue
Wn+ 00+ Wiy Dyt Mos W2, Dimanyinen W3'. Kao o ce us
HaBeJieHe (Gopmyne BHIM, HHTEPNOJALHOHM IIOJHHOM ce no06Hja y
06iuKy cpehenom (amekcukorpadcku) MO CTeNeHUMa NPOMEH/bUBHX.

Caza ce snakO MOXe YOUMTH NPaBHJHOCT y pacnopeny Baugmep-
MOHJOBMX MaTpuua ¥ oneparopa M u D y obpacuy (25). u oxarie
H3BECTH 3aK/by4aK O TOME KaKO [JIaCH HHTEPMNOJAllHOHH o6pasan 3a
onwTHd cayydaj: [Ipousson unmexca onepatopa M, D u ¢Popmara Ban-
JEPMOHJ0BE MaTpHlle HA KOjy Ce TH ONepaTOPH NPHUMEHY]y y CBaKOM
cayuajy je uctu. (¥ (25) To je 6poj (m+1) (a+1) (p+1).) Tlouume
ce HajuupuM MoryhuM omnepaTopoM )t nma ce MOCTYNHO YBOZM oOIe-
patop ® 1ok Ha Kpajy He mnpeocrane camo oneparop 9D. (¥ (25)

sa marpuny Wi’ Hajmmpu moryhum omepatop M jecTe Min+neps1)-
Ilpenasn ce Ha Marpuuy Wa' u onepatop Wnsn(p+1) CMEHBYjE ca

Dm+s Mp4+y- Hajsan mpemasu ce na matpuny Wiz' u oneparop
D11 Mp+1 CMEYjE €8 Dim 41y (n+1)) YOCTANOM, [IPpEMa HaeM papsy
[4] onepatop ® u3 o6pasauna (11’) u (25) moxe ce W cacBAM H30-
CTaBHTH a Ja He jpohe mo amBocmuc/ienocTd. O6pasan (25) Traza raacu

(26) u=U Dnsn e W) o4 W) (W) Uy’

OG6jacnumMo mpuMeHy OBOr o6paclia HEKMM jE€IHOCTaBHUM IPUMEPOM.
¥Y3uumo na je m=n=p=1 u na je

Xo{ X1 Yo | V1] 2|2 Uggo| Ugo1| Uoro] Lo11| Usoo| Uso1| Uy10| Ur11

12’3456 112112112

I/IHTepHOJIaHHOHH NNOJIMHOM Talda rJjacu
U= Qgeq+ Booy 2+ Gogo ¥ + g1y Y2+ a0 X + Ayqy X2+ Ay Xy + 08444 XY2,

a CHCTEM JMHeADHHX jeIHAYMHA 10 Gyuqg IACH
Ggoo+ 001+ 3dg10+ 1580(, + ye0 + 58101+ 3ayye + 150, =1,
go0+ 600y + 30910+ 188011+ 100+ 68,0, + 30,50 + 18014, =2,
g00+ Sao1 + 48010+ 2004y + G100+ 5810 +48450+20a5,=1,
ogo + 6901 +4ag 0 +24a0,1+ G1o0t+ 6010y + 40150+ 240,, =1,
Goo0 + Sg01 + 3010 + 15041, +2a,00 + 108, +6ay10+ 3001, =2,

9 36opHuk MaTeMaTHYKOr RMCTHTYTa
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oo+ 6001 + 3010 + 18a4,y + 2a,0¢ + 120,44, + 644, + 364,y =1,
Ggog+Soo1 + 4850 +20a0,, + 20,09+ 1044, + 84y, +40a,y, = 1,
Aoo0+ Ooo1 + 4ag19+ 2400y + 20409+ 120,40 +8ay,0+ 4804 =2.

YuyTpamimy CTPpyKTypy MaTpuue V,,, OBOI CHCTEMAa HHje JAKO
carnenarty; Mehytum je npema Teopemu (4)

V1,1.1=94 Wa @z mz Wz mx Wu

Wl=11 ' W2= 13- W3=15.
12 14~ 16
Kaxo je

wol 271 el 478 el 6 -8
S S U U A S B [ S

rue je

6uhie
vl_,ll,l =M Wi D, M, Wa' 9, W.o,_‘,
Tae je B _
2 0 0 0-1 0 0 0
0 2 00 0-10 0
00 2 0 0 0-1 0
auwio| 000200 0-1)
~1 0 0 0 1 0 0 0
0-1 0 0 01 0 0
0 0-1 0 0 0 1 0
| 00 0-1 0 0 0 1|
" 6-5 0 0 0 0 0 0
-1 1. 0 0 0 0 0 O
0 0 6-5 0 0 0 0
owio| 0 0-1 10000
0 0 0 0 6-5 0 0
0 0 0 0-11 0 0
0 00 0 0 0 6-5
|0 0 0 0°0 0-1 1
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a
" 4 0-3 0 0 0 0 07
0 4 0-3 0 0 0 O
-1 0 1 0 0 0 0 O
D, T, W1 6-1 0 1 0 O O O '
0 0 0 0 4 0-3 O
0O 0 0 0 0 4 0-3
0 0 0. 0-1 0 1 O
| 0 0 0 0 0-1 0 1
na je crora
48 —40 -36 30 -24 20 18-15]
-8 8 6 -6 4 -4 -3 3
-12 10 12 -10 6 -5 -6 5
. 2 -2 -2 2 -1 1 1 -1
Viia= '
~-24 20 18 -15 24 -20 -18 15
4 -4 -3 3 -4 4 3 -3
6 -5 -6 5 =6 5 6 -5
| ~1 1 1 -1 1 -1 -1 1]
a Kako je

u=UViLUy; Us=[1,2,1,1,2,1,1,2]; U=[1, 2, y, y2, x, X2, x, Xp2),
6uhie HHTEPNOJANMOHM MOJHHOM
u=—T78+152+21y - 4yz + 59x - 11x2 - 16xy +3xyz,

na je caj snako MPOBEPUTH Ja OH KCNYHaBa NOCTaB/bEHE YCAOBE.
Ha kpajy npumerumo ma dopmyna (25) canpxu y cebu u ¢op-
myay (17) a oBa ca cBoje cTpane cagpxu (opMmyay 3a jeLHONHUMEH3HO-
HamHy uatepmonanujy Hasexeny y [1), [2], [3]. 36uma, ako je p=0,
umahemo y dopmyan (25)
W3's[1], Wnt) oy Wi = Doy Wi
Dt Mot We' = Do Py Wi = Dy W

-1
Dmtiyn+1) Ws™ = Dimtiyntn 1],
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na ce po6uja dopmynaa (17). Axo je cama m n=0 umahemo name y
dopmyan (17)
Wiy W' =D, W' = W1,
Wi'=[1l, DymWa'=Dmll],
a TO jaje paHuje usBexeny dopmyay
2= ZWit zy
33 WHTEpPNOJaLHMjy MOJHHOMOM Ca CamM0 jeJHOM MPOMEH/bHBOM.

(Caoliwieno 24 peyembpa 1958)
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SUR UNE FORMULE D'INTERPOLATION PAR POLYNOMES
A PLUSIEURS VARIABLES

M. STOJAKOVIC (Beograd)

Dans nos articles (1}, [2], {3], nous avons donné la formule
d’inversion éxplicite

Il_l ==Sn Vn'l-'n

de la matrice vandermondienne V, ot V,’ est la transposée de V,,
S. la matrice triangulaire et L, la matrice diagonale définies ici par
(2), (3), (4), ce que nous avons alors appliqué a la déterminantion
du polyndéme d’intérpolation d’une seule variable.
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Nous donnons ici les formules d’inversion des matrices qui cor- -
réspondent au probléme le plus général d’intérpolation par polynd-
mes 2 plusieurs variables. Nous donnons ici les définitions et les
formules pour le cas de trois variables en laissant au lecteur le soin
de faire la généralisation qui est dailleurs trés naturelle.

DEFINITION 1. Soit

u=f(x,y,2)= ﬁ x"(é yH (Igoav}u] z’l)),

v=0 n=0

le polynéme a trois variables x,y,z qui pour x=x;,y=y;,2=2; a la
la valeur u=u;,; i=0,1,...,m; j=0,1,...,n; k=0,1,...,p.

Soit A (résp. U; U,) la matrice-ligne dont les elements a,uqg
(résp. x* y*2%; u,;) sont ordonnés par I'ordre 1éxicographique des
indices vy (résp. des éxposants vpn; résp. des indices ijk).

THEOREME 1. La matrice Vuy,,p des coefficients du systéme des
équations linéaires algébriqués

wa=f (i, v, 2);  i=0,1,...,m; j=0,1,...,n; k=0,1,...,n,

ou dans la forme matricielle
Uo'= Vm,mp A')

aux inconnues ayun Salisfait a la relation

Vs = (Dm0t +0 Ws) Oa+1 Mpr1 Wa) (Mns 0o +1 Wi),

W,, W,, W, étant résp. les matrices vandermondiennes des quantités
Xoy X1y eeesXm3 Voo VireeesVns 200 24y, 2p € D, M les opérateurs dé-
finis par la

-

DEFINITION 2. Soit A, la matrice quelconque d’ordre (nX n) définie
sur le corps K de scalaires «,B,...". Alors, posons

matrice zéro si i==j

D An2L18:] 5 =(
m [Bl] By A, sii=j; i,i=l,2,..-,m~

Mm An 28 [D, ), oy étant les éléments de Ap.
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THEOREME 2.

Vm (A+B)=M, A+Pm B; Dp(A+B)=Dm A+Dn B;

Mn(AB)=M,, A M, B; Dn (AB)=Dm A D B;

(D A)~ 1 =M (A™Y); (Dm A)~=Dm (A™);

M, (Wy A) =M p A; D (Dp A) = Dry A.
THEOREME 3.

*) 1=UVrnp U= U @+ 06+1 Wi Dmis My 41 W2 ' Dy 1y we n W) U
Pour p=0 la formule (*) donne |
wil=[1); M+ +1) W' =D s Wi Dy Moty Wa' =Dy, WY
Dm+n rn Wa' =Dmeny uen[l]=E (matrice unité);

u ne dépend donc de la variable z et nous obtenons la formule
(17) & interpolation par polyndomes 2 deux varables

u= U(‘fm,,+| Wl—‘ 9m+x Wz_,) Uof-
Si I’ on a aussi n=0 cette derniére formule donne
Wil =[1]; Dnss Wa' =Dy salll= E; Masy Wi =, Wi = Wi

u ne depend donc que d’une seule variable x et nous obtenons la
formule d’interpolation par polyndmes a une seule variable x

u=UWT' U,

ce qui été déja exposé dans [1], [2], [3]



