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CTAHHUMUP PEMILI

O JEOHOM THUITY EJIMIITUYKOr MHTETPAJIA Il BPCTE
H O HbETrOBHUM ITPUMEHAMA

[Tocranak pasnu4uTHX 06/HKAa HOPMAJHUX THIIOBA EJHNTHYKMX
HHTErpaja 610 je yCJAOB/bEH IVIeAMILITHMA €A KOjHX Cy Ce MOoCMaTpasH
€/IUNTHYKA MHTErpald Hau enunrtuuke ¢yuxuuje. Jlok Legendre, na-
npuMep, HJE 3a THM Ja HHTerpan y KOMe Ce IOjaB/byjeé KBalpaTHH
kopen nossHoMa IIl man IV crenena pexykyje Ha HajjeAHOCTaBHH]Y
¢dopmy, Weierstrass-y je cTansHo nmpex oumma Be3a CBHX €JMNTHUKUX
¢yunknuja ca o-pyHknujom. Jacobu, oner, 6upa THIOBE KOju KO3BO-
JbaBajy HENMOCPeJHO pa3BHjatbe y penoBe HTA.

[Mokasano ce, jom, jna H#je ONpaBXAHO NATH W3BECHOM THIY
eaunrtuukor unterpana Il Bpcre Hexky HapOYHTY MNPEXHOCT, 4 C THUM
y Be3H H HekO Hapouuto QyHKIHOHAJNHO Obenexje, jep cy ce Hauae
MHOre Jpyre paBHONpaBHe (OpMe; MOroTOBO, IUTO C€ OBAKBH HHTE-
rpanu KOjH cajpxe TPH aprymeHta MOry cBecTH Ha QyHkuuje Koje
caapxe cBera jipa aprymenra. Ho y BenukoM 6pojy cayuajeBa, Hapo-
YHTO y NpPUMEHaMa, N0Ka3aJ0 Ce Ja je MMaK ONpaBJaHO Y3€TH HEKH
TUN 3a HOpMajlaH, jep ce y TaKkBUM CJydajeBuMa paAu/IO O MHOrO
jexHOCTaBHBjUM TpaHcPOpManHjama.

[Ipu csohewmy jeZHOr HOpMaJHOTr THIA Ha APYrH jasbajy ce
penanuje Koje GM ce MOIMe NOJEAUTH y ABE Karteropuje. ¥ jexHoj
ce Be3a u3mehy JABa HopmanHa Tuna uHterpana Ill BpcTe mn3paxasa
eqemMeHTapHuM QyHKIHKjama. Y Apyroj kateropuju ce y Be3aMa Moja-
B/bY)y M €NHMNTHYKH MHTErpaad Huxe Bpcre. MHTerpasu npse rpyne
moran 6u ce Ha3BaTH ,CPOmHW“ uHTerpaau. OHM JApyre rpyne Ouiu
6u ,cauunu“. Tako Hanp. Jacobi-jeB HOpmanHW THI

n 3 k2sina cos a A (o) sin®9
@EDT | (1 —k?sin? a sin?6) A (8)
0

(n=—ksina, A(w)=VI-Ksinw
n Legendre-oB
de
; (1+nsin*6) A (8)

T (n, k, ¢) =
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pe3anu Cy penanujom ([6], cTp. 344)
ITES YN
Wk 9) = | L) (10, ) F ),

rae je F(k ¢) Legendre-op HOpManHu enunTHyxku uHTerpan I Bpcre.
Osu cy TunoBu canunu. MehyrtuM, y npobiemuma aunameke [4] mo-
jaBHO ce u Heuman OB TUNI

®
K*sinBcos BA'(B) do .

A ke)= ; k'? cos?B +k2cos?® A(6)
kZ
(k'2+k2 =1 , A ((D) Vl k' Sln‘ LU , n= m) .

Osnaj je ca Legendre-oBuM THNOM Be3aH pejauujoM
—
An, k, )= \/in—ik—zl—(—"il—) I (n, k, ¢),

Kao wWTo je To AaKo ysuieru. OBu Cy, Aaxje, HHTErpaiu CPOIHHM.

O cBakor HOBOI THMA, W MOPeX TOra IITO C€ OH — Kao TAaKaB
~— HenocpejHO jaB/ba y NpHMEHaMa, O4eKyje ce xa o6pacu#d Koju
BdXE 3a TaKaB TWM He OYAY KOMIUIMKOBAHH]M OJ aHAJOrHMX o6pasana
3a Legendre-oB Tum. Jep 6u Taja, yMecTo Aa ce AUPEKTHO Onepume

ca TaKBUM TUNOM, 6MJO 3rOJHMj€ Ja ce OH Hajnpe cBeje Ha Legendre-

0B, u3BpIIe moTpeb6He TpaHchoOpManuje, a 3aTHM Ja ce OH BpaTH y
cBOj NpBOOGUTHH 06aMK. JlupexTHo omepucame H3uckupahe Builie pa-
yyHatba ¥ HOBM THN MMao Ou camO QurypaTHsaH 3Hauaj.

Cpozxnu wHTerpanm ucnysuhe, pasym/buso, TPaxeHH 3aXTeB M
OHM HUCY OJ uHTepeca. Paas ce camO O THNOBHMA KOjU Cy CaMo
ciuuHn ca Legendre-opum. TakBu THNOBM uManum 6w, HaxJje, CBOj
raison d’étre axo o6pacuy 3a ibHX UMajy MCTY CTPYKTYPy Kao M OHu
3a Legendre-oBe, €BEHTYaJHO W NPOCTH]Y.

Y oBoM pany yka3syjem Ha jenaH Tun uHTerpana Il Bpcte xoju
ce nojaBibyje y npo6ieMrMa reoMeTpuje KON HCNUTHBAba KOHUUHUX
NOBPLIMHA: KOJ W3pauyyHaBawma OTBOPA Pa3BUjeHOr OMOTada y paBaH,
KOJ KOMIJIaHaLlije Koce KPYKHe Kyne, y jelHauyHama JHHU]e OCHOBe
KOHyca pa3BHjeHe y paBaH uTA. TO je WHTEerpaxn

gy A(8)do .
An k) = A'(\p)f Trctgipsmie . oceve ()
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[Toxasahy Zma o6paciu KOju ce OZHOCE Ha OBaj THN HHUINTA HHCY
KOMIIJIMKOBaHuju OX OHHMX 32 Legendre-oB Tum, fa cy HeKH, wITA BHLIE,
H APOCTH]H.

O63upoM Ha reoOMeTpMCKM 3Hadaj OBOI' WHTErpaja, OH 6H ce —
aHAJIOTHO Ha3WBY ,€NMNTHYKH“ — MOTra0 Ha3BaTH ,KOHUUKH“ HHTErpal.

1. Unrerpan JI je medwHucaH, ka0 WTO C€ BUAM, 32 NO3UTHBHE
BpexHOCTH mapamerpa. Axo ce Y uspasm nomohy n, poGuje ce

P
_A\[n@ED [ A@)de 2
Jl(n,k,q>)—v Nk f1+nsin’9' ®
0

a oBaj ce m3pa3 moxke geduHHCcaTH M 33 BPEJHOCTH
—1n< — &2
Ako ce moxuHTerpanHa (QyHKIMja Hanuiie y OGJUKY

n+k? _ k2
n(l+nsin26)A(0) nA(8)

n3pas 3a JI xo6uhe 06auk

IR (COIELLF IRV RN SO

Buzu ce na cy JI u I1 cruunn uHTerpaH.

O6pasan 3a 36up aBa mHTerpana Il BpcTe ca HCTHM MOZYJIOM
H aIMTYAOM, a ca pa3auuuTuM napamerpuma ([2}, ctp. 237)

k2
n(")’ﬂ‘?)"““(“‘)")?) =
n

arc [ BN OO gy

Kajia ce MEeCTO OBMX MHTerpaja yHecy BPEIHOCTH HM3PaXKeHe nomohy
$yunxuuje JI, xo6usa 06auK

_ \/___n___
= Y{@+1) (i

I (n, k, <P)+JI( » ke, <P)

=arc tg Zg(‘?) V(n+ D (n+k2) + & Vm F (k. 9) (4)
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3a n= +k caenn
2n(ik,k,<p)=arctg[ﬂimgi

A(9)

Ha wctu nauws, ob6pa3anm nomohy kora ce uHTErpa’a ca mosu-
THBHMM NapaMeTpPOM M3paxkaBa nomoliy mHTerpasa KkOme ce napameTap
Hanasn usmehy —1 u —£% ([2), c1p. 240)

]-i—(l:Fk)F(k,cp).

klz ﬂ+kz kz
Il (n,k, =————n———————ﬂ(——————,k, ) — F (&,
(n, k, 9) it 1) (At ) k)t (k. @)+

n sin @ cOs @ 4 [n (n+k’)]
+ \/(n+1)(n+k2)ar“g{ I0)) \/ n+1
no6uBa 064uK

n+1
n(n+k*)

n+k?

n+l, F(k,q))+

J'I(n,k,<p)=Jl(— k,cp)+k’

sin ¢ cos ¢ n(n+k’)]_
+amtg{ A () n+1

Anunuona Teopema 3a enunrtiuke unterpane Ill spcre ([1], crp. 13)

I (n, k,9) + X (n, k, ) =1 (n,k o)+

n sing sinysino Vn (n+1) (n+k?) }'
+ V(n+ 1) (n+ k%) arc tg{ 1 + n sin? o—n sin ¢ sin ¥ cos o A(s) (%)

koja Baxu 3a n >0 uad —1<n<< —k% y3 yciaos

cos 6 = cos ¢ cos ¥ — sin ¢ sin ¥ A(o), (6)
no6uBa 06JMK |

T(n, k@) + JE(n, k) + k2 || 2L

A & @)+ F (5, V) —F (k,0)) =

=JI(n, k, 6) +arc tg w, (5%
rie je w u3pa3 y Beaukoj 3arpazu jesnaumne (5). Kako y3 ycnos

(6) Baxu jom
F (k, ) + F (k,¥) = F (k, 0),

R T T

L
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TO aguuIuOHa TeopeMa 3a ¢yHkuujy JI mo6usa 06iauk

Jl(ﬂ,k,?)'i‘n(”’k"l’)z

(7
B sin ¢ sin  sins Va (n + 1) (n+ &%)
=J(n, k,0) +arctg n+1-ncosqcosycosc
y3 ycaos
€03 G = cO0S @ coS  — sin ¢ sin { A(s).
Osaj o6pasan je mpoctuju ox o6pacua (5).
3a 9 =7V, 6=m/2, ycaoB (6) ce csomu Ha
cig?o =Kk, (8)
IOK u3 obpacua (7) caenu
_1 1 1 y[a(n+4&%) | ‘
H("»"»‘P)—2ﬂo+ QarCtg[l+le ”+1 ] (9)
xaiarox BaxH (8). Osxe je ca JI, ob6enexen unterpan
nj2
_ LAY n(n+1)f A(9)de
ﬂ°_ﬂ(n’k’ 2)—\/ n+k* J 1+nsin?6 (10)
0

M OH joroBapa nornyHoM unrerpaay JI.

[Tosnaro je na ce nornynu unterpaa I Tpehe Bpcre Moxe
u3pasuth nomohy wmurerpana Iu Il Bpcre. Legendre ([5,] t. I, cTp,
133) je, namme, nokaszao jna je

7%/2

2
sin\l/cosqrA'(wlf)fl cos? @ d
-c
0

0s2{rcos26 A(6) B

= ~[FE (&, %)+ EF (¢, ) - FF (¢, ¥)) =

sin2 db
1442 sin*¥) sin?§ A(9)

/2
=k'? sin{r cos Y A’ (V)
of 1+(=

rze je E(x, V) Legendre-oB Hopmannu enuntuuHu uHrerpan Il Bpcre
moxyna x u rae cy ca F u E o3sHavenn notnynu HopManaHum enaun-
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tTuanyn uurerpaau I u Il Bpcre (Moxyo k). Axo ce mpBu pasnomuu
noxguuTerpaniux Qynkinmuja Hanumy y 06JaMKY

cos? 0 _ 1 - 1 o1
1-costycost® sin*ycos®y 1+4ctg®ysind  costy

. sin?9 _ 1 1 1
14+(—14+k?sin®y)sin?20  —14+k'2sin® 14+(—1+k"sin®y) sin20 |

Tajga cjaemgn
I, (ctg®¥) =

_sinycosyfn ' , '
e {2+thw (¥)-[FE(¥,9) + EF (£4) - FF (. ¥)]) (1)

M, (~1 + k'2sinz ) =

= A’ (\1’) __’1 ' ’ _ ’
*————k,,shm()w{2 +[FE (k, ) +EF (¢, )~ FF (5, ]| +F,  (12)

rae je ca I, osnauen nornynu wmurerpan on Il 3a mapamerap ctg®{
umi —1-+4+k'2sin?y. [IpBa ox OBHX JeXHauNHA BaXX¥ 32 MNO3UTHBHE
napamerpe, Apyra 3a ose usmehy -1 u —k=2

[Nornynu murterpan JI, ce MHOro npocTuje mn3paxasa nomohy
eanntuynux waterpana 1 u II Bpcre Hero umterpan Il,. Jep, ako ce
y jemnaumnu (11) crasm ctg? ¥ =k%/n nobute ce

"°(g)= %V(n+l)’(1n+k’) + fl:'l;z - \/;:ﬁnw) &

rae je ca J oGenexeH uspas y cpenwoj sarpagu oxn (11). Ilpume-
wyjyhn obpasan (4) u3 Kojera 3a ¢=mu/2 crexy

(%)= 5 Varmterey +F-Th0

¥ u3pasuBiid, Ha OCHOBHU (3), unterpan II, (n) momohy JI, (¢ =n/2),
Taj u3pas 3a JI, no6usa crenetin jexHocTaBaH 06MHK

Ay ()=F E (&, ¥)+ EF (', V) - FF (k',¥) (13)
n>0, tg ¥ ="Vn/k.



O jegnoM Tdny enuntHdxkor Hurerpana Il spcre M o werosuM upHMEHaAMa 113

(Onasae 3a y=r/2 caexu Legendre-oBa penaunja FE'+EF'—FF'=
=r/2, na je

lim J1, () = 2/2).

[pamewyjyhn uctd nocrynak Ha jemnauuuy (12), u3 ose ciefu
{(—1+K*sin*Vy=k%n) najnpe,

fl
1=\ o
a 3aTHM
T, (1) =[FE (¢ ) + BF (v 4) - FF (0, ] - F e /2
_I<n<— R tg¢=7\/—’%’§-

Unrepecanto je nanomenytdn fa 3a —1 n<{—4? Heuman-oB
nornyH wuHTerpan A (n,k,n/2) Boxu Ha u3pas J, wro ce nako ysuha
axko ce y (12) ynece speanoct A. [axie,

A (1, k, =/1)=F E (k'2¥) + EF (&', ) - FF (&', ).

HMsson ¢ynxuuje I1 no moxyay k uma o6auk [l ctp. 283]

Ol (n, k, @) k {k’sincpcosw

1
ok -~ n+k? PEEYEY) —I_{TAE(I"?)"'H(nvk-‘P) } (15)

Hsson Q)yﬂxnuje JI no moxyny k umahe MHOro mpocTuju OGJMK

0 JI(n, k) _ n(n+1)
2@k LD F ), (16)

Kao WTO j€ TO JIaKO YBUJETH.

Taxohe je To cayuaj ca usBozom ¢yskuuje I no mapaMerpy a
({1}, crp. 286)
oll(n, ko) 1
on 2rz(n+1)(n+k’)

{nzsmcpCOSCPA((P) —(n+K)F (k) + 0 E (k,p) —(n* = %) T (n, k, <p)} (17)
I +nsine

8 36opuHk MaTeMaTAuKOr HHCTHTYTA
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Axo ce, capa, JI nspasu nomohy Il na ocnoBu jexmauuse (3), To Ha
ocHoBd (17) caexm npoctuju 0OJIUK

0J1 (n, k, o) _
on (18)
1 nsin ¢ cos @ A(gp) nk'? . .
= - k, 9)+E (k, 9)!.
2Vn(n + 1) (ﬂ+k’){ 1+nsin?e n+k? () +E( (P)]

[pexnoct o6pasauna (16) u (18) nam (15) u (17) je u y Tome
IITO ce y npBuM obpacuuma yomiuTe He MOjaBbyje eNUNTHUKK MHTE-
rpan I Bpcre II (n, k, ¢) oxuocHo dynkuuja JI(a, k, ¢).

2. Yxasahy, capma, Ha cayvajese riae ce uaterpan Jl HemocpepHo
nojasiyije.

Y jemsom cBoMm panujem papay [3,a] moxasao cam pma KpuBa
JAWHMja OCHOBE OMOTada KOCOT KPYXHOr KOHyCa pasBHjeHOr y paBaH
uMa jeJHaYuHy

o= )[R gy -2 T F ),

(51— 52)*
4s,s,

B-Y Sy+Sy Sy Se—p°

n= ,, k=sin-———=, cos¢= ,
2 S, —Sz S, S3+p*

rae je 6 BeauumHa OTBOPA Mpexe Kyne KOjU OAroBapa BeJUYMUHH p.
OBge cy s, u s, HajBeha ¥ Hajuama W3BOXHHMIIA, P MaKOja M3BOIHHIA,
B u y HacnpaMHHM YyrIOBM CTPavaMa $; M S, Y KaPaKTePHCTHYHOM TPO-
yray. [lon KoopAMHATHOT CcUCTeMa je y TeMEeHy KyIme, a moJjiapHa oca
je u3BojaHuMLA S,.

Axo ce ropwH MHTErpalM CKyne, jedHadynHa MNOMeHyTe JUHHie

6uhe
0(p) = JI(n, k, 9).

Bemnunna @ moxe ce u3pasuTH y QyHKIMjH yria © KOra rpaiy noxy-
NpevHdK OCHOBEe OAroBapajyhiM H3BOJHMLM p Ca OCHOBOM KapakKTepu-
cTuuHOr Tpoyraa (nonasehu ox s,). Tama usmehy enemenara xouyca
nocroje Bese

sf=s2+r2+2rscosa, s2=s24+r2—2rscosq,

p:=8*+r2—2rscos vy, €OS J = COS L COS w. .
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Beanunwna s npeTcTaBlba OCHOBY KOHyCa, r NOJYNpPeuYHUK OCHOBE,
® yrao OCOBMHE NpeMa OCHOBHW, a ¥ yrao wusmely usBOAHMIE p H
NOJAYNpPeYHnKa OCHOBE ojrosapajyher Toj usBoxuuuu. [Tocne xpaher
pauyHa ciaeiH

9(“’)=H(”, k, <P)’ (19)
_simsl g gin BY 3__\/3 ®
"= 4s,8 . 2’ tg2—-— E;tg—Q-'

OpnaBsfie ce ofiMax BAJAM reOMETPUCKO 3HAUEHE NOTHYHOr MHTErpala
Jl,(n). Haume, 32 w == pnobuBa ce, ycl1ex cuMeTpuje, NOJOBHHA
orsopa Mmpexe. Taxa je n ¢ ==x. Kaxo je murerpan JI yser y rpa-
uanama (0, ©) jexHak ABOCTPYKO) BPEAHOCTH HKHTErpaja y3eTor y
rpanunama (0, ©/2), TO ciAeAH Ha:

[Mornynu umterpan Jl, npercras/ba 4ETBPTUHY OTBOpPA OMOTaua
pa3sBHjeHOr Yy paBaH.

Ha ocnoBu (13), oBaj ce pesyarar ciaxe ca pe3yjaTaToM jeLHOr

mor panujer paga [3,b] y xome cam nokasao xa je orsBop omoTaua
pasBujeHOr y paBaH

8 = 4[FE (K, ¥)+EF (&, %) — FF (', ¥)], ¥ — arcsin—2"—,
S, +5,

Ox unrepeca je HaMOMEHYTH jOIU, Ja OMOTay KOCe KPyxKHe Kyme
uMa nospuiMHy [5, ¢)]

M=rr+2rVs;s, E—~2r2J1,(n),
rae je
. — 2 -
nectgry= ST g BT
4s,s, 2

3. Unarerpan JI nojaBmbyje ce ¥ y jeAHAYUHW JIMHUj€ OCHOBE
OMOTaya yCHpaBHE eJMNTHYKEe Kyne pa3BHjeHOr y paBaH. Y3eheMmo
3a NOJ TeMe Kyne, a 3a NOJapHy OCy HajMamy u3BOZHuNY. Makoja
M3BOAHMIA Ha KYNH, BEKTOp r, uMahe KOOpAHMHATE y mpaBLuMa OCO-
BuHa enunce 2¢ u 26 u y npasuy Bucure ff

t(asin ¢, bcose, —H),
TAE je ¢ KOMIUIEMEHAT eKCUeHTpuuHe anomaauje eaunce. Enemenar 48

0TBOPa OMOTaya passujeHor y paBaH umahe, no Wunderlich-y 7],
BpEIHOCT

de

Vitdr)* Va? H? cos? o+ b* H? sin® ¢ +a? b2
r? a®sin® ¢ + b2 cos® @ + H?
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HIN

2 2
\/l—-y———smhp

sm2 @

do=

1+
32

rae ¢y s,=Va® + H® un s, =\b* + H® Hajseha u HajMarba M3BOJHMLA,
a & HYMEPHYKH eKCHeHTpuuuteT enunce. Crasibajyhu

2 o2
o< e 1 as ——n>0
Sa 52
BUJAM ce 12 je . .
9==-Vn(n+1) V1 - k*sine
n+ k? 1+nsinZe¢
0
Kako je jouwr (¢*=p?)
p*- S5
p*=H*+a’sin?@+b%cos?e 7| figie= ‘?,
l

TO je jeAHauMHa TpaxeHe JuHH]e

e He =
8(p)=J(n k. 9), n="g k=—sz—' tg o= p’ (20)

3a p=s, je jenHa BpexHOCT ¢@=m7/2, ma ce, yciel cumerpuje
Kyne, BEAM Ja noTnynu uurerpan JI, u oBje mpercraBba 4eTBPTUHY
OTBOpa Mpexe.

V3 jennatune KpuBe JNMHHjEe MOTY C€ NPOYMTATH HEKe OCOOMHE
kpuse. Tako manp. 3a oxpehuBame KOHBEKCHOCTH NOTPeGHO je ucnu-
TaTH H3pa3

J=p*+2p%—pp”,

- e
dp) dp*\dp

Axo ce BenuuuHa d9 u3pasu y QyHKIMjH OX p, JAKO CleAu Aa je

rae je

de 1 2 s3—H?p*
dp~ p V (&—p) (P*—53)
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na je
.\ (si—p*) (p*—s))
B s2s2—H*p*
_p2s§s§(s§+s§) p?—(H? s+ H?s2+ 352 s2) p* —sis3+ 2 H?p®
(52 s2—H*p?)?
u

2 5H2 .68
at bt p _>0.

/= @2y

Buau ce nma je xkpuBa craqHO KOHKaBHA NpeMa NOJAY W Ja HEMa mpe-
BOjHHX Tadaka.

Koopannare nentpa kpusuue (p,,6,) AOGHBajy ce u3 jexHaYHHA

po oS (6, ~0) = (PZ=PP)P _
J
- azll,:plﬁzp*—z o spsi+sisi(st+s3—H)], 1)
2 AW
0, sin (6,—8) = L2EL7P"
J
2+ s2—H2—-p? -
P V= =TS (22)

a®bip
U3 gpyre jemnaumse Buau ce na je 3a BPELHOCTH

i MR
p=VS‘i‘+S§—H2, P=3Sn, p=3y p=—‘ﬁ-z

BeanyuHa 0, =0 u HEHTPu KpMBuHE JIeXKe Ha CAaMHM HAaBEJEHUM H3BOX-
HumaMa p. Kako Ha Kyn¥ He nocTOju npBa H 4YeTBPTA HM3BOJHHUIA,
TO y 063up J0Ja3e CaMO H3BOXHHIE p=S; U p=S,. 3a OBe Bpel-
Hocty je cos (6,—0)=1, nma je
s, a%e?
Ps, =S, &% Pu =
[Toaynpeunux KpuBuHe je

PO ot ) L
J

1 —
YT (s34 53— H?—p*)ry 5% 5% — H? p*
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. e 8§

¥ 1ErOBH eKCTPeMH MocTojanu 6u 3a p=0, p=Ys2+s2- H?, p=-31_7214
s2s2 gt b2 .

p= _‘Hz_z IR [IpBe Tpu u3BOAHMIIE HE NOCTOj€ HA KYynH, a TaKohe

HH YeTBPTa, jep O yciex sy > —g- » Tj. 452(s2 — H*) > a® b, cnepuno

s2s2  a?b?
172 .
g 7kl > s2. [lpema TOMe, pa3sBujeHa KpuBa Hema Temena. [loay-

NpeyHun KPUBUHE 33 p=§; U p=S, jecy

M3 u3noxenor clefu Aa ce MOry KOHCTPYHCATH OHM OCKYJa-
TOPHM KPYrOBM KOju OArOBapajy W3BOJHHLIAMA S; H S,

Kopucrehu obpaszan, (9) Mory ce oxpeAuTH jOII xBe Tauke Y
KOjHMa Ce MOTY IMOJOXHTH OCKysnaTopHu kKpyrosu. Jlo mux ce gmo-
na3y Ha ciaexehu Haume. U3 (9) caemm

(b 9)= 5 (ot a),

2
w= arctg[1+k,\/n(:_:lk I—arctg bs, . (23)

Ako ce ca a u $ o3Haue yrioBu wu3Mely BHCHHE W H3BOAHMIE S,
OJIHOCHO S,, Taja je

rae je

as,—bs,  Hsiga-Hstgf s,tga—s,tgB
H? H? H

as,—bs
M BeJIuYMHA arc tg——zﬁz———Lce MOJK€ KOHCTPYUCATH, Na npeMa Tome

n Beauunda 8=1/, (JI,+w). Hagame, ussomnuna xoja oarosapa yray
8 nob6upa ce, Ha ocHOBy (8), u3

o= arccthk'-— arc ctg = \/ st —p .

JaKJje
st — p?
Te_ 2 T
pT— 82 as,
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oxakJe je
2 Qs+ bs,
=" 81 5,
as, + bs;
Kako je jom
asy+bs, _ (as,+bsy) (as,—bsy) _ S$i15—ab
as,+ bs, atsh — p2st H?
TO je
I e (e (2
H

na ce BeNHYMHA P, KOHCTPyHIle KaO Y€TBPTa MNpPOMOPHHOHANA K3
nociaeAme Tpy BenuyuHe. L{eHTap KpuBHHE 32 OBY M3BOJHMILY A0OHBA
ce Ha ocHoBH (21), (22) u (23), Te nocae kpaher pauysa crexu

po cos (8, —6) =0, Po Sin (8,—8) = p, tg w,

¥ KOOpIHHaTe LeHTpa KpuBHHe cy (p, tg w, ©/2+90). Hajnocxe, noay-
NPeYHHK KPHBHHE 3a Ty M3BOAHMIY je R, =p,/cosw. Kao mTo ce
B, OBE BEJHYHHE MOTYy Ce KOHCTPYyMCaTH aKO Ce 3Ha OTBOP pasBH-
jeHor omoraua.

(Caollwimeno 25 jyna 1958)
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UN TYPE D'INTEGRALE ELLIPTIQUE DE TROISIEME
ESPECE ET SES APPLICATIONS

S. FEMPL (Beograd)

Le but de cet article est d’étudier un type d’intégrale elliptique
de troisieme espéce (1) resp. (2) qui se rattache aux problémes de
géométrie [3]. Cette intégrale est désignée par JI (n, k, ) et admet,
contrairement au type normal de Legendre, une 51gmf1cat10n geomé-
trique concrete. L'expression JI (n, k, @) représente une partie d’ouver-
ture de la surface développée d’un cone elliptique droit (du coéne
circulaire oblique), donc Vintégrale complete (8 € [0, =/2}) représente
le quart d’ouverture. Par analogie a I’expression ,,mtégrale elhp'uque
lauteur dénomme lintégrale (1) ,intégrale conique“.

Dans cet article on démontre pour la fonction JI les formules
correspondant a celles du type de Legendre. Ainsi, par exemple,
la formule (4*) exprime la somme de deux mtegrales avec le méme
module (0 k1) et de méme amplitudes ¢, mais avec les para-
metres différents; la formule (5%) représente le théoréme d'addition;
la formule (13) représente l'équation de transformation a l'aide de
laquelle P'intégrale complete JI, s’exprime par les intégrales ellipti-
ques normales de premitre et seconde espéces, enfin les formules
différentielles (16) et (18).

On en conclut que la plupart de ces formules relatives 2a la
fonction J1 possédent une structure plus simple que les formules
correspondantes de Legendre.

Les équations des lignes de la base du cone elliptique droit
et du cone circulaire oblique, développées dans le plan, sont données

sous la forme
6=1JI(n, k, ¢)

les grandeurs n, k, ¢ ayant une signification différente pour le cone
elliptique et circulaire.

On donne enfin quelques constatations géométriques de la
fonction JI.



