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JAHWJIO PALIKOBUH

HEKE OCOBHMHE CKAJIAPA JEIHE CIIELIMJAJIHE
JAKOBHJEBE MATPHLIE

1. CKAJIAPH QﬂE[lIdJAJIHE JAKOBHUJEBE MATPHULIE. — HOCManajMO
Hopmanny JakoGujeBy MaTpuny J=(a;)? ca Tpu AujarosaitHa peia uu-
ju cy exnementH a,=0 xazxa je |i—k|/>1 ([1], crp. 82). Heka je oBa
MaTpulia KBaApaTHAa, CHMETPHYHA Ca CIeNHjaHHM BPEIHOCTUMA HEHUX

enemeHara, a;;=2i—1, a;,;,,=0,4,,;= —1I, Tj. 061uKa
1 -1 0
-1 3 -2
0-2 5 °
J- . . . . . - . : ............. . (l)

2n—-5 —-(n-2) 0
-(-2) 21-3 —(n-1)
0 —(n—-1) 2n-1

Hben npBu ckanapa (Tpar) npercraBiba 36up eJeMeHaTa ca
rJaBHe JujaroHajJe MaTPUUYHE CXeMe

SP=1+4+3+ - - -+(2n—3)+(2v—1)=i:(2v—1)="’=(’11)‘; (2

v=l1

JaKJae, OH MpeTcTaB/ba 36MP LeJMX MO3MTHBHMUX HemapHux Opojesa.
U3 penauuje
SP =54 2n-1)

cleiu Ja je mpBa pasnuKa ckanapa A'=2n-1; zapyra je KOHCTaHTa
u u3Hoch A%?=2, nok je Tpeha jexHaka HyJaH. :
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Hpyru cxanap (36up raaBHMX MUHOpa APYror pejia JerepMmu-

HaHTe MaTPHIE) HU3HOCH
S =1[345++ - - +(2e-1)]-1%2+

+3[5+T7+ - - - +(@2n—1)]-22+

+(2n-3)(2n—1)~(n-1)?
na ce, ¢ 063upoM Ha (2), MOXe HANUCaTH ¥ Yy OBOM OGJHKY:
SP— 2 @v—1) (n2—v?) - E vi=n?(n—1)*- 22 ve.
Kako cy 36uposu ([2], cTp. 262, 266)

B3 Ee)

1 1

caefu ja je APYyru CKajap Marpuue oxpeheH uspasom

R RRHEHETA|

®)

Jlako ce oxpehyje m nocrenwu cxanap S,¢. OH npercraBmba
JeTepMUHaHTy oBe Marpuiue. JlogaBameM eleMeHaTa [PBe BPCTE OBE
IeTepMUHAHTE eJeMeHTUMa Jpyre BPCTe, Na OBaKO J00uBEHE eleMeHTe
Ipyre BpcTe IOXAaMO eieMeHTHMa Tpehe BPCTe M Tako perom 1);0614-

hemo perepmuHanTy

1-1 0 °
0 2-2 .
0 0 3°
SP=|Jl=] + 0 v v v v e =n!
n—2 —(n-2) 0
0 n-1 —(n-1)
: 0 0 n

(4)

qu]a ]e BPE€AHOCT, Kao mrTo 1e Mo3Haro, ]ezu-xaxa npou3BoAy e€nemMe-

HaTa ca rjaBHe ,zm]arouane 1j. nl, rae je n pex marpuue.
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Moxe ce nokasatH JXa ce ckazapu S, MOry uspauymaBatu
nomohy o6pacua :

2 1 2
S(;,)=rl<n)=(n) n! _(Il) S_r); I'=O,l,-..,ﬂ, (5)

r r (n—r)!— r

WTO NOKa3yje Ja Ce He MOpajy HM OApehuBaTH IVIaBHH  MUHODH Ie-
TEePMUHAHTE OBE MaTpHIe.

Tpu ysacronna ckanapa pasnmuuuTOr pefa Be3aHa Cy caejehom
pexypenTHom ¢opmynom

SP=8¢" 4+ (2n-1) S ~ (n—1p2 857, §P=1 (6)
U3 KOje ClIeIH u OBaj OXHOC
1 2
S<n+n=( n+ ) (@) 7
r a+l—r) @

Ckanapu ucTOr peza a pasnuuuTor pesa marpuue J o6pasyjy
HH30Be 6pojeBa CTAaJHUX pasiuKa

(20! [2r\ I(2r+l) 28r@2r) -
Ar =27 —_ = — . 2r+1
. r!( ) ) ST v];[l (r+v); A2r+1=Q (8)

KaKo je nmokasano y Ta6aunu I

Tabauua 1
n]8 |8 S| S| S | S S | S | S | S | Sw
171 1
271 4 2
311 9 18 6
41116 72 96 24
5111} 25 200 600 600 120
6 11| 36 450] 2400 5400 4320 720
711} 49; 882 7350 29400| 52920 35280 5040
81| 64156818816} 117600| 376320] 564480} 322560 40320
9 11| 8112592142336} 38102411905120} 5080320} 6531840; 3265920, 362880
10 1 1 1100}4050186400)1058400(7620480}31752000)72576000;8164800036288000|3628800
o | 8
Rl 1] il
ala (%39 %

HurepecaHTHO je yOuHTH Ja Cy CKajapu s ancoJyTHE BpeXHO-
ctu koeduuujeHata ocHoBHor Laguerre-opor moaunoMa ([3], cTp.
428—437 u [4], cTp. 93)

n

d
L,(x)=¢e*
(x) o

(e)=|J—x1| )
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na ce ucte ([5), crp. 96) moxe nedunucaTv Kao0 KapaxkTepUCTHHHM
NOJUHOM TOpHe ClelnjajHe CHMeTpuuHe HeocuuJauuoHe JakoGujese
marpnie, [6].

Kaxo je ([7], cTp. 51)
n\_ "He-rin—v
(r)= Ex (r—l)
(= E0) 00 ()-20)(G)0L)

na, nomohy (5), crexyu penanuja

asr=%(7) ,i;,zi,(:)(’f”)(,iv)=(i")=
- (10)

TO je

=— l'l(2v—1)——— 1 (2-+v).

n! y=1{ v-—l

2. ®OPMYJIE 3A 3BUPOBE KOMBUHALIMIA, — [lomohy ckanapa
ropwe Jakobujese crnenujanHe MaTpuue MOTy Ce OIPEeNUTH HHTEpe-
cantHe opMmyne 3a 36upoBe KOMOMHANM]A LEeJNX MO3UTHBHUX Hemap-
Hux Opojesa.

Tpeu cxanap S\ jemnax je yjeano u 36mpy xomGunausja mpse
Ksaace 6€3 NoHaB/balba N NEAUX MO3UTUBHUX GpojeBa

S @y —1)= 5P n2=(’l')z. (11)

Viamehy mpyror ckanapa u 36upa xomOusauuja 6e3 noHassbatba
Apyre Kaace oBUX 6GpojeBa NOCTOjH OXHOC,

S§)=2C§—§’::v2=2!(’21)2,

na ce, ¢ o63upom Ha (3), no6usa

ra-felhf)-(EF @

jep cy nossare peJjanuje

Bre() 2 Bne3) e 2(3)e )
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Hlame ce mobuBa oxHoc u3mehy Tpeher ckanapa u 36upa KOM-
6uHanuja Tpehe Kaace

SP =D CE~12[54+7+ -+ +(2n—1)] =2 [1 +7+ -+ +(a=1)]— - --

—(n-214+3+ - +@2n=-1)]=(n-1*[1+3+--- +(2n-5)],
TE je
n—1 n—1
SP =2 C5—n* 2 v2+4 318,
1 1

Kopucrehu o6pasan (5) crexu xa je

3 C'3'=6(g)z+n’[2(g)+(;)]—4(g)z=(g)n(n"’—n—l). (13)

36upoBu KOMOMHaIMja IENMX HENAPHUX MO3UTHBHUX G6Gpojesa
BE3aHH Cy peKyp3uBHHM o6pacuuma. M3 (12), c o63upom Ha (11),
caegu ja je

n—1

n 2 n—l n—l1
EC§'=2(2) + 2 12=2 lzv’-l—}l: ve=
1

n—1

= 2(2v+1)vz="§1—:1[(2v+1)20¥],

1

na yommre Baxu ciegeha pekypenTHa ¢opmysa 3a 36upoBe KOMOGH-
Haluja

n—1{

ECi'(2v—1)=v=r2_l[(QV+1)ECL;], (14)
najeu ,
. 1{2ny (2a)! nl A\ ("N
I;I(QV—I)z%(n)z—f'%zT:?sg(s)(S)' (15)

36upoBu cy mnokasanu y Ttab6aunu Il

OBy 36upoBu 06pasyjy HH30Be O6pojeBa uyuje Cy pas3nuke jexn-
Hake pasiMKama Koje 06pa3yjy ckaaapu npenme Jako6ujese mar-
puue (8). 36or THX penanuja MOCTOjH M OBa pejanuja

et Y er=@n+ )X 0. (16)
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Ta6auna Ii
NI 2 3 4 5
1 1
3
2 4 3
5 5.4
3! 9 23 15
7 7-9 . 7-23
4116 86 176 105
9 9.16 9. 86 9.176 .
5125 230 950 1689 945
11 1 11 . 230, 11 . 950 11 - 1689
636 505 3480 12139 19524 g
13 13 - 36, 13 . 505 13 - 3480 13 . 12139
7149 973 10045 57379 - 177331
15 15- 49 15 - 973 15 - 10045 15 - 57379}
8|64 1708 24640 . 208054 - 1038016 y
17 17 . 64| 17 . 1708 17 .- 24640 17 - 208054}
981 2796 53676 626934 4574934 ]
19 19 . 81 19 - 2796 19 53676 19 . 626934{
10 {100 4335 78840 1646778 16486680
A | A2=2 Af=12 A8 =120 A8_=1680 A =30240=r11(5+v]=:
=6-7.-8-9.10
Ah+2=9 (2 k41)a%k; k=1,2,...; A%=2,

~ 36up KomOuHanuMja MOXe Ce OAPENMTHH NOMOhY KOHAUHMX pas-
Jmka. Hanpumep, 3a r=2 p06uBamo

na je

Jamne

je

(5

.

)~(2)-

o{)-l

2)+14<g)+12<2)

sa=o(f+2(5)+(3)-5(;

Z)—o, n>2.
n n n
290 120{")
o ro(p)+ (s)

S Ci=n(nt—n- 1)(§)= 15(g)+116<

na je

n n—-3 n-3 n—-3
-1{= ; n>3.
n[2(2) 1] 15+20( : )+22( . _)—{-6( X ) n>
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Ha ocHoBy u3ueTor mMory ce sako po6utu u caenehe ¢opmyse
3a 30upoBe meaux 6pojema:

n+1y 3n2+5n+1
2 )T

2:‘;(2v+1)v2=(

2 —_
§(2v—1)v==("’;1)§"—2—"—1—, (17)
1 :
n—1 n\ 3n*—-5n+1
oy—1)pr=(") 2ot
T @v=1)v (2) =
JJUTEPATYPA
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QUELQUES PROPRIETES DES SCALAIRES D’'UNE MATRICE
SPECIALE DE JACOBI

DANILO RASKOVIC (Beograd)

On démontre que les sommes des mineurs principaux d’ordre r
du déterminant de la matrice symétrique de Jacobi — les scalaires
de la matrice (1) — peuvent étre déterminées sans le développement
du déterminant de la matrice (1) et qu’ils sont liées par les relations
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de récurrence (6) et (7). Ces scalaires forment les suites des nom-
bres avec les différences bien deéterminées (8). On constate que ces
scalaires sont les valeurs absolues des coefticients des polyndomes
fondamentaux de Laguerre (9). Il en résulte que ce polynéme fon-
damental peut étre défini comme I'équation caractéristique de la
matrice spéciale de Jacobi (1).

Grace 2 ces relations entre les scalaires on peut obtenir les
formules pour les sommes des combinaisons des nombres entiers,
positifs et impaires. Elles sont liées aussi par les relations de récur-
rence (14) et forment les suites des nombres avec les mémes dif-
férences comme (8). _

Ensuite, on déduit quelques relations entre les coefficients
du binome et aussi les formules pour certaines sommes des entiers
positifs (17)."



