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BOI'TAH BAJIIAHCKH

O HYJIAMA U3BOJIA PALU/IOHAJIHE SYHKIUHIE

Onpehuname obaacTH y KojaMa ce Haaase HyJe nssona jexne
KAace PaNHOHAAHHX ¢(yHKIHja.

¥ reomerpuju moamHoMa kaacHuad je Gauss-Lucas-0B CTaB, Koju
TBPAX Ja Ce HyJ€ H3BOJa jeXHOr MOJHHOM2 HAJMa3e y HajMameM
KOHBEKCHOM MOJIHTOHY OMHCAaHOM OKO HyJa TOr NoAHHOMAa. ¥ OBOME
pany nmaje ce cuaexehe yommerbe TOra CTaBa 3a jeJHy KJacy pauu-
OHaJHUX (QyHKIHja.

CTAB. AKo Hajmarwl KOHBexcan TOAUrOoH OHUCAH OKO HYAQ. jenHe
payuoHante QyrLyuje He 3axupe y HajMarl KOHBEKCAH HOJXUrOH Ofucak
oxo DonoBa uclie ¢ynkyuje, Haxa ce cBe Hyae u3BoAa e Gyuryuje
Hanase y pBema o6aacliuma, 0j Kojux ce cBaxa JZO6UBA kA0 HOnyceHKa
koHMype jegnor of HOomenylux TLOAUrOHa Kax je KOWdiypa Apyror
u3Bop ceelisiociiu.

Jlokas. Hexka cy 2 (i=12,...,j) Hyne u p,(i=l,2,.'..k)
MOJIOBH pamuoHanne ¢yukuuje f(z). Taga je :

(1 (z — z)m
(z) E.l_________.-
H (z — p)ni
i==1 )
¥Y3umajyhu norapuramcku n3pon pynkuuje f(z), oxpehusame 064acTH
Hyna ¢pyukmnuje f'( 2) cBoxu ce Ha oxpehuBame 06aacTu Hyaa QyHknuje

c@=% A, » A (1)

b
i=12—0Q; j=jt+1 QGi—R

rae cy A; no3utuBHH 6pojeBH.

[TpetnocraBuhiemo 1a cy 067aCT Hyaa H 06JacT n010Ba PyHKIHje
f(2) paszBojene, 0OXHOCHO Ja HajMatbH KOHBEKCAH IOJHI'OH P omucaH
Oko Tayaka g;(i=1,2,...j) He 3agupe y aWajaorad NOJNHIOH Q OKO
radaka q; (i=j+1, ]+2 .. n).
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Hexa je z myaa ¢yuxnuje g(z2). CraBumo

1<K
z2—-q
§i= |
, J+H1IiIgn
a; — 2 ! SN
Tana u3 (1) cnexu pa je
n
T A=,
i=1

na je 0 y yHyTpamibOCTH HajMAamer KOHBEKCHOTr MOJMIOHA ONHUCAHOTr
oxo Tadaka §. Crora he oHa GHTM M Yy YHYTPAMHOCTH HajMamber
KOHBEKCHOT MOJHUrOHA ONUCAHOT OKOo Tadaka 1/E;. 3aro nmocroje mo3wu-
TuBHu 6pojesn By (i=1,2,...n), TakBH Ha je

" :

3 B0,

. {=1 Ei

Tj.

OjlaKae Caen .
X P oA i n
Z(EB(“ 2 Bi)= 23,-(11—' 2 Biai.
=1 {=j+1
He moxe 6utH
] .
E Bi han E B, = 0,
.=t 1=7+1
jep 6u Tama Ha OCHOBY MOCJAENb€ Bese CJAEAUIO0
. o J n
. : Y Biai—- Y Biai=0,
i=1 {=7+1
ojfakne 6u ce K060 -

—EI B,'ai é B,a,-

=1 =7 +1
2 Bi 2 B
=1 it

4710 61, 360T MOSUTHBHOCTH B;, 3Ha9MAO J4 NOCTOjH TA9Ka KOja je HCTO-.
BpeMeHO YHYTpalikha Ta4Ka u noaurona P u noaurosa Q. Mehyrum, To
NpOTHBPEYH MPETNOCTABUA A2 TH NMOJMCOHA He 33JUPY jelaH y. APYrH..
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CTora ce MoXe HanucaTH

) . .
E B,-'a,' - E B[ a;

2 l=1' I=j+1 ;
j n
) 2 Bl - Bi
=1 f=j41
Tj.
24 — g2
2 P2 — gz ’
pP—4q
rie je :
A n
. P= }4 Bi: == 2 . Bi
i=1 I=j4+1
j n
- > B Yy Big
7y == gy =it
J n
2 B > B
i=1 : i=j+41

Kako cy z, u z, yuyTpamme rauke nonurona P m Q, To ce
cBaka Hyna Qynknuje g(z) Hanasu Ha n0pasoj KoOja crnaja Heke JBe

Ca. 1

yHyTpalume Tauke moaurona P u (), anu BaH AyxH Koja cmaja Te
ase rtagke. Jlakae cee Hy.ae g(z) cy y ABema 061acTHMA, O KOjUX
je cBaka moayceHka KOHType jeAHOI UOJHIOHa Kaj jeé KOHTypa Apyror
u3BOp ceeTOCTH: (06Gnactu- D, u D,, wpadpupane Ha uprexy). Tume
je ctaB Joka3al. '

Mocnenuua. Axo ce csu noaosu dpysxuuje £ (2), Aedusucane

y (1), Hanase Ha npaBoj p, W aKO HAjMalbH HHTEPBaJd KOjH CaIpXKH
Tauke a; (i=1,2,...j) He 3aqMpe y HajMambH HHTEPBAJA KOjH CaZDKH
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tagke a; (i=j+ 1, i+2,...,n), Tana ce u ce Hyxe ¢yskuuje g(2)
Ha/iase HA npasoj p. CnemujanHo, Kaja je mpaea p peaxda oca, Taja
cy cBe Hyae byHKnuje g(2) peanse.

Hanomemna. He nocroju cras cauuse npupoje xal MOJMIrOHH
P u Q umajy sajefHAdKy yHyTpPammy Tauky. Taja ce, Haume, MOxe
JIaKO NOKa3aTH, Pe3oHyjyhu kao y HOKa3y, camo OGpHYTHM NyTeM,
aa ce 6pojesd A; MOry onpefdTH TAKO Ja JoGuBeHa QyHxnuja g(2)
MMa HYJAY Y NPOHM3BOJbHOj, yHanmpeh JAaTOj TA4KH 2-paBHH. _

(Caolimlieno na ceanuyn Mam. uxci. 2-11-1955)

SUR LES ZEROS DE LA DERIVEE
D’UNE FONCTION RATIONNELLE

par

Bogdan BajSanski

Dans cette note est démontré. le théoréme suivant:

Si les plus petits polygones convexes circonscrits autour des
zéros ainsi que des podles d’une fonction rationnelle n’empiétent pas
I'un sur l'autre, alors tous les zéros de la dérivée de cette fonction
se trouvent dans deux régions, chacune desquelles étant la pénombre
d’un ‘polygone lorsque l'autre est considéré comme une source
~ de lumiére. S s

On obtient ainsi une généralisation du théoréme bien connu de
Gauss-Lucas sur les zéros de la dérivée d’un polynome.




