MELYCOBHH PACIIOPEIL MU KOHCTPYKLIMJA
HYJIA TTOJIMHOMA TPEREI CTEIIEHA
M HYJIA I'bET'OBOI' U3BOAJHOI TNOJIMHOMA

[11. PAJbEBHWHh (CapajeBo)

Behu 6poj ayropa [1]Y moka3ao je oBy Teopemy:
Hyne ¢yuknuje

P m;
F(z) = -
(2) ,;,z—-zj

XKHXKe Cy KpuBe p-—1 Knrace, Koja cBaky OX AyxHd (2, zx) HOZUpYje
y Tauyku M, KOjOM je Ta Ay NOJH|e/b€HAa y OIHOCY m; : /My,
Cnenujando [1]:
Hyane 2’ u 2" ¢pyuknuje

F(z)=}§z_zj

XKHKE CYy KOHYCHOI MNpHjeceKa KOju AYXKH (24, 25), (21, 23), (23, 24)
joaupyje y Ttauxkama (,,{,, (s, KOjHMa Cy T€ AYXH MOJUjesbeHe
PECAEKTHBHO Y OJIHOCY My :Mm,, My: Mg, Mg:M,. -
M3 osora je Walsh [1] u3Beo 1920 reomeTpHUCKy KOHCTPYKIH]Y
HyJa 2’ u 2" 33 cayuaj p=3, m=m,=mg=1.
Ha ocnosu ommrer crasa mokasao je Cesaro [2; cTp. 352]) na cy
KOpHjeHH 2’ u 2" jexaunadune f'(z)=0, rue je

H(2) = (2 - 21) (2= 25) (2 ~ 2)
XHXKE eJHICe KOja CTpane TPOyraa (24, 2z, Z) AOAMPYje Y IHUXOBHM

cpenyHaMma. |
[Tokazahemo kako ce y cayuajy noJuHoma

P(2)=ay+a,2+a,22+ag2% (D

m,-.

# HBEroBOI U3BOJHOT MOJHMHOMA
P(2)=a,4+2a,2+3a32> (2)

1) BpojeBH y yriaacTHM 3arpajaMa OfHOCE ce Ha JMTepaTypy Ha Kpajy 4iaanka,
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HEroCpeJHOM TE€OMETPHCKOM HHTepnpeTanujoM CaMor mOCTynKa pje-
[1aBama jeJHaudHe tpehler crenesa moxxe xohn He camo no0 Cesaro-
OBUX pe3ynarara, Beh M JO H3BjECHHX APYrux 3aK/bydaka u3 KOjux
npoOu3/iasd BpPJO jeJHOCTaBHA Ie€OMETPHCKA KOHCTPYKIHja:

1° npujy Hyma 2’ u 2” M3BOAHOr NoJuHOMa (2), KajA je MO3HAT
MehycobHu pacnopen HyJa 2, Z,, 23 MOJuHOMA (1) H

2° neujy Hyaa noauHoma (1), xarn je mosuat melyco6Hu pacnopern
tberose tpehe HyJse W Hyna 2’ 4 2" M3BOJHOr mOJHHOMaA (2).

I.2. Yo6uuajenu nocrynak pjewasatba jegHaunse Tpeher crenena
CacTOju C€ y OBOM: CYNCTHTYIH|OM

Z=2y+t=2y-Uu-Y,

(3)

rie ie

pjeliaBame jeaHAUMHA P(z)';O"i"‘ﬂ'P'(z)=0 CBOJAHW C€ HA pjemaBae
jeaHauyuHa S S B
tBB¥pt+qg=0 o (1)
32 +p=0, o - (2)
OZHOCHO Ha pjeilaBame CHCTEMA. jeJHauuHa

ug +"V3==q, 1y = —'"""p- | o (4)

Oxasze ce 106uBajy TP PasnuuuTa Napa BPUjeXHOCTH 3a U U V, KOjé
3a0BOJbaBajy cuctem (4)
2(j-1) 7 : —2(j=D =i . | | . .

¥ [PEMa TOME, y ONIUTEM- CAy4ajy, TPY pa3JHUUTE BPHUj€IHOCTH 3a |

tj = —Uj—Vj, E t_f = O: ' B (6)
J=1 . o |

Kojuma Ccy ojpehene Tpu nysae noiusHoma (1)

2, =2,+1%, j=1,2,3, | - (3)

3 _
2 Lj= 3 Zo)s e
=1 SRR S
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Hyae nonunoma (2) ompehene cy onaa pemanujama

) |

Z=zy+Vuv, 2'=2z,-Vuv.

(7)

2. 1. [lornemajwo mra 3Haue penamuje (5), (6), (3") u (7) axo
MX HMHTEPIPETHPAMO TFe€OMETPHCKH.

Heka cy z,, 2,, 23 TpU Tauke KOMILIEKCHE PaBHH, Y KOjuMa C€
HaJa3e ucTouMeHe HyJe moauHoMa (1), m koje, y omwmrem cayuajy,
06pa3yjy jemaH pa3HOCTpaHuuad TPOyrao (z;, z,, Z,). T1ajAa je Tauka

21+ 2y+ 24
3

TEXHIUTE TOra TPOyrJa, a OPUJEHTHCAHE AYXH

ZO=

1}=ZJ—"ZO, j=1,2,3

JH}j€/0BH Cy TEXHIUIHUX JIHHHU]a
OJ TeXuluTa 2, AO OArOBapa-
jyhiux BpXoBa TpoyrJa.

Uy M Vy, Us H Vg, Uz U Vg
CYy, PECIEeKTHBHO, KOMIOHEHTE
OPHj€HTHCAHUX [y KH 15
—ty, — 13, T€ MOXKEMO y3€TH
Ja CB€ OHE HMajy 3ajeIHHYKY
MOYETHY TAUKY Y TEXHIITY
Z,. AKO Kpajwe Tauke THX
KOMIOHEHATA O3HAYHMO, pe-
cnekTHBHO, ca U, u V, U, u
V,, Ugu V; Taga U3 penanuje
(5)- mpou3nasu Ja ce TauKe
U,, U,, U; Hala3e Ha jefHOM ca 1.
Kpyry u o6pasyjy jesas, a jia
ce tauke V,, V,, V; Hanaze Ha  Apyrom Kpyry H oﬁpasy]y Apyru
HCTOCTPaHHYaH TPOYrao.

Hs penaun]a (5) npousnasu Takohep (Vu;v,=const) Aa Tpu yraa

U}ZOVJ, ]-"'—_-l 2 3

uMajy 3ajeJHHYKY CHMETpalny.

U3 penanwmja (7) npousnas3u Ja ce pyae 2’ ¥ 2’ H3BOLHOT MOJH-
HoMa (2) Hala3e Ha 3ajexHuuoj cumetpaau yraosa U;z,V; (j=1, 2, 3)
H Aa Cy yAa/beHe OJ TeXHIUTa Z,, jeflHa ca jeJHe a Apyra ca Apyre
CTp2HE, 338 T€OMETPHCKY cpeiuny moAyna |u| m |v].
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2.2, Jla 6ucmo nobamxke oapenuad KOMIOHeHTe u; u v; (j=1, 2, 3)
NPEeTNOCTABMMO Ja CYy CTpaHe Tpoyraa (2y, 25, 23) OPHjEHTHUCAHE Y
AUPEKTHOM CMHUCJAY ¥ Ja Cy y HMCTOM CMHCJAY MOpejaHe Tako 14
HACYNPOT BPXYy 2; JeXu cTpaHe b;. ¥ TOM c.nyqa]y Cy cTpase Tpo-
yraa (zy, 2., 2;) OIpeheHe penanujama

b1='=23 - 22==f3 — tg"‘: (lli— Vi) iV§
by=2y — 2g=1t, — ty=(tts — v,) i V3 (8)
by =2y — 2y =1y — t; = (U3 — v3) i V3

#3 KOjux nobujamo

i— Vi — — Dy ‘=I, 2, 3- (8!)
J J .\,3 J ] ’
Kako je mehyTtum
Uj+vj t':
TO |e
S RPN
J 9 J 2V“3'
i-_-' 1: 2: 3, (9)
1
V; i
T 2v3

IUTO 3HA4W [a CE CBaKa OJ, KOMIOHEHAaTa 1u; W V;, €a CBOje CTpaHe,
M3paxkaBa Kao 36up ABHjy xoMmnoneHara. IIpu Tome cBaku map (u;, v))
j=1,2,3, uma no jeaHy KOMNOHEHTY (- 1;/2) 3ajeHHUYKy M HJEH-
THYHY. Ca AHj€NOM TEXHUIHE JuHHje OJf TEKHIUTA 2, IO CPexuHe {;
oArosapajyhe crpane b;. llpyre InBHjé KOMINOHEHTE napa. Cy jeana
IPYroj CynpoTHE ¥ HOPMaJiHe HAa CTpaHy bj. JLyXHHE THX CYINPOTHHX
KOMIOHEHATa MOTy C€ H3PDa3uUTH peNallHjoM |

|dj~|=.}_.|bj|tg30°, Q=L23  (10)

OBuM Cy noJ0XKaj Hu BEJIMYHHA Komnoueﬂa'ra uj 3 vJ (i=1, 2, 3)
NoTnyHo oxpehexs.

2. 3. Ilperxonun pes3yaTaTd. MOry C€ HMCKAa3aTH Ca Ciadjefieha iBa
MIaHUMETPHCKA CTaBa, KOja Cy THM PE3YJATAaTHMAa JAOKA33dHA:

CraB 1. Arxo clipane marap kojer paiior mpoyraa y3memo Kao
Ayodce pujarodane pomO0oBa U HAA CBAKOM QA HuUX KOHCIIpyuwemo pomo
ca yraom na 'Bpxy o= 60° mana ,Barwcku® BpxoBu [ux pombéoBa o6pa-
3yjy jenan, a ,yunymWpawmu® BpxoBu Apyru uciiocilipanuyan Tpoyrao.
Teacuwiie jepnor u Apyror ucuzocwpanuquor mpoyraa #okaaida ce ca
MexcuwilieM paiior Mpoyraa. o L
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CraB 2. [lapoBu fpaBux wiiio cligjajy fiexcuwinia gaiiior mpoyraa
ca ,Barwcrum“ u ,yHylipawrum® BPXOM CBAkor ox pombGosa oapehyjy
io jepgaun yrao, maxaB Aa ce cumeiipane cBa ipu iaxo oApehena yraa
dorknaiiajy u cBoje Ha [eAny jepuny Upasy. [Ipapay ie fipaBe je kapax-
Oiepuctiunan 3a 06auk paiior Hpoyraa.

CraBoBu 1 u 2 owmoryhyjy BpJO jeIHOCTaBHY reomeTpHCKY
KOHCTPYKIHMjy HAYXH U; H V; K40 M KOHCTPYKIHjy NpaBe Ha Kojoj ce
Hajna3e HyJae 2’ u 2’ nonunoma (2), 4ujd Tauad IM0JOXKaj, MNOCAH]e
OBOT, HUj€ TEIKO OAPEAUTH KOHCTPYKTHBHUM IIyTEM,

Ounrsnenno je xa je 3a usBohjeme KOHCTPYKIHj€ HOBOBHHO KOH-
CTPYMCATH CaMO jeJaH map Ayxu (u;, v;).

2.4, Hanomenumo na crtaBoBu 1 u 2 Bpene 4 OHAA, Kaj ce
BPXOBH Jjaror ,TpoyrJja“ Hajla3e Ha |€IHOj NpaBOj HWJH, APYK4YHje
peueHo: KOHCTPYKLHja Hy/Aa 2’ M 2" noJmHoMa (2) ocTaje HCTa U OHJIA
Kax ce Hysne noavHoma (1) vanmase Ha jenHOj MPaBoj. Y TOM Clyudajy
Cy KOMIIOHEHTE i; ¥ V; CBaKoOr napa (uj, v;) CUMETPHUYHO pacnopehene
Yy OXHOCY Ha npaBy (2,, 2,, 2;), Te ¢y cBe rauke U, U, U,, V,, V,, V;
pacnopehene Ha jen-

HOM HCTOM Kpyry. | B

Tauke 2z’ n 2" Ha-
Jlaze ce Ha INpPECjeKy
TOra Kpyra ®u Impase
(21, 225 23). Huje Te-
KO MNPOBjepHTH 14
cé Mo jeana O HyJa
24y 29, 23 HANIA3H HAH Y
CBaKOM OJ HHTE€pBaJa

(AC), (2, 2"), (2", D),

HJIH Y CBAKOM OJ HH-
TeépBana

(C, 2') (2 2), (DB),
rije cy osHake MHTEPBaZa y3€TE MpeMa CInuY 2 u rije ]e
(2o, C)=(20, D)=(20, Z)VE =r V3,
(20, A)=(2,, B)=2r.
3. Mehycobuum MHOXKeimeM penanuja (9) mobuBamo

1 v 1
”J'VJ‘“'(“Q_ f}) ‘l“ibj ;

4 04x4atic. _ — | ——\
| o ‘:——Lbjg_(é tj‘l‘VUjVj) (?tj—VUjVj):




172 - UI. Pamesuh

OIHOCHO 1

15 =" =) (2" - 5))

_Qvgbj=w/(z'-—g,~) (2" -5, i=1,2,3, (11)

OLaKJIe caujene:

CraB 3. Cuwmellipana cBarxe ciipane mpoyraa (2,, 25, 23) OoKJala
ce ca cumedipanom yraa 4uju ce BpX HAAA3U HA CcpepuHu [e cillpaHe,
a 4quju KpawoBu ipoJaze Kpo3 Mawke z' u 2", y kojuma ce Hanase
ucimoumene Hyae oauxnoma (2).

CtaB 4. [loaoBuna ayocune kpahe Aujaronane pomba, KOHCIIPY-
ucawor Hapg ciparom by, j=1, 2,3, jeanara je reomelmipuckoj cpegunu
AYICUHA OHUX JBUjy Ayicu Koje cillajajy cpepuny (; e ciipaHe ca
maywama 2’ u 2".

CraBosr 3 u 4 owmorylyjy Bp/NO jeJHOCTABHY TIEOMETPHCKY
KOHCTPYyKUHjy Tayaka U; u V;, a8 THMEé H KOHCTDYKIHjy cTpaHe b;,
Kax je mossar MehycoOHM pacnopex Ttawaka 2/, 2 M OAroBsapajyhe
Tagyke {; WM, APYKuYHMje PEHEHO: Ha OCHOBY CTaBoBa 3 M 4 moryhe
je yBYWjeK jeAHOCTABHOM TIeOMETPHCKUM KOHCTPYKIHJOM OApEIHTH
N0JIOXa] IBHjy O HyJa 2,, 2y, 23 NoauHoMa (1), axo je mo3HaT
MOJIOKAj jeJHe OX IHX M NOJOXAaj HyJda 2’ ¥ 2" noauHoma (2).

4. bynyhu na ce MOXe NHCaTH

UJIU /

-

1 |

J 1 1 —— [— —
2 =G=o + Vu; v, = ——2-(111 +v;—2Vuj vj) = - E(Vﬂf: Vv))2,
z"—g--—-l—t--—'\/m?= _1 (uj +vi+2Vu; v;) = — —L(V?—V?)z
TO je | | B |
|2 =& | +]2" - ;| =|uj|+|vj|=const. (12)
21,2, 3. .

Penanuja (12) 3ajemno ca crasom 3 posoau 10 Cezaro-oBor pesy-
TaTa HCKa3aHor y 1. 1.
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REPARTITION ET CONSTRUCTION DES"ZEROS -
D’UN POLYNOME DU TROISIEME ORDRE ET DE SA DERIVEE
Par 5. Raljevi¢ |

L’auteur déduit de Pinterpretation géométrique du procédé de
résolution de I’équation en question la répartition et la construction
de ses z€ros.





