F'EHEPAJIM3AILIMJA TIOJMA JAPBYOBA BEKTOPA
N JJAHKPEOBA CTABA 3A PUMAHOB IMPOCTOP

TATOMWUP IIl. AHBE/INh

Y oBoM unanky hemo mokasatu mita y Pumanosom npocropy Vi
on N IuMmeH3HWja, YHja je MeTpuka ojpeheHa MeTPHUKOM (POPMOM

ds®=a;; dx! dx/ (1)

KOja y ONIITEM C/Ayuajy MOxe OUTH W HHACPHHUTHA, OJroBapa nojMmy
Ilap6yoBor BekTOpa H3 AH(epeHIdjaNHe reoMeTpUje TPOAUMEH3HOHOT
EyxkauaoBor npoctopa M KakKo C€ yormniitasa T3B. JIaHKpEOB CTas.

OBo nurame je y TecHoj Be3u ca PpenHeoBum obpacuuma Koje
je 3a PdmMadHoB npocTOp IO3HTHBHO Ne(PHHHTHE METPHKE reHepanuncao
baamxe (Blaschke) [1]. anac je nurame Pdpeneopux obpasana 3a
cBaku PuMaHOB npoCTOP NPOMU3BOJLHE METPHUKE MOTNYHO npeuuniheHo
H H3JIaXKe C€ M y MOJAEPHHUM YUOGEHHIIMMA Kao WITO TO Hamp., YHHH
Cunn (Synge) (2]. Crora, npe HO mTO npeheMO Ha pemaBame NPo-
6/ieMa KOju CMO MOCTAaBUJHM H KOjH, YKOJHKO j€ HaMa M03HATO, AOCak
HMje peleH, u3HehemMo ykpaTko u resepanusauujy dpeneosux o6pa-
3a1la, jep Ceé Hale H3/Jarame HemoCpPeAHO Ha TO HANOBE3yje a M WTO
fieMO Tako yYWHHTH €aMO HAlle HU3Jarame jacCHUjUM.

Younmo pamu Tora Hexy kpuBy C y Pumasosom npocropy Vi
H Y3MHMO Ja merosa merpuuxka ¢opma (1) moxe 6utu uHneduHHTHA,
Ka oxmax o6yxBaTHMO HajonmTHjd caydaj. Ta kpusa C neka 6yne
oipehena jeaHaunHama

xi = % (s) 2)
rae j€ s Ayk xkpuBe MmepeH o onapehene tauke. Tapga je

dx?t

= =t (3)

ds

jenunnudd BexTOop (OprT) {llanreniie Te KpuBe, na he O6HUTH
d 47 { |
@ iy fy="f1y 1 )= & (4)

10¥
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HJIN i
&y t(i)f l‘(]) = ] y | (4’)

rie je & T3B. UHAUKGIOp CMEPA TAHIEHTE ¥ MOXe OutTd +1 maum — 1.
¥ caydajy no3uTHBHO Je(dunuTHe MeTpHUKe 6uhe &, yBek jeaHaxko + 1.
Pa3zym/buBO je na je jeXuHHdYHKW BekTOp AeduHHcan y PuMaHOBOM
NpOCTOPY HHAE(PUHHTHE METPHKE CaMO 33 OHA NOMeparha U3 youeHe
Tayke, xajJ je ds#0, T} Kal ce He paaM O HyJa foMepamy.

Ancoaytaum (bjankujeBum) audepennupamem jennauuse (4) no
nyKy s Kobuhemo '

5t |
t(i)! ag) O: (5)
WITO MOKa3dyje Ja je BeKTOp 88%) yOpaBaH Ha TAHTE€HTH KPHBE y YO-
8 )

4eHO] TAUKH. JEJMHHUHH BEKTOP f( BEKTOPa — - 30Be Ce jeIMHUIHH

3s
BEKTOp iipBe HopMane. FIMTE3UTET TOT BEKTOPaA, Tj.

51
| Os

30B€ ce iIpBa kpuBuna youeHe kpuBe (. [Ipema Tome Ouhe

8 t)

S s = %y tlé) (6)

€ toyi fy=1, | (7)

rjue je can e, HHAMKATOP npBe Hopmane. O6pasay (6) je dpBu Ppeneos
o6pasay y omureM PUMaHOBOM npocTopy.

M3 jendauuse (7) ancoayTHuM audepeHnupambeM ,n;oﬁnjamo

i

t(z,,-%%l=0, E (8)

OJaKJIe Ce BHAM Ja j€ BEKTOP 8;;’ yNpaBaH HAa NPBOj HOPMAJH, a Ha
1bOj j& ynpaBaH M OPT TAHreHTE f(l): Tj.

fayi tey = 0. (9)

[IpemMa TOMeE, BEKTOP Sg‘s’

jEH,Hy Y IIPABIY TAHI'€HTE U APpYyry y mnpasny yhnpaBdoOM Ha f({) H i’é)

MOXEC CE€ DPAa3JI0OXHUTH Y IBE€ KOMNOHEHTE:
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quju hemO OpT 06eJeXHTH Ca 13, TAKO Aa Oyne

{
g3 lgyify=1. (10)
{
O1 :
AKO HHTEH3UTET KOMIIOHEHTE BEKTOpa 55 7 Tpasiy ta o6esaexu-

MO Cad %,, MOXE C€ HaMuCaTH

813
ds

= %y f(§)+0tl‘({), (11)

rae je o ckanap koju Ttpeba oxpeauTH. MHOXewmeM OBe jegHauMHe
ca t,,; 106HHEMO Ha OCHOBY MpPETIOCTABKE O YNPaBHOCTH kiy H I¢,

a u3 (9) anconytHuMm JaudepeHuupameM ¢ 063upom Ha (6) mobujamo

815 ; Sty 1 Sty _

i
= — %y k) 1 [2, = — €%y =X €4,

ojaxnae je

Kam ce y (11) yunece oBa BpeaHocT 3a o, nobuhe ce gpyru Ppeneos
o6pasay
Sty

5 =%y té) — €4 €9 %y t({). (12)

Osne je té) jeAMHHYHH BEKTOp apyre Hopmane kpupe C, a %, j€ HbEHA
Apyra kpuBuxa (KOja c€ y NpoCTOPYy OX TPH AUMEH3H{e 30Be H Top3uja),

AKO 0Baj mocTynak HacTaBumo, Na jemsaguny (10) ancoayTHo
audepesuupamMo no s, fob6uhemo

81 '
t'~3”_§%1=0’ (13)
v : atél
UTO MOKasyje Aa je BEKTOp ——~ ynpaBaH Ha BEKTODY fi3)i. 3HAMO

14 je MmOpex TOra BEKTOD f(3 HOPMAJaH HA BEKTOPHMA t(f) u tg), TE Ce
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51 5 .
BEKTOD —-5%?— MOJKEe Pa3JOXHTH y IBE KOMINOHEHTE: jeIHy y Mpaslly
BEKTOPA fy U APYTY Y NpPaBLy HOPMAIHOM HA TPOAMMEH3MOHH NPOCTOP

ofpehen BextopuMa iy, fe ¥ k3, Tj. MOXE HamMCAaTH

= %3 liy + By, (14)

riue je t(ﬁ, OpPT HOpMaJe HAa BEKTOpHMA t(‘i)., z‘é) H té), na 3aJ0B0/baBa
yCJIOB

sty 1y = 1 ' (15)

¥ 30Be C€ jeJlMHHYHH BEKTOp [mpehe Hopmane. Cxanap =g je ipeha
kpuBuna KpuBe C, a B ckanap Koju Tpeba oxpenutH. [locne mHO-
xewa jennayune (14) ca f,,;, a Kax ce y3Mme y o63up Ja je no mper-
[NOCTaBIH

ity = 0, | (16)
nobuhe ce
5t
fo)i 6(:) = &, 3.

Jla 6ucmo oBhe ojpenuan B, AudepenuupahieMo ancoNyTHO jeAHAYHHY
oy @ = 0, (16')

na hemo, kajx ce ysme y o63up (12) u na Cy CBH BeKTOPH lg), fé),
té) H t(i) OPTOHOPMHPAHH, AOOUTH

St 1 St S t5 |
Ly 5;)"‘1‘(3)_ 8§I'="f(3)i 6:.)= ~ B3 %g = &, 3,
OJlaKJie cJieJn
B= —Ey€s%y.

YuoumewmeM OBe BPeNHOCTH 3a B y jexsauunu (14) 1106H'ja ce fpehu
bpeneos obpasay |

d t(:l';.':

5s = 7(31'({;)—8283%2 fé). ) (17)

AKo ce OBaj cax no CBOjOj CTPYKTYpH jacaH MOCTYMaK KOH-
CTPyHCathba OPTOHOPMHPAHHX BEKTOPA f) MPOLYKH, MOXKE C€ ¥ OMIITEM
c/iyudajy 3a h-miu PpeneoB o6pa3ay HANMKUCATH

8 th i :
6(3) = % f(ht1) — Eney En Yon—y fh—1) 5 (18)
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npu ueMmy i{e

. €, 34 k=1 '
L) l‘&)=8k5kl={ 0' 32 k£1 ' (11-9)
3a h=1,2,...,N-1, Ilpu Tome je no mOroBopy
%o =%n = (. | | (20)

OBne je %, h-Ma kpuBuna xpuse C, a f4 opT (h-1)-e Hopmane
T€ KPHBE,
Ha xpajy hemo namucatd u 3akmyynu <Ppeneos obpa3an, 33

PuManoB npocrop Vy of N numensuja. bbera je mako po6utH, Kaj
ce y (18) crasu =N u y3me y 0063up (20). Ou raacu.

S ¢ _
S = — By &N XN—y () @)

Y 0BOM K3BOhEHmhY NPETNOCTABLEHO je'ga cy csux N-1 xpmu-
BUHA DAa3JHYHUTE OJ HyJe ¥ OHZA C€ MOMXKEe KOHCTPYHCATH MOTIYHO
oxpehenn N-efap ODTOHODMHMPaHMX BEKTOpA fjy — HpupozHu N-esap
kpuBe C y PumanoBom npoctopy V. Ako je, MehyTuM, Ma KOja OX
KPUBHHA, Hanp. %y (M < N), jeuaka HyJd, ONACAHH MOCTYNAK KOH-
CTpyHcama OPTOHOPMUPAHMX BEKTOpa Ce npexuga ¥ N - M ocranux
jeAMHAUYHHX BEKTOPa OCTajy HeolpeheHu.

Jla npeheMo Ha caMm Haul npo6JieM, yOUUMO AETEPMHHAHTY lt(};)l.
C o063upom Ha jennayune (19) osa AerepMuHaHTA je OPTOTrOHaJNHa, Tj.

=1, (22)

jep je CHCTEM OPTOHOPMHDAHHX BEKTOpa fy JoKaaud JlexapTos npa-
Boyrau N-epap. Jeanauune (19) u3pakaBajy yc/aOB Ja CY BEKTOPH
KOMOHA (k ¥ [ CYy HHAEKCH KOJIOHa) Y TOj JETEPMHHAHTH OPTOHOPMH-
paun. MehyTuMm, y TakBO| JETEPMHUHAHTH Ce€ f) MOXKE CMaTpPaTH Kao
KO(akTop enemMeHTa t(fc) Yy JE€TEPMHUHAHTH [ t(,‘é)l nole/beH BpeXHOWAY
caMe Te€ AeTEePMHHAHTE (WITO YOCTAJOM HJAH HE MEma Taj KodaxkTop
HJI4 MEHha CamMo 3HaK, NpPeMa TOME j€ JH HhEeHa BPeAHOCT +1 uau —1).
Crora ce yBek MOxe jeaHaudnu (19) HanmmcaTd aHaJorHa jexHavYMHA
3a BpCTE y OOJHUKY

. : €; 3a l='==]
;fck)f f('k)=8;5’:={ 0 32 i%]. (23)
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Wi3Box HeKOr oJ OBHX OPTOHOPMHPAHHMX BEKTOpAa, HANp. jenu-
HHUYHOT BEKTOPA f(n);, Y NpaBLY APYTrOr HEKOT OJ THX BEKTOpa, peuumo
th,, 6uhe no KeduHUIHK{H H3Dpa3

tyi, 1 Ll

[Ipojexnuja oBako no6ujeHOr BeKTOpa ca CAOGOAHMM HMHIAEKCOM i Ha
Hekd Tpehu jeNUHMUHM BEKTOD HAmIer CHCTEMa, Hamp. f), nAahe cka-
NApHY HHBAPUJaHTY

Y ity = tmyi, ; Ty 1. | (24)

OBe cxanapHe HWHBapUjaHTE Y ), OApeheHe y Be3n ca cUcTEMOM
OPTOHOPMHPAHHX BEKTOpPA t(i), 30By ce PuuujeBu roeguyujeniiu poiia-
yuje. Vlupexcn h, k, | oBae He o03Hawyjy TEH30pPCKy npupoly, Beh
CaMO 03Hauyjy peaHd O6poj BEKTOpa KOju €€ MO0jaBbyjy Yy H3pasy ca
jecHe crpaHe y (24) u crora cy craB/beHH y 3arpapny. [Ipu Tome je,
o JOroBOPY, NPBHU HHIEKC — HHIEKC BEKTOPAa YH]¥ C€ U3BOJ TPaAXy,
IPYT¥ je HHAEKC BEKTOPa HAa KOju ce npojuuMpa, a Tpehu je mpiexc
BEKTOPAa y 4YHjeM ce npaBuy oxpehyje H3BOL,

PuupjeBd xoedunujeHTn 06pasyjy CUCTEM CKaJapHUX HHBapHja-
HATa KOjH j€ aHTHCHMETPHYAaH y OXHOCY HA NpBa ABa HHIEKCa, IUTO
jé NO3HAaTo, T|. YBEK j€

Ykt = — Y(knl)y | (25)

Y (hht) = 0. (26)

Penanuja (24) xoja nedunumwe Pyunjese KoedpuuujeHTe poramnuje
MOXKe Ce, KaKO j& MO3HATO, HANHCATH U y OOJUKY

Y,(hm)==f(;:),i INETY (27)
ofakiae ce 3a [=1 nobuja
Yinkny =ty g oo Bl (28)

Kako 3a anconyTHO AvdepesLupame yBEK Bpelu

51';; { dx 1 z‘ |
._8_(_31 = tiy,j o= ty, i Ly s (29)
ouhe
81‘(,';,

Yy =5 ¢ Fryis (30)
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3a aHTHCUMETPHMUHH cHCTeM PHunjeBHX KoedwulnjeHata poranuje
Yxky, KOju je apyror pena, ysemiieMO O3HaKy wpg, Tj. CTaBHhiemo

Y(rk1) = @ngy (31)

na he_6HTH
Wheg = — Wgh. ' : , | (32)

OBaj aHTHCHMETPHYHH CHCTEM. (o, 3Bahemo 3acan Jap6yos ofiepaiiop.

[lopen aHTHCHMETPUYHOCTH CHUCTEM Wy, HMa jowl jefHY HapO-
yuTy ocobuny, Haume, mu3 jemnauuse (30) ce Ha OCHOBY jeAHAYHHA
(18) mobuja | |

; L
_whk:{xh fHa+1) — En—1 En %h—q t(llzml)] bkyis

a ojaTie Ha ocioBy (19) npoucruue na he 6urtu

Whr h41=€n41 %ny Whppoq1™ —EpRp—q. - (33)

[lpema Tome, camo OHe KoopiauHaTe [lap6yoBOr Oneparopa wp, pas-
NUYUTE Cy OJ HyJe 4dju Ce MHIEeKCHU Pas3juKkyjy mehycoOHo 3a jenu-
HUIly, & CcBe€ oOcTajle Ccy jeaHake Hysad. Marpuua osor [lap6yosor
onepatopa usrienake crora |

0 €, %, 0 0 . .. 0 0

—-€,% O ggxy 0 - - . O
0 — E3%y 0 g% -+« .- 0. 0 .
{ Wy} = (34)
0 0 0 o ... 0 EN AN —1
0 0 0 0 - . -« —exy%xny—y; O

YKynad O6poj xkoopAuMHAaTa Koje MOry OHTH pa3iduuTe W OJ HyJe
u Mehly cobom wu3sHocH koA Jlap6yoBor onepatopa y OnmTeM CaAy-
uajy N - 1.

3aHMM/bHBO j€ NMPHUMETHTH Aa Kaj je N Hemapan 6poj (N=2p+1,
rZe je p MNO3UTHUBAH HEeO0 Opoj) BPEAHOCT AETEePMHMHAHTE | wp, | YBEK
je jennaka Hyau. 3a N napan 6poj (N=2p) mwena BpeAHOCT Huje
HETaTHBHA W jelHaKa je NPOM3BOAYy KBaJpara KPUBHHA Ca HEMapHHM
MHIEKCHMA, T]. Y TOM cayuajy he Outu

| wne | =% %3+ -+ N (35)

LTO je JIAKO MPOBEPUTH.
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Ha3sanu cMO 3a NPBH MaX CHCTEM e, OHNEPATODPOM, jep Cy MYy
eqementd %; (i=1,2,..., N=1), a 10 cy kpuBste xpuse C y nocma-
TpaHOM PHMaHoOBOM NpocTopy, ¥ HamieMm u3Jjarawmy C€ NpPeTnoCTaB/ba
Ja Cy OBE KpHBHHE pAa3JHYHTE OJ HyJe, jep ce OCTaNH CJAyvajeBH
JaKo u3BoJe onartyie. KpuBuHe x; Cy MpOMEHJbUBE OJ TAYKe JO TauKe,
oHe cy (yHKIHje MNOoJoxKaja, ajJd Cy He3aBucHe oJ H360pa KOOpIH-
HaTHOr cuctemMa pedepennuje. Mehyrum, ouuraenso je ma ce oBaj
CUCTEM BPEJHOCTH MOXKE CXBATHTH M KaO CHCTEM KOOPJNHHATA AHTHU-
CUMETPHUYHOTI TEH30pa, KOju jeé y CBaKOj Tauyku KpuBe C onpeheH u3
yCI0B4 Ja Cy My KOODAMHATE y OXHOCY HA JOKaJZHH NPHpofsu N —
elap pedpepenuuje 6pOjHO ¥ MO AUMEH3H|U j€HAKE KPHBHHAMA YOYCHE
KPUBE y TOj TA4KH. Y TOM CMHCJY CE€ wp, MOXE CMaTpaTH Kao aHTH-
CUMETPHYHH JBOCTPYKH KOBapHjaHTHY TEH3O0P, KOju hemo HasBaTu
Hap6yos Men3op npuapyxed natoj xpusoj C y PuMaHoBOM npocTOpy
Vny o1 N numen3uja. |

Y Ttpoaumensmonom EykAHAOBOM MpPOCTOPY (YHja je MeTpuKa
HapaBHO MNO3UTHBHO Je¢duHuTHA) Hawl ce [JapOyoB TEH30p CBOXH HA
TEH30p Tpeher pejna

(W} = { —x, 0 %o | (36)

KOMe Ceé Ha NO3HATH HAY¥WH YV TOM IIPOCTOPY MOXE€ KOOPAHHHPATH
noMohy e-cuCTeMa PEeJaTHBHH BEKTOP |

b~ {d')
je lHAYHHOM

d :._;- £ii% 035 (37)

Kam ce y3me y 063up ocobuna (33) koopaudara JapOyoBor TeHsopa,
yBuha ce oamax Hda he OmtH

D={%,,0, %}, (38)

IUTO C& MOXE€ HanucaTH ¥ y OOJHKY
d' =%y t({l‘i'% té), (39)

a 10 je no3Hatu Jlap6yoB BeKTOpP KOjH yYBEeK JeXH y pekrHduka-
[LOHOj PABHHM yOU€HE TPOXUMEH3IUOHE KPHUBE. |

IIpema Tome, [lap6yoB TE€H30D wpx OArosapa y PumManHoBOM MpoO-
cropy Vy nojmy Jap6yoBor eextopa u3 gudepeHIHjaAHE reoMeTPHje
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TPOAMMEH3HOHOT Eykaunosor npocropa. lap6yos Tensop je remepa-
nu3anuja nojMa Jap6byoBor BexTopa. Mehyrum, ¥3 oBuxX u3zaarawa
je jacHO na ¥ y TPOAMMEH3HOHOM NPOCTOPY u3a T3B. JlapGyosor
BEKTOPa CTOjd AHTHCHMETPHYHK TEH30p APYror peja Kao u y OnmuTeM
clyvyajy Ma Kor 6poja AuMeH3Mja, CaMOQ INTO C€ Yy ONINTEM CAyuajy
OBOM HE MOXE€ KOOPIUHHPATH HUKAKAB BEKTOP.

[lita reoMerpucku 3Haue koopauHate JHapOyoBor TeH3opa To
cMa BujAenu, a caga hemMO noxKasaTH ¥ HHXOBO KHHEMATHYKO TyMa-
yeme, jep Puuujesn xoedunujenta poranuje uMajy CBojeé KHHEMATHUKO
3Haueme, OJaK/Jje HM HME NOTHYE. Y TOM LU/bY YOUYHMO HA KPHUBO]
C nopej J0KaAHOT CHCTeMa OPTOHOPMHPAHHX BEKTOPA fx) U HEKH jeJH-
HUYHH BekTOp & (E'§;=1) Koju ce nyx xpuBe C napanenHo nomepa,
Tj. KOju AyX kpuBe C 3a40BOJbaBa yCJOB

e tdhy=0. (40)

Kocunyc yrna 0, u3mehy jendHuunor BeKTOpa § M Ma KOT Of
jeIMHUYHMX BEKTOpPA CHCTEM3, Hamp. jeJIMHHYHOT BEKTOpA f(k), Ouhe
oxpehen ob6paciem

COS 9(}()=§f t(;();'. (41)

AKO ce ozpeAu u3BOJ OB€ jeHauy¥HE y NpaBLy KPHUBE, Tj.y NOpaBlly
jeIMHMYHOT BEKTOpa TA4HreHTe 1, Te KpuBe, nobuhe ce c 063upoM
Ha ycaoB (40)

d(cos 6x))
ds

d9k
ds

[ * . .
'—“E.f t(l) by + E‘ f(K) i, J td) = E‘ t(K)i,‘J' tt’n-

L (B! by 1), B =

OBaj o6pa3an oxpehyje npomeHy Ha jemununy Jayka (onH. 6p3uny
poMeHe, Kajx ce y3me s=1, rae je { sBpeMe) KOCHHyCa yria usmehy
JBa MnpaBlla OJ KOjUX C€ jemaH oMepa mnapajienHo AYyxXK KpuBe a
APYT# NOPHPOAHO Kao OpPT jeXHE OX HEeHUX HOpMaaa. AkO joul Kao
MOYETHH MOJIOXKAj yOUHMO OHaj y KOMe c€ OpT &' MOKJama ca HeKHM
JAPyruM OJ OpTOBA HOpPMana Haller CHCTEMa, Hanp. ca t(}}), 6utie vy
TOM CAyu4ajy yrao Oxp)=n/2 U NpeTxofHd u3pa3 CBOAU CE€ Ha

_d Ok
ds

Y = tyig tan 1 s

Tj. npeMa (28) u (31) na

de(KHjm — = W
ds KH™  "HK°®

(42)
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[Ipema Tome, xoopaunare JJapOyoBOr Te€H30pa NPeTCTAB/bA]Y NPOMEHY
yraa y OmHocy Ha AYK KpuBe (omd. 6p3unHy Te mpomeHe) uamehy
npasua t(m H npasla t(m KajJ ce ORaj NPYrd napajesHo noMepa Iyx
kpuse. Jlpyrum peuuma, xoopauware wyx JlapOyosor TeHsopa mper-
CTaB/bajy GpP3uHy pOTaluje BEKTOpa fx) OKO KpPHMBE MpPH MOMEpPaiby
Iy KPUBE Y OJHOCY HA NapalesHO NOMEPEHH BEKTOD fjj).

Jla 6uCcMO MOKasaaun y uyemy je reuepannaaun]a JlaakpeoBor

cTaBa, noMHoxuhemo jegnauuny (30) oprom t(k) U HU3BPUIHTH cabu-
patbe no k, na hemo c 063upom Ha (23) u (31) mohu ma wanumemo

i
o S0 = 3wty (43)
S k
OJaKJi€ y OIIITeM CAyuajy cjaenu

at_i 2
o LS (ot - Bt (44)

HITO je oAmax jacHo. Hanp., 3a h=2 (ana'HOPMana) HMaMo

2

5.
e (wsy)? + (m33)2==x%+ %3 .

dS

Cal je 7naKo YBHIETH yV YeMy MOxKe OHTH rEHepaJmaauH]a T3B.
Jlanxpeosor ciigpa. Haume, y EYKAUZOBOM TPOJHMEH3HOHOM NPOCTOPY,
KaJ ce ca » ofesexu olanxa KpUBUHA KPHBE AuHuje BaxH Jlankpeos
CTaB y 00JHUKY

%2 =nl 45, ; (45)

QueriesHo jeé OHZA Ja Ce€ ca jeIHOr CTAHOBHINTA, KaJ C€ y3Mme Yy
063up nHa ce jexHaydHa (45) y TpPOAMMEH3HOHOM MPOCTOPY MOXKe
U3Pa3uTH U y O0AUKY

Sty

"= | 5 = %]+ %3, (46)

jeaHayMda (44) MoxKe cmMaTpaTH Kao resepanusangja Jlaskpeosor crasa
3a Pumasos npoctop. Ca Tor raepumTta jé obuuad JIaHKPEOB CTaB
yCTBAPpH CKOPO TpUBHjanaH cHenujaJHd caydaj omnmrer crasa (44).

MehjyTuM, jacHo je Ha ce caj na JIaHKpeOB CTaB MOXe€ TJieJaTH
M Ca JPyror CTAaHOBHMILTA M Ja Ce OH MOXe cal M ApYyKudje Tyma-
YdTH. AKO ce, Haume, y3me ga x»? obenexaBa 30Up KBajapara CBHX
MOryfiux KpuBuHAa JaTe Kpupe (IUTO je caydaj y TPONHMEH3UOHOM
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NpoCTOpy), Taza G6n OLHOCHM U3pa3 y PumanoBoM npocropy Vy raacuo
N-1 )
7('2: gl xf . (47)

Taj u3pas 3a x* Moxe ce y TPOAUMEH3UOHOM NPOCTOPY HAMUCATH H
noMohy M3BOJAa jeNdHHUYHHX BEKTOpa y OOJAHKY

1 (18t B 18t P [8ts '2]
2 __ - (1) (2) (3)
% 2[ S5s + S5s T S5s ’ (48)

KoMe y PumanosoM npoctopy Vy OAroBapa O4YMrJA€IHO HU3pPa3

12
'x,2==—1— % ““‘"‘St(i)
2 k=1 aS

(49)

Hajsax, xao renepaau3samuja u3spasa (48) moxke Ce€ CMaTpaTH U

1 ":-N 51‘(;;) ?
N---l,z1 8s (50)

KOju ce cBoau Ha (48) 3a N=3, anu y onmiTeéM CAy4ajy HHje jeHAK %2
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VERALLGEMEINERUNG DES BEGRIFFS DES DARBOUX’SCHEN
VEKTORS FUR DEN RAUM VON RIEMANN

Tatomir Angelitch

In diesem Aufsatz wird gezeigt was in Riemanns Raum Vy von
N Dimensionen, dessen Metrik durch die im allgemeinen Falle inde-
finite quadratische Form

ds?=a,; dxt dx’/ (1)

festgelegt ist, dem Begriif des Darboux’schen Vektors der Differenti-
algeometrie des Euklidischen dreidimensionalen Raumes entspricht
und wie fiir den Riemannschen Raum der sogenannte Lancret’sche
Satz verallgemeinert werden kann.

Der Verfasser kniipft seine Ausfiilhrungen an eine Arbeit von
W. Blaschke (Frenets Formeln fiir den Raum von Riemann. Math.
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Zeitschrift 6, S. 94 —99, 1920) und zeigt, dass dem Begriff des Dar-
boux’schen Vektors ein antisymmetrischer Tensor wp, N-ter Ordnung
entspricht von der Form

0 85 %y O 0

— 8y %y 0 €3 %y 0 - -
0 —g,%, 0 e;%
{whk} I T L L . (2)
0 0 0 0
0 0 0 0

wo %, die N-1 Kriimmungen und g, die Zeiger der Richtung der
einzelnen Einheitsvektoren des lokalen natiirlichen N-Beins der gege-
benen Kurve sind.

Zum Schluss weist der Verfasser auf verschiedene Moglichkeiten
der Verallgemeinerung des Lancret’schen Satzes.





