JJOKA3 JAKOBHUIJEBOI' TEOPEMA O C®EPHOJ CJ/IMIIM
['JTABHHUX HOPMAJIA 3ATBOPEHE KPHBYJ/BE

CTAHKO BHU/IMHCKW (3arpe6)

Heka je C 3arBopeHa kpusy/ba y npocTopy 06€3 CHHryJdapHHX
TOYaka, a N Heka je cdepHa C/AHKa He3WHUX IJIaBHMX HopMaJaa. [Ipert-
N0CTaB/baMO Jia jé M KpuBy/ba N 0€3 ABOCTPYKHX TOHAKA M A4 JHjenH
jeAMHHYHY KYIJy HA JBa jeAHOCTaBHO-cyBHcaa mnoxapydja IT, u Ii,.
[Tokasar tiemo, na Tama 06a oBa MOJAPYyYja UMAjy jeIHAKY MOBPLIHHY, o

Opabepumoy Ty
CBPXYy Ha jeLHHHYHO]
Kyl CPepHe CJauKe
N 6ul0 KOjy 4BpCTY
TOUYKYy A, nojpydjaIl,
Kao jejaH (CjeBepHH)
»on“ te xyrae. Hs-
6op noaa A, Heka je
CaMO THME OlpaHHYeH,
JAa JMjaMeTpPaHO Cy-
MPOTHA TOYKA, T]. APY-
rd (JyXHH) moa A,,
npunaganoapyyjy Il,.
(Huje remko pa3abpa-
TH, A3 |€ TO Y3 ropme
NPeTNnOCTaBKE YyBHUjEK
mMoryhe y4dHuTH).
Heka je non A, oxpe-
HeH KOHCTAHTHUM pa-
aujsekTopom p. Heka

je Hajabe KYyIrJIMHA MJI0Xa OPHjeHTHpaHa. KpHBbiy C hemo Tajga TaKo
'opujeﬂmpam Jla jé npunajgHoM OpHjeHTalu]OM xKpuBy/be N moapydyje
[1, nosutuBHO opHjenTupano. O6uhe au TOuka T jeAHOM HHjeNy KpH-
By/by N y IIO3SHTUBHOM cmnc.ﬂy, MatbH o,u, JIyKOBa A, T rnaBuor Kpyra

1)y C. G. J. Jacobi, Gesammelte Werke, Bd VII., p. 39.
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kyrne he npH TOM jeJaHNyT NO3MTHBHO OMNUCATH IMjeJly MOBPIIKRY

noapyuja I1,. |
Axo je v BHCHHA KaJOTE€ jeJHHHYHE Kyrie, TMOBPIIMHA OHOr

CeKTOpa T€ KaJIoTe, KOju Mnpunaja IeHTPaJIHOM KYTY ¢, W3HOCH V @,
na je npesa TOME MOBPWIHHA P; noApydja I, jenuaxa

| P1=J'vdcp (1)

Heka je r=r(s) jemnanba kpunyme C, a n=n(s) jexunanba
KpuByJsbe N, rije je s Ay/buHa AyKa Ha KpuBy/pu C,

Axo je T(s) Touka kpuByme N oapehena paguiBeXTopoM n, 6ur

n . . .
he PX jeIMHHYHH BEKTOP, KOjU y Touku T oapehyje no3uTHBHH

IpXn]
cMjep reorpadcke napanene. Tan je npojexnuja di Bekropa dn y
. . pXn
cMmjep reorpadcke mapanene jenHaxa - dn,
|pXn|
Ilakne je
di = (p, n, dn) : (2)
| pXn|
Haname je |
dl=pdo, G
raje je o "
p=|pXnij. (4)
Panu (3), (4) u (2) 6ur he paxae |
(p,n,dn) |
do = : 5
P oy | (9)
Byayhu na je ocum Tora )
v=1-p.n,’ | (6)
ro npema (5), (6), u (1) u3nasu '
 rl-p-n '
PI_J (pxl."_l)z (p’ nidn)' ,, N | (7)

Ilon A, je oxpehen pamujBekropom (- p). byayhu nma je no- -
apyuje IT, KxpuBy/boM N MO3UTHBHO OPHjEHTHPAHO, UCTA OPUjEHTANH]A .
KpuBy/be N npunaje noapydjy Il, HeraTuBHy opujeHrauujy. . Tako
1o6uBaMo 3a nospiiuHy P, moxpydja IT, u3pas .

| l1+p-n - ”
P, = f P Rip,n,dn). . (8)
d (PXny "




Hdoxa3s Jako6ujeBOr TeOpeMa o cepHoj cauud... 145

O3HayuMoO Ju.cana

P,—P,=2J, (9)

oHxa je npema (7) u (8)
J=]’p'“ . n,dn). 10
) pxny (p ) (10)

JlokaxxeMo Ju Ja je Bpujemuoct wunterpana (10) jenrHaxa Hy.JH,
6ut he pamu (9) Tume M JakoGujeB TeopeMm AOKa3aH.

[Ipumjenom Frenet-oBux dopmyna

dt

— =%1n,

ds

dn

— = —%t4h,
ds T
db

—= -t

ds

n3naasu u3 (10) penom

p-n
J = (p,n,-xt+tb)ds=
J(PXﬂ)z )

_(p-n)-(p-b)x+(p-nm-(p-YHr _

p (pXn)*
L [pob)d@-t-(p-Hd(p-b)
[pX(bXt)J?
bynyhu na je pX(bXt)=b .- (p -t)-t . (p-b), moXeMO Ja/be nucaTu
(p-b)d(p-H-(p-t)d(p-b) d(p-t)
J = (p : b)® _ p-b/
. £\2 .
1:(p t) 1+(2 t)z
p-b p-b
Ina je maxnae .
. 14
J-arctg M (11)
p - b 51

taje je T,(s;) 6Ha0 KOja Touka kpusybe C, a L ANy/bHHA JyKa LHjeae
Te xpusy/be. Ho L je onma nepsosx BekTOpckux ¢QyHknuja t u b, a

p-t

paaud TOora ¥ nepuon QpyHkuyje

360pHuK papgoBa — MareMaTHYKM HHCTHTYT 10
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Mnak He MOMXEMO OJAT/IEe OAMAX 33aK/bYYHTH, A4 j€ BPHjEAHOCT
(11) uurerpana J yBujex jeaHaxa nyau. Paxu MHOrosnayuocT Qysk-
nuje arctg mocroju HamMme MOryhHOCT Xa je Ta BPHjeIHOCT jeAHAKA
HEKOM MHOTOKDAaTHHKY O A.

.+ Ho oszje hemo cafia noxasatd, Ja ce HAKOH jeJHOr O6MJIACcKa
OKO nujene kpupype C N0Ja3d H ONET A0 UCTE feTEpPMHHAnuje dyHK-

uuje arc tg P b , T1a fa npeMa ToMe HHTEerpai J AOMCTa MIIYE3aBa.

Axo xpuBy/ba C HE JeXW y jeAHO] PaBHUHM, OMT he M KPHBY/ba
B, T.j. wesuHa cpepHa cauxka OGuUHOPMase, HeKa 3aTBOpEHA c(epHa
kpuBysba. Dyayhy 2na cdepsa ciaumka tanrenre T u cPepHa CJauka
6uHopMase B HHUTIje He MOry 3a BMCTy BPHj€AHOCT napamerpa s cjehu

exBaTop E, Hurjje He moxe (PYyHKUM]]A P ; OuTH HeoJapehena,
N
a CBaku NyT, Kaj KpuBy/ba B npecujese exsarop E, npujehn he
arc ig P ; NPEeKO HEH3MjepHOCTH Ha CyCjeJRy HeTepMuHalujy. AJau
p .

B je HenpekuJHa 3aTBOPEHA KPUBYJbA, [1a KOJAUKO I'OJ NyTa OHA TIpecHje-
najyhu exBaTop Npesiasu C jefiHe KYI/AMHE NOJYTKE HAa APYTY, TOMUKO
ce nyra ¥ Bpalia HaTPaT HA WUCTY NOJAYTKY, JOK HE CTHUTHE Ha OUETHY
Touky. Pagu Tora hiemo ce, momasmu o5 OGWAO KoOje AeTepMuHAUHUje

¢$yukuuje arctg E——E, HAKOH jefiHOr OOHAACKa OKO LlUjeNie KPUBy/be

C npx noBpaTKy HAa MNOUYETHY TOUYKY YBHjeK BPATHTH C MOYETHOM
AeTepMynayujoM. 3ato je y cBakoMm cayuajy J=0 u Jakobujes Teopem
TUME JOKa3aH. | I

SUR UN THEOREME DE JACOBI
Par Stanko Bilinski

Sans faire intervenir explicitement le théoréme de Gauss-Bonett,
Pauteur démontre le théoréme de Jacobi, & savoir que:

L'image sphérique de la normale principale d’une courbe fermée
réguliere divise la surface de la sphere en deux parties égales.





