CHUCTEM TOCTYJ/IATA EYKJ/IMIOBE n-IWMEH3HOHAJIHE
TEOMETPUIE

I-p BPAHNCIJIAB MIETPOHWIEBUT (Beorpan)

YBopHa pedu

Y pemosuma Koju clefyjy nucan je fMoxymao Ja ¢opMyJulie
moctynare EyxaunoBe n-guMeH3uoHanHe reoMerpHje. Taj ce nokymaj
pasnukyje ojn paHujux nokymaja te Bpcre (on crpaue Euklid-a, Hil-
bert-a u Thieme-a) yrnaBHoM OBHM TpHM4 HOBHHAMA:

1° oxpajameM reomeTpuje jefHOAMMEH3HOHANHE MpaBe (pexiio-
Meldlpuje) OR reoMeTpuje ABOXUMEH3MOHANHE paBHu (GuaaHumedipuje);

2° mpornaiwaBaseM NOjMa JAYXKH 332 OCHOBHM IOjaM DeKTOME-
TpHje, o

3° yBohemem nocrynara Bese 3a NPOCTOpPE Ca BHINE Of TPH
Jumensuje. '

A. PexTomeTpuja

1. TOCTYJIATH BE3E.

Mocrynar 1. Bax Oailie @ayxe docioju Oap jouw jedna mauxa.

IMocrynat 2. Te 0se iauxe chaja jeOHa u camo jedna Oyxc.

Heobununuja. Tauke, xoje cnaja Ayx, Ha3uBajy C€ HEHUM
Kpajmum DayKama. ' .
2. TIOCTYJIATH PEIA.

Mocryaar 1. Usmehy xpajrwux fiauaxa Oyxcu Gocoju Oap jouw
JeOna mayxa. :

CraB 1. Mamely xpajwux Tayaxa Ayxu NOCTOjH OECKOHAYHO
MHOTO Tauaxa.

HDedpununuja 1. Axo ce ca C o3nauu Tpeha Tauka HA AYKH
AB¢ nyxu AC u CB ua3usajy ce Oesumuinum Oyxcuma nyxu AB.

IMocrynat 2. Baun cBaxe xpajwe fayxe Oysicu Zociioju bep jouw
jedna mMauxa.

Hedpununuja 2. Idyx, xoja cndja Kpajiby Tadky AyXu ca
TAYKOM BaH 1€, HA3UBA c€ Hpodyxcere AATE NyXKH. -
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CraB 2. [lyx uma IBa Npojyxema.

Mocryaar 3. IMpodyaicerse Oyacu ussan jedne Kpajre Mayxe weHe
foxaalia ce ca Opodyicervem Oeaumuine Qyxcu Ca UCTOM Kpajiom
mayrxos.

3. MMOCTYJIATH KOHIPYEHUHMIE.

Mocrynar 1. Ha @podyorcersy Oyacu AB Bociioju jeOna u camo
jeona mayrxa C maxo Oa je Oysxc BC=AB.

Cras 1. Ha cBakom on cBOja B2 NpOAdYyxe€ma AyXK C& Ja npo-
Ly XHTH BPOU3BOMLHO MHOLO MYTA.

Heounununuuja 1. Jyx 3ajexHo ca cBoja znBa HeojpeheHo
BEJMKA MPOJLYKe€ha Ha3uBa C€ ZpaBom AURUJOM.

Hepuunnuuja 2. 3a cBaky Tauky NPaBE JHHHjE Kaxke C€ Ha
Jenu npasy Ha ABe Hoayilpase,

[Tocrynar 2. [aidia Opoc Oa ce (TaukamMa 3a Koje C€ Nperno-
cTaBba Aa nocroje uaMehy MmEHHX KpajibMX Tawaka) dodesuifiu Ha n

KowipyenmHux Oeaumuurux Oyocu, @pu wemy je n pedom pasHo
csaxos 00 @pociiux Opojesa, 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17 uido.

CraB 2. Jlata Ayx Ia ce (TaukaMa KoOje MOCTOJe H3Mehy HeHHX
KpajlbUX Tauaka) MOJEJHUTH HA N KOHIPYECHTHUX AEAMMHYHHX JYKH,
npu uyemMy je s penoM paBHO CBAKOM LEJAOM I[O3WTHBHOM Opojy
noyes ca 2.

4, TIOCTYJIAT BECKPAJHE NPABE.

Jdebuununuja. Beckpajuom HasuBaMO NpaBy Yuje moaynpase
HMajy flomep.use Kpajimbe Tauke.

Moctynar. Heodpefeno Bseauxe Boaylpase Oeckpajue fpase,
MAKOAUKO uX Opodysicuan, Hemajy 3ajednuyxe MaiKe.

Hanowmewna, ITopex ropmwe (Eykann-ose) nedununuje 6eckpajue
npaee nocroju y Eykaumosoj reomerpuju jom jepna neduuunuja
6eckpajue mpaBe: DeckpajioM Ha3WBAMO NpPaBy 4Hje€ NOJynpase He-
Majy Kpajrwux mayaxa. OBa xApyra neduHsIHja OArosapa IPETNO-
CTaBI4, A4 jeXHa MOJyNpaBa MOXe PeajH30BaTH Jeo 6eCKOHAuaH HH3
KOHayHHX mneaux 6pojeBa, Aok npsa Ae(HHHUHjA NOYHBA HA MPETNO-
CTaBIH, A4 jeXHA MOJyIpaBa MOXE DEaJH3HPATH CaMO jE€NaH KOHAUHU
(uako HeoxpeljeHO BeaMKH) Oe0 TOr HU3a.

B. IInanumeTtpuja
1. MNOCTYJIATH BE3E.
Mocryaar 1. Bawn @pase Gociioju Oap jow jedwa Mayxa.
Cras 1. Bau npaBe nocroju GeCKOHaAYHO MHOrO XYXKH, NPABHX
H Tauaka.
MMocrynar 2. [Ipasa u Wauxa Ban e 00pehyjy pasaH.
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CraB 2. [Tonoxajnpase y paBuu ofpehen je ca Be Tauke PaBHHU.

CrtaB 3. [lse npaBe y pPaBHH WJK C€ CEKy Yy jeJHOj Taumum HAH
HEMajy HHjelHe 3ajefHHuKe TauKe,

Hedununuja 1. 3a gse nosympase pasHH, KOje nonase of
ACTe Tauke, Ka)xe ce Ja 3akianajy mehy cobom yiao.

Hedununuja 2. 3a nonyupasy, Koja ca o6e moaynpase jexHe
npase 3akjana jeHAaKe YIrJOBe, Kaxe ce ja je ydpasHa HA JATOj
1npaBoj, a 3a yrioBse JAa cy idpasu.

CraB 4. Axo je jeama noaynpasa jefse npase ynpaBHAa Ha
Apyroj mpasoj, OHMXA jé M LPyra nojynpasa ibeHa yNpaBHA HA OBOj
Apyroj npasoj.

Cras 5. llse cy npase ynpasHe jeqHa Ha Apyroj, ako je cBaka
noiaynpaea jeJHe npase ynpaBHa HA JPYroj npasoj.

CraB 6. CBu cy npaBu yr/ioBd jefHAKH.

2. TIOCTYJIAT PEJA.

[Tocrynar. Axo cy A, B u C Mpu Mayxe, Koje He Aexce Ha uciliof
dpasoj, u a jedua @pasa Koja y pasiu mpoyraa ABC He dpoaasu Hu
Kpo3 jedny o0 iMawaxa A, B, C, miada ke, axo ima Opasa [posasu
Kpo3 jedny 00 Madara Oyxcu AB, oHa mopailiu Gposa3uilit UAL Kpo3
jedny o0 mavaxa Odyxucu BC uau Kpo3 jedny o0 mayara oyacu AC,
(Pasch-oB mocryaar).

3. NNOCTYJIATU KOHI'PYEHUMUIE.

MNocrynar 1: Axo cy A u B Ose Mauxe Ha Bpasoj a, a A’ WaiKa.
Ha dpagoj a', Hociojake, Ha ca A', Bouwuwyhoj Boayipasoj lpase o'
Jedna u camo jedna Mauxa B' Waxo, da dpxic A' B' Gyde KoHipy-
endina ca Oyocu AB (A'B'<AB).

Iocrynar 2. Axo je 0aii yiao BAC u san mewa Bpasa a ca
Boayipasom koja ftoyure Mayxom A' @ada fe Bociliojaliu jedan u
camo jedan L B'A'C' maxo O0a Oyde g BA'C'=XBAC.

Mocrynar 3. Axo 3a dsa mpoyina ABC u A'B'C’ Gocidoje KoH-
ipyenyuje:

AB=A'B, AC=A'C' u L Az A4,
dociiojahe u KoHipyeryuje:
L ABC=XA'BC' u ACB=XA'C'B".

CraB 1. Axo cy y ZBa TPOyria KOHrpyeHTHE [BE CTpaHe n 3a-
xpahenH yrao, 6uhe KOHrpyeHTHM ¥ ocTana jBa yraa u Tpeha crpaua.

CtaB 2. AxO cy Yy JBa TPOyraa KOHrDYEHTHH jeIHa CTpaHa H
ABa yria Ha woj, 6uhe u ocrane nBe cTpawe M Tpehm yrao KoH-
FPYEHTHH,
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4. TIOCTYJIAT NAPAJIEJIHUX.

Jdebununuja. 3a npaBy Kpo3 AaTy TauKy BaH AaTe mpase y
paBHM Kaxe ce HAa je dapasesna C4 OBOM MPABOM aKO Ce HE ceye
Ca HOM.

Crtas 1. Ako Jnse npase uMmajy 3ajedruyxy yiapassy, oHe Cy
napanense.

CraB 2. Kpo3 nary rauky Bad jgaTe npase NpoJnasu Oap jedua
npaBa Koja je napalesHa €a HOM.

Cras 3. Ako cy zmBe mnpaBe mnpecedene tpehoM Tako nga yHy-
TpaumlkH HAM3MEHHYHH YrjioBu OyAy jeAHaks, Te HBe mpase umahe
3ajeIHUUKY YNpaBHY M OUTH NapayieHe.

MMocryaar. Kpos dadsiy mauxy sBan Oaille ipase modice Gpoaq3uiiu
camo jedua Gapaseana (EykaumL-oB noctyaar).

CraB 4. Ako cy aBe napanense npase npeceuese tpehom npasom
6ulie yHyTpalllb¥u HAU3MEHHYHH YTJIOBH jeJHAaKH.

5. NOCTYJIATH HEIMNPEKHMAHOCTH.

[Mocrynar 1. Axo cy Oaile dBe dyxcu a u b Maro 0a je a > b,
fiociiojakie yBex wonayan yeo O6poj n Maro Beauxu Oa he ce, ako ce
wum fomHoocu marwa Qpxc, Oobuilu Opxc Koja ke Ouiliu Beka 00
Beke Oyorcu, Mj. a.n Ouhie > b (ApXUMER-OB MOCTYJAT).

[Toctynar 2: Axo cy na jeOuoj dyorcu Oalia Osa Geckpajia Hu3a
mayakxa, Koju ce y cyipoilinon Gpasyy jedar Opyiom Gpubausicyjy, a od
Kojux @Opsu ‘nema Tocaeldrmer a Opyiu upBot wiaHa,, mopake usmehy
ila 0Ba Husa iocliojailiu jedHa 1panuyHa ilayxa, Koja ke ce moku
Opulalin usy BPBOM HU3Y KAO 10pHA UAL OPYIOM HU3Y Kao 0oma
1panuya (Dedekind-oB nocryaar).

C. CrepeomeTpnja
NOCTYJIATH BE3E. -
[Mocrynar 1: Ban pasuu @ocilioju 6ap jow jedHsa WMauxa.

CraB 1. Ban paBsuM nocroju 0eckoHay#O MHOIO NPAaBHX, PABHU
M Tayaka.

IMocrynar 2. Pasan u @aura Baw pasru odpelyjy Bpocimop.

Cragp 2. [lonoxaj pasHu y npocTopy oxpeheH je ca dpu dayre
npoCTOpa, KOjé He Jeke HA jeXHO] NPaBoj.

CraB 3. [IBe paBHH y npOCTOPY H/H HEMAjy HHjEeNHE 3ajeJHHUKE
TAYKEe HJH je IbHXOB NPECeK npasa.

Crap 4. Papan u nmpaBa BaH b€ WIH HEMajy HEjelHe 3ajeAHHYKE
TauyKe, HJAM MM j€ CAMO jefHa TAayKa 3aj€JHHYKA.

Cras 5. [Ise npase Kkoje ce cexy oxapehyjy y npocropy camo
jemny pasaH.
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Hedpuruunnja. Jexna noaynpasa plpasHa je Ha jefHO] paBhu,
aKo je ynpaBHa HAa CBMUMAa NpaBHMa Te€ DaBHH KOj€ npoJase Kpos
Bbedo MOXHOXjE. :

D. Xunepcrepeomerpuja
TMOCTYJIATH BE3E.

HNocryaar 1. Ban @pociiope focilioju 6ap jow jedra Mauka.

HMocryaar 2. [lpocdiop u iayxa Ban rmeia odpehyjy Xxuilep-
Gpocitiop. _

Cras 1. [Tonoxaj npocropa y xmmepnpoctopy oxpehen je ca
4yeliupu TaYKE XHNEPOPOCTOPA, KOje He JeXe HU y jeXHO] PABHH HM
HA jeIHOj npasoj.

CtaB 2. [Ise paBHm y Xunepnpoctopy, Koje npunapnajy Apama
TPOAHMEH3HOHA/IHUM IPOCTOPHMA, AKO Ce CEKY, CeKy Ce y jeduoj imayxu.

Hdedunnnuja. Jegna noaynpasa ylpassa je HA jeXHOM mpO-
CTOPY aKO jeé ynpasHa HA CBYMAa [paBHMa TOra npocropa, Koje npo-
Ja3e Kpo3 WeHO NOJHOXjE.

E. F'eoMeTpnja n-guMmeHsHMOHANHOT HpPOCTOpA
MMOCTYJIATU BE3E.

Hdedunnunnja [lox n-AuMEH3HOHAIHUM NPOCTOPOM PasyMeMO
APOCTOp ca suwe 00 vellupu KUMEH3H]e.

Moctynar 1: Ban n—1 Ouxensuonasdor Gpocliopa @ociioju Oap
jouwr jeduna Mmauxa.

[Mocryaar 2: n-~1 Qusensuonaqnu Gpociiop u MayKa Ban el
00pebyjy n-Gumenauonasnu GpocEiop.

3aBpmHa npuMepda

HcTunatoct ozxBajama pexToMeTpuje OJ NVIAHHMETPHje MOTBP-
hyje ommra Ajnep-oBa Teopema Eykianzn-ose n-IHMEH3HOHANHE Teo-
meTpuje. A €8O Kako.

Ajnep-osa TeopeMa 3a KOHBEKCHE noJamejpe raacu (ako ce cae
o3Hauu 6poj TemeHa, ca k 6poj uBuua, ca f 6poj MOBpIUMHA, OXH.
cTpaHa):

e-k+7=2.

Ouxaropapajyha Ajnep-oBa Teopema 3a KOHBEKCHE noaurone Gufie

{axo ce 6poj CTpaHa NOJMTONA O3HAYH¥ €4 V):

e—k+f-v=0,

a ojromasajyha Ajnep-osa Teopema 3a NETOAMMEH3HOHAAHH NMPOCTOP
6uhe (ako ce€ Ca f 03uauu O6pOj UETHPHIHMEH3HOHANHMX CTPAHA):

e—k+f-v4h=2.
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Te Tpu Ajnep-oBe Teopeme MOTY C€ HANHCAaTH M OBAaKO:
(e+f)-k=2,
(e+f)-(k+v)=0,
(e+f+h)—(h+v)=2.

OBako HamucaHe OHE Moka3yjy, Xa he aesa crpasa Ajaep-ose
Teopeme 32 NPOCTOp HemapHOr 6poja AuMeH3Hja OMTH = 2, a mapHOr
6poja = 0. [lpema ToMe Ajuaep-oa Teopema 3a ABOAUMEH3HOHAJIHH
upoctop 6una 6Gu:

a 33 jeXHOAMMEH3HOHAIHH
e=2.

Joncra 6poj Temena KOHBEKCHHX NOJHIOHa y DAasHH HCTH j€ C&
6pojeM 1UXOBHX cTpaHa, a 2 y u3pasy e=2 je 6poj Kpajibux
Ta4aka INYXH.

POSTULATENSYSTEM DER n-DIMENSIONALEN
EUKLIDISCHEN GEOMETRIE

Von Branistav Petronijevi¢ (Beograd)

Versuch eines Postulatensystems der n-dimensionalen Euklidischen:
Geometrie. Zum Unterschied von friiheren Versuchen dieser Art (Euklid,
Hilbert, Thieme) werden vom Verfasser folgende drei Neuigkeiten.
eingefiiirt: 1. Abtrennung der (Geometrie der eindimensionalen Ge-
raden (Rectometrie) von derjenigen der zweidimensionalen Ebene
(Planimetrie). 2. Erhebung des Begriffes der Strecke zu dem Grund-
begriffe der Rectometrie. 3. Einfiihrund der Verkniipfungspostulate in
die n-dimensionale (n_>3) Geometrie.



