CONSIDERATIONS GEOMETRIQUES RELATIVES
AUX POLYNOMES ET SERIES TRIGONOMETRIQUES
Par- T
J. KARAMATA et M. TOMIC

] 1. L'objet de cette Note est de montrer qu'on peut obtenir

par des considérations: geamé*riques élémentaires toute une- sé-
rie de propositions relatives aux. polyndmes.et- aux sén& trigo-.
nométriques. L'idée fondamentale- gm fait la.base de. ces con-
sidérations” se trouve exposée dans la Note. précédente de M.
Tomié¢ 1), Toutefois, nous allons ici la faire mieux ressortir en
montrant qu'on peut déduire directement des figures géométri-
ques non seulement les deux théoremes de: Fejér 2), traités dans
ladite Note, mais en méme temps d’auires se rapportant aux
limites de variation et aux zéros de ces polyndmes.

Ainsi, nouys traiterons aux Nes 2 - 4 et 8 le cas oil les coeffi-

cients sont simplement monotones, et dont nous tirons en par-
ticulier des résultats de la forme suivante:

. g‘héoréme 1. Lorsque les coefficients av décroissent
c.a a. ‘

) v >avqy, ‘V==0,1,2',...~-ﬂ,~
Se, ;,(x) - > avsin(ev+B)x,
- Val

on a quelqae sozt o’et B,

nNMT omié, Généralisation et démonstration géométirique de
certains théordmes ‘de Fe}ér et Kakeya. Pnb! Inst. Mat. Beograd, T. 2
(1948), p. 146154,

%) L. Felér, T onometrische Reihen und Potenzreihen mit mehr-
fach&gngono‘taner Kvef entenfolge: Transact Amer Mat. Soc. 89 (!836), .
p-1
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el el
-a, .....____gm....gs‘_,(x)gaoaw—&-«m, O<x<n,
sin ¥ siné-x

Aux Nez. 5 et 6 sont traités les théoremes analogues mais
qui se rapportent aux polyndmes trigonométriques a coefficients
deux fois monotones, ¢. & d. convexes.

Enfin, pour montrer toute l'efficacité de ce genre de con-
sidérations, nous démontrerons au Ne 7 le théoréme suivant®):

Soit

)] Qn> Qpiyyy n=123,‘..‘ hma,,a(),
e )
et

s(x) Zavsm vx, A
E v..g

ils exzstent alors dans tout - intervalle (0 e), qaez‘que petzt smt

€>0, des valeurs de x telles que s(x) soit positif.

Nous obtenons dailleurs un théoréme bien plus général
(Théoreme 8), dont un cas particulier est 1’exten510n suivante
du théordme mentionné:

Théoretme 2. Les conditions (1) étant satzsfaztes, ils
existent toujours deux nombres positifs n_et s, tels que ‘

‘ s(x)>nx pour tout O<x<e.

: - * 2. Le principe de la
méthode repose sur la re-
marque géometrzque sm-—

. vante,

Soient &, b ét ¢ les af-
 fixes de trois points'dansle

‘plan de la variable com-
plexe, tels que

arc(c-b) =@ +arc (b-a).

Lorsqu’on fait passer par
les points a et b, resp. b
et ¢ les cercles K, tesp. &,

(

_ Flg 1
dont les centres W resp. w sont situés sur la - bissectrice de
I'angle <[ abe, de manitre que les angles au centre soient

%) L. Fejér, loc. dt 2, p. 87.
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- S aWb= bwe=0,
alors le cercle k est entiérement situé dans le cercle K, en le
touchant au point b toutes les fois que

- le-b|<|b-al,
quelque soit ©, 0<0<2n.

- Les cercles k et K se confondent lorsque
je-b|=|b-al.

FCette proposition ressort immédiatement de la fig.-1; d'ail-
leurs en désignant par R, resp. r les rayons des cercles K, resp.
kon a

r<R toutes les fois que |c - b} <|b-al,
‘puisque ' o '

o0 L

3 ic:osec 8/2 et r-swZ fsfms.ec @/2.
3. Considérons a présent la somme

sa=zcv ev®l,  71a0,1,2,..., 5—4 =0,

V=0
et les points correspondants d'affixes
s, 8=0,1,2,...

Puisque I'angle extérieur -entre deux des segments consé-
cutifs Sn—1s Sn €1 Sg, Sn4, eSt ‘toujours égal a 0, c.ad.

WC(SRQJ Sa)=9+afc(8,; s:x-—l) (n+l)8

on peut appliquer 1a propasmon préceﬂente successxvement a
chacun des segments ,

s,,_x,s,,, n==-0 1, 2,...

A cet effet, désxgnons par Ka le cercle de centre w, et de
rayon R, correspondant au segment Sp—1,S,, C. & d. tel que

X Sn 1 WaSp = 9 n= 0 1, 2,.. ,s 1=0,
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et e
Rpx“‘sn--hwn"smwu IWn“Sni"‘\

E"—%’-‘:—‘J cosec ©/2 -

a—%?cose‘c@/z, V

alors la suite des coefficients a, étant non croissante, c. & d.
A1 >0 >0, n=1,23...,
chacun des cercles K, sera entiérement contenu dans le cercle
précédent K, , en le touchant au point $,—; les deux cercles
se confondent lorsque G,_; = G,. ‘
De cette pmpositlon il ressort lmmédiatement le

Théeréme 3 Soit
- zavevef n=0,1,2,...,

. avec
$o3=0: et 0<®<2n,
dv.~1>dv>0, vel,2,3..4,
tous les points d'affixes ‘
Sp, n=q,q+1,...,

sont sztués & Vintérieur ou sur la circonférence du cercle Kq de
centre

lorsque

. . #
' (f.+_e_)f ‘
z 1)@ {
wc“Sq-i + ;"cosec? 'e@' el

g1 o o Moler
‘ - vt a(l _Q 7 ©
) o Zave +i—2—-cosec2 ,
v=0 S
et de rayon : o
, = s
Ry= 3 Coses -
En particulier, toas les pomts daffixes

sont situés a l’mte‘rieur o8 sar la czrconférencc du ‘cercle K.,,
de centre
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JG0, ;80001 ©
wo—2+12cotg2
et de rayon

a, e
R.= 3 cosec -

4. Du fait que le cercle K, passe par l'origine O (v. fig. 2)
et se trouve entitrement situé d'un cO6té de la tangente OT,

fig. 2.

qui fait avec l'axe réel un angle égal a - ©/2, il résulte, en
vertu du théoreme 3, que la projection s, de s, sur la perpen-
diculaire OT” a la tangente OT setrouve sur le segment 0,2w,.
En d'autres termes, on a

e

¥ :
oéj{e2 sn}é2R0=a.,cosec—(;, 0<0<2x,

-Or, ;

. 5] n -

J eits = avsin (2 +1)9*
® sap = 7 avsin (2v 7

b V=) : !

il en résulte, donc, le:
Publications de I'Institut Mathématique 2]
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Théortme 4. Lorsque

(3) aV—‘[}*‘a\f}’o’ Vul’ 2,--*,

le po{pnémé trigonométrique

: 3
5a(©) = > avsin(2v + 1)%

V=)

satisfait aux inégalités

“@ 0£<5,(0)=a, cosec%— :

pour 0<0© <2,

La premitre des inégalités (4) est celle donnée par Fejér.
D'apres la fig. 2 il est clair, d'autre part, que les limites
de I'inégalité (4) peuvent étre effectivement atteintes, ou appro-
chées d'aussi prés qu'on le veut, tant que dans les hypotheses
(3) il ne se présente que le signe d'égalité; mais, des qu'il se

fig. 3.

i e e i, s e 3oh

présente un indice ¢
tel que

Gg1> dg,

le cercle K, devient
plus petit que le cer-
cle K,, et & partir de
cet indice les limites
données par (4) ne
peuvent plus étre at-
teintes pour

0<eLO2n~e.

Si I'on exprime
que le point s, est si-
tué dans ou sur la cir-
conférence du cercle
Kgpourn>g,c.ad.
si I'on exprime que la
projection s, de s, sur

OT'’ est située sur le segment obtenu en projetant le cercle K,
sur OT’, T'on en déduit la double inégalité
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e, —1 .
J{e2 wq}——-—z—cosecm._j: }
e, ®
<j{ 2 wq}'+%§-cosec—2-, n>gq,
d’olt il résulte ‘
e | e
¢ _ a1l —cosq® {
J{e S“—‘} 2 "'sinefz"‘éf{" S"}
- a,1+cosg®
& %
<‘I{ S""}+ 2 " sin 6/2 ’

 sin sin’g ©/2 cﬁsﬁqé/‘z“ - ~
L BTYCY. o S <J{e (sa— Sq- ,)} 8gin Sz 0<®<2n.
En posant dans cette inégalité x=©/2, I'on en déduit le
Théoréme 5. Soit '
dv..1>0v>0, v=g+1, 4+2,...,

alors le polynome trigonométrique
n

sq,,,(x)=2av sin(2v + 1)x = a,sin(2g+ 1)x + ag118in(2g + 3)x +. ..
v=¢

satisfait @ la double ine‘galité

Sin'gx ZSq,n(X) £ a cos’gx pour o< x<m,
- 3 -_— i ?
?sinx — 0" 7 sinx

Comme corollaire de ce théoreme il résulte (v. fig. 3):

Le polynome trigonométrique sq,,;(x) a au moins 2q zéros Xg,
k=1, 2,. 7q, dans Pintervalle (o, n) tels que :
kquéxk 2’;‘, k=1,2,...2.
Cette dernitre proposition est un cas particulier d'un thé-
oreme de Fejér*) ol 2¢ se trouve remplacé par un entier
quelconque. , :

1) loc. cit. 2, p. 42. o
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o

< Drailleurs, le cas général peut de méme s’obtenir, d'une
manitre analogue, en partant de la somme

2 v ’
Sp= Z beezvel | b >bv
V=

qui se trouve dans le cercle de centre
W, = %‘-’-(1 +icotg8},
et de rayon

R,= %ﬁcosece.

Donc, m étant un nombre quelconque, e™e! S, se trouve
dans le cercle de centre et™@ly et de rayon R,. Par suite

J{efmx)etwo}-Raé.]{e(mﬂ)e{&,}éj{e(m'm@iwq}+Ro:,

et cette inégalité, aprés un calcul simple, se réduit a

n
éZb\f sin(m+2v+1)© =4,
V()

On en déduit, d'une manitre semblable, que le polynome
trigonométrique

bysin(m+1)©+b,sin(m+3)O+b,sin(m+35)O+...
posséde au mqins un zéro dans chacun des intervalles

-8 sinfm©o/2
® sin®

cos’m®/2
sin®

(Ete, Ei), bet,2...pm,

daelqae soit le nombre m> 0.

5. Considérons & présent la spirale formée par les
centres wv des cercles Kv, v=0, 1, 2,... Elle aura la m&me
propriété que la spirale formée par les points d’affixes sv,
v=0,1, 2,..., C. 2 d. on pourrait de méme lui appliquer le

théoreme 3, lorsque les longueurs des segments wv_j, Wv,
v=1, 2, 3,..., forment une suite non croissante. :
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Puisque les longueurs de ces segments sont égales a

Qv—1-—Gav

’Wv_]—Wv|=Rv—1—Rv- )

cosec ©/2,

la suite :
IWv—l-Wv', v=1, 2,...,

sera non croissante lorsque
Av—1—Gv = Qv — Gv1, v=1, 2, 3,...,
c. a d. lorsque la suite av, v=0, 1, 2,..., sera convexe,
Dans ce cas, les cercles

qui correspondent aux segments

Wy, Wy, Wy Wo, co..o Wait, Wa

fig. 4.

165

sont chacun situés a l'intérieur du précédent, et pour que le
dernier point d'affixe s, se trouve de méme a l'intérieur ou
bien sur la circonférence du dernier cercle x,, il faut, en outre,

que (v. fig. 4)
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Wn—1, Wp = Wp, S
c. a d. que
@y .y~ Gy = Qy.

En d’autres termes, il faut que la suite

soit convexe.

Cette condition étant remplie, le point s, sera donc situé
& l'intérieur ou sur la circonférence d'un quelconque des cercles
K¢, §=1, 2,...n, dont le rayon p, est égal a

) p§=gi'i-‘-4:~g§cosec2®/2, g=1,2,3,..... ,

et dont laffixe Q, du centre est donné par

@-De+g+ T+t +e)t
Qg =wg+pge = Wy + pge?®,

De cette dernitre relation il ressort que le segment w,, Q,
est parallele au segment s,,, s, et d'aprés (2) et (5) que

. @ o ) gy —~a, .©
(6) Qg =$g—y+i! cosec 5 ela-Dz ! 4 4=t = coseci ¢!

2

Le rayon w,, Q, du cercle x, étant paralltle & I'axe réel,
la tangente w,, ¢ sera parallele i l'axe imaginaire, de sorte que
le cercle x; lui-méme est entitrement situé a droite de cette
tangente (v. fig. 4).

En projettant donc le cercle x, sur I'axe réel et en expri-
mant que le point s, est & I'intérieur ou sur la circonférence,
I'on obtient

a0/2 < Risq} < 20, +4a,/2,

c ad
- a, ~ a ]
ae/2<2 v COS VO < 2t eCt > +a,/2,
V=)
ou enfin | |
‘ e
0 2
0<< +z ay COSv® < 2 % cosec 3°

Y=l
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" On obtient, ainsi, le

Théoreme 6. Lorsque la suite des coefficients av sa-
tisfait aux conditions

(1) av-2av-1+av-2>0, v=2 3,4,...n+1, n+2‘}
avec Qniy = Oppp = 0,
alors le polynéme trigonométrique

. ,
ca(©®) = %‘-’ + Z avcosvo
V==l

satisfait aux inégalités

gcn(@)ga";a‘cosec’% ~pour 0<©<2n.

6. Lorsqn on exprime
que Ie point s, se trouve dans
ou sur la circonférence du cercle
kg, C. & d. que la projection de
Sn sur l'axe réel se trouve sur le
segment obtenu en projettant le
cercle x4, 'on obtient la double
inégalité

R{Qq}-pg << R{sa} SR{Qq} +pos
c. a d., d'apres (5) et (6),

fig. 5.
/ J
R{s }..._.a_g_ sin (zq 1)8/2 ] cosq@ _
T2 Tsinez T4 sin*op2

Gy =G 1 8 $in(29-1)0/2
4 sin®@2 S SRis < Risead -7 sin ©/2
~N
gy~ g COSGO Gy -0y 1
4 sin?@)2 4 sinfof2’
5) Ces conditions imposent 2 Ia suite a, qu'elle soit positive, dé-

croissante et convexe, puisque elles se réduisent a
G0y > Gy~ g > . G@n-1—@Qn>8n 20

e




168 J. Karamata ¢t M. Tomié

d'oit I'on déduit
_ 8, 8in(29-1)8/2  ag-, - ag sin*qO/2

L R{sn-54-4) <

2 sin9f2 2 sin*©/2
_ dg sin(2g-1) @/2 gy — g COS*¢O/2
2 sin ©/2 -2 sin* ©/2
Puisque
. n n
R{sn -8} =R { Zave"e’ } = 2 av oS vO,
V=Q \I’:q

et que dans cette expression ne figure pas le coefficient a,_,,
dans les membres extrémes de l'inégalité précédente on peut le
choisir aussi petit que possible. Or, d'aprés les conditions (7)
il faut que .

Gg—y — g 2> Gy — Qg
On peut, donc, dans ces expressions poser tout au plus
Qgry — g = dg~ Qg4
et I'on obtient ainsi le

Théoreme 1. Lorsque la suite aes coefficients av sa-
tisfait aux conditions

£%av >0, v=¢+2,¢+3,.....n n+1, n+2,
avec Onyy = Quie =0, ‘
alors en posant .

(8) w (@) _ dq sin (2(}— 1)@/2 a;__i ~ sinzq@/Z
o sin ©/2 2 sin® 92’
® Wq(g) R /2 + == smez "
g
=wg(0) + 'i'g—l—ﬁ%—éﬁ
et h

) n
Cq» 2(©) = Z av COsSvO,

V=g
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on a la double inégalité
(10) wg(9) < ¢q,(0) K Wy(®) pour 0< 0O < 2.
Puisque
sin(2¢-1)x _ sin®qx _ sin’(g - 1)x
sin x ~ sin?x sin®x

~ on peut écrire les fonctions (8) et (9) encore sous la forme
sin®(g-1x 2 sin?gx

2wq(2%) = 8¢ — gy 9-17sin% x
et
cos2gx cos®*(g-1)x
2Wq(2x)=a,—, sintxr M sintx
En remarquant que
2wq(2——)=aq>0, k=1,2,..... g-1,
et que ' .
2Wo[2EET) - 4,0, k=0,1,2,.....q-1,

il résulte de I'inégalité (10) le corollaire suivant (v. fig. 5%):
Lorsque la suite des coefficients

aq, aq+1, ..... 0, 0,
est convexe, le polynome trigonométrique
€q,n(©) = agCOS g@ +agy,cos{g+1)@+ ... +a,cos nO

a dans lintervalle (0,27) au moins 2q zéros xx, k=1, 2,...2¢q
tels que
k-1 k ‘
—El——ar<xk< ‘—7,' k=1,2,..... 29.7)
7. Quant a lextension du théoréme 2, cité au X 1, on
peut lui donner la forme suivante:

Théoréeme 8. Soit
(11) av1 >av >0, v=1,2,3,...;

%) 2wg (0) = 2wg (2n) = (¢ - 1)2aq ~ ¢ ag—1<0.
?) loc. cit. 2, p. 45.



170 L J. Karamata et M. Tomié¢

lorsque
(12) lim a,,<42v(v+l)(av - av+1),
‘ ‘ n-» 00 —

condition qui est toujours sattsfaite lorsque

n .

Dv(v+)(av - vp)» o,
(13) v=1
ou bien lorsque

a, -0, n- o,
-alors il existe un. indice k, & partir duquel la suite

‘ 2n+1)?
(14) Ap= ZYav - L"g—)“z-h
. = .
reste positive, c. a d. telle que
(15) o A, >0 pour tout n > k.

- Dans ce cas, il existe deux nombres positifs n et e, indé-
pendants de n, et tels que

(16) Zav sxn\(a;»q@

v=1
pour tout n >k et 0 <L O e
Démonstratmn Daprés (14)

A, - A,._, (2n+1)

(@n - Gny);
on peut donc mettre cette suite sous la forme

A,,«%{- &ﬁé(ﬁlvﬂ)”(m - av+x)} -

V=l

--{42v(v+l)(av+ﬂv+l) éaﬂ}* :

Vi)
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Il en résulte qu'elle ne décroit pas lorsque la suite @, sa-
tisfait a la condition (11), et d'oll I'on déduit immédiatement la
premigre affirmation (15).

Remarquons simplement que lorsque I'une des deux con-
ditions (13) est satisfaite, on peut prendre pour £, dans le pre-
mier cas, le plus petit entier tel que

k

Z V'(V+ 1) (av - av—H) >ha1 »

V=3

et, dans le second cas, d'aprés (14), le plus petit entier tel que
ak<gdh
ou bien, lorsque ce £ > 2, le plus petit entier tel que
8 -
) \<\ 25 (az + 262);
ou bien, en gé_néral lorsque k>p, le plﬁs. petii entier tel que

(2p+ 1) (a,+2a,+ ... ... +pay) =

<(1 _ 1 )a1+2a2+ ceee. Py
o= @p+12] 1+2+.....+p
Passons maintenant & la démonstration de I'inégalité (16).
‘La suite. av étant, d'aprés (11), supposée positive et non
croissante, les points d'affixes

n
Su“’ E aveve‘

se frouvent, d’aprds le theoréme 3, a lintéricur ou sur la cir-
conférence du cercle K4, pour touf >k

- Donc, en projettant ce point sur I'axe imaginaire et en
exprimant que sa projection se trouve sur la projection du cercle
K+, lorsque n > k, I'on obtient I'inégalité

J{sa} > J (Wets) - :lg @4 COSEC )2,
¢. a. d d'apres (2),
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: ’ Bty COS(2k+1)0O)2 _ Dy 1 -
Jisad > Jseb+5= —grep 2 smop

‘ » in%(2k+1)0©/4
> J{se) - any TGO

Par suite, on a pour tout n >k,

sin®(2k + 1)©/4

n . k& ’
an Zavsinv8>20vsinv®~ak+,

sin ©/2
V=l v=}
Or, A -
W  sindCk+1)0/4 < 1 B
D avsinve ‘dk+1w~{zvav - g2k +1 )2}8:
V=] V] H

~Ax® lorsque © -0,
Ar étant la suite (14).

Donc, la condition (12) étant supposée remplie, il existe
un £ fini tel que '

A > 0,

par suite, il existera toujours un n >0 et un > 0 tels que

k : - '
Zavsimr@ - Gy i (5251%;;@/4 > ne pour 0<C O e,

Vi)

ce qui, d'apres l’inégalité (17), démonire le théoréme 8.

8. Remarquons, enfin, qu'en nous arrdtant au premier
cercle K,, l'inégalité (17) complétée se réduit a

a Q. a, ., © .
—- cotg ;{,>,Zavsmv®>-— > 18 7 lorsque 0 <O n,

Vaul
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d’oir 'on conclut que, lorsque la suite des coefficients av dé-
croit, le polynome trigono-
métrique

2 avsinve® 01 N

v=1

reste borné mfe‘rteurement -0,
pour tout © de Uintervalle
(0, n) quelque soit n. fig. 6.

D'autre part, lorsqu'on s'arrete au second cercle K, l‘me-
galité (17) prend la forme
n

Zavsin vO >(a,—-a,)sin® - %—a, 1g0/4=
vzl ’
1, © ) )

> 587 {4(a,—a,)cos*—2—+'4(a, ~a2)cos—2——a2},

pour 0 L O .
Puisque le diagramme de la fonction

4(a, - ay) cos2%+ 4(a,-ay) cos% ~ay
a Ia forme de la figure 6, lorsque
8(11 - gaz > 0,

il en résulte que, quelque soit =z,

Zavsin vO>0 pour 0<© <O,
V=1 .

oili ©, est donné par

“Va, - Va,-a,
cosw— =2 2-t_2 avec a2<§a,.
2. 2ya,-aq 9

‘ Enfin, en partant de 'inégalité (17), complétée par 1a limite

supérieure, I'on obtient, en y posant ¢=£+1,
sin(29 - 1)0/4_ cos?(2g - 1)0/4

U672 zavsmv@<aq Sno2 ,0<@<m,

V=g




174 Considérations géoméir. relatives aux polyndmes ot séries trigon.

De cette double inégalité I'on tire, de la mé&me manitre
qu’aux Nes 2—6, la proposition suivante®):
| Lorsque
av>avi, ve=q, ¢+1,.....n-1,
le polyndme en sinus ‘
@;Sin O+ a4y, 8in(g+1)O+.....+a,sinn®

a ou moins q—1 zéros dans lintervalle (G’ngi}/"ﬁ :n:) , qui sont sé-
parés par les nombres
‘ &

Tg-1p™
Communiqué le 19-XI-1847.

i k'—‘=0, 1‘,2,.....{]“'1.

FEOMETPHCKA TTOCMATPAIbA
TPUTOHOMETPUCKHUX 3BUPOBA
: Ox -
J. KAPAMATE n M. TOMHBA

YV oBom pany ayropu M3HOCe HM3 NpUMEHA MeTOIE KOy je
M. Tomut nao y nperxomHom pany: ,lfeomerpucku mokas
yomiuTema M3BeCHMX Teopema Fejér-a m Kakey-a“, a koja ce
OCHHBA Ha I'eOMETPHCKO] HHTepnpeTauuju 36upa

n .
E aveve! s Qv ,} Avpy

V=)

HenocpennoMm npuMeHOM OBe reoMeTpHCKe HHTepnpeTauuje
Ha TPUIOHOMETDHMCKe NOJUHOME M pefoBe HOOHBajy ce Beoma
npeuusHe rpaHuie usmeby KOjUX MOry BapupaTH OBH NOJIMHOMM,
Ha np.: , ’

Ako Hu3 koegiuyuenailia av olada, mj.
vy > Ov, v=123,.....10,
8) loc. cit. 2, p. 4748, ‘
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BputonoMempucky BOALHOM

n
Sa,p (x) = Zavsin (av+B)x
Vel ’
Hasa3u ce u3mehy wpanuya

> 4

2 2 X
st "’2‘)".‘2’ cos*(8-5 )5
- @y Sa, (x) y —— e 38 0 < < 1,
sine x sin “x
2 ‘ ' 2
: . : v
W3 oBux pesynrata cleiu Kao HemocpejHa NOCIELULA HU3

Fejér-oBux Teopema (B.pacnpamy, UMT.:), KOje Ce ORXHOCE Ha NO-
BUTHBHTET ¥ 6pOj Hyla TPUrOHOMETPUCKHX MOJHHOMAa Ca MOHO-
ToHuM Koe(uuueRTHMa (Ne 2—4 u 8)

AHanoruu camo npemasﬂnlu peay.n'ra’m ce .‘x{odnsaiy aKo je
Hu3 KoeduiuenaTa KoHaekcan (Ne 5 - 6).

Hanocnetky, na 6u epukacHOCT obe MeToze jour Buiue
UCTaKAW, ayTopH najy (y Ne 7) yomutewse mpyror jemuor Fejér-
0Ba CTaBa, KOjH Ce OJHOCH Ha CUHYCHe TPHFOHOMETDHCKE pe--
nose, a KOje riacu:

Ako je ,
Gy > 08p >0 kad n-» o,
u
oo S
s(x) = Z avsinvx,
V=}

ysek GociBoje Waksa Osa HosuiiusHa Opoja, n u & da je
s(X)>ux  3a cBako 0<x<e-

Osu cy pesyaTaTH 6unu npenmer npenasarba J. Kapamara
y Jlosanu 1947



	157.tif
	158.tif
	159.tif
	160.tif
	161.tif
	162.tif
	163.tif
	164.tif
	165.tif
	166.tif
	167.tif
	168.tif
	169.tif
	170.tif
	171.tif
	172.tif
	173.tif
	174.tif
	175.tif

