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a

Dans son travail [1] S. Pre$i¢ a offert une méthode a résoudre des
équations dont la résolution appartient & un ensemble fini donné. Dans ce
travail-ci je vais étendre cette méme méthode sur la résolution des relations.

Soit §={s,,5,, ..., 5} un ensemble fini donné. Soit
J=S—>F

o ED{0,1}.

Posons maintenant le probléme de la résolution des relations
¢)) J(xyc D (c’est-a-dire I'ensemble J-1(D))
ou DCE.

La fonction résolvante /4

(AU, Uy, ..., Up) ES, U, € E, g ES)
nous définissons comme
AGk U5, Us, .o, Uiy) =g

(%(q’ulak, U3’ seey Ul"l):“q
(2) i e
Al u,u,uy, ..., k)=al2q

AGu Uy, 1y, o, ) =at1g
oW keEDuyED;, w, UUCE, qCSetot
«:S—>S
représente Papplication (le cycle) suivante:

S15825 ¢ 05 8
°€=( s (@Si=si4y, as;=5).
S35 S35 00 5
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Lemme. Si Pensemble est J-' (D) non vide, il vient

(3 J1(D)={A @I @, (x9), ..., (#29))/g & S}
Soit g & S. Observons la suite

J(@J(q), ..., J(a29)

et son premier membre, qui appartient & I'ensemble D.

Soit

J(«tq) € D.

D’aprés (2) et (3) nous obtenons x=ofg ce qui représente la résolution de la
relation (1).

Soit donc x la résolution de la relation (1). Si dans le (3) nous substi-
tuons x 4 ¢, d’aprés (2), nous obienons

d% (x>J(x), ceny J(al_Z x))zx.
La formule explicite de la fonction /4.

Les opérations b'naires + et - de lensemble SU E ont les mémes
propriétés que celles de larticle [1]; tandis que les applications et — de
I’ensemble S U E dans le méme ensemble, nous allons substituer par les appli-
cations * ét A comme il suit

x*:{o, si x& D
1, si x4 D,

xA=[l’ si x& D
0, si xg D.

Alors la formule explicite de la fonction 4 est:

AU, Uy, .o, Ul =UP g+ U* U A @)+ U U UA (2g) + - - -

4
ek UFUE Ul Ul (2q)+ U UL* - Up_1 (a1 g).

Exemple. Soit L3={0, %, 1], tandis que E un ensemble de nombres

1
réals, et aussi + et . d’opérations arithmétiques ordinaires. Soient x°, x2 x!
des fonctions définies par
i_:l, si x=1i
x - M . .
0, si x#i,x,i& L,.

Soit J(x) & D T'inéquation suivante

1
5) a,x*+a, x*+a,x1<0
2

ol gy C Eet x&E Ly
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L’inéquation (5) est possible si et seulement s’il existe au moins un
coefficient a; ainsi que 4;<0.

D’aprés
J(x)= Zaixi J*(x)= Zdi X, JA(x)= Zaﬁx‘;
iCLy icls i Ly
a5A=[a¢<0]=[I’ ST ;<0
0, si a>0,
ﬂi*=[———~di<0]={0, Sf a; <0
1, st ai>0,

et aussi d’aprés le (2) et le (4) la résolution générale de linéquation (5) est
déterminée par la formule

X= (—[ao<0][a1<0}+[ao 0][a1<0])q+
1 S 1
+~—[a’1<0]+[a1<0][a1<0])q7+
2 7 7

(—[al 01[ao<01+[a1<01)q1

oll ¢ représente un élément n’importe quel de I'ensemble [0, —12~, 1}.
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