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Les propositions connues équivalentes a ’hypothése du con-

tinu (2% =) ne sont pas nombreuses '). Le but de cette Note
est de remarquer que la théorie des ensembles analytiques en
fournit encore une. Je démontrerai notamment que lhypothése
du continu équivant & la proposition P suivante:

Proposition P: I/ existe un ensemble analytique linéaire

qui nest pas une somme de moins que 2% ensembles mesura-
bles B.

Désignons par H 'hypothése que 28=3§,.
1. H-> P,

Admettons I'hypothése H. Il existe, comme on sait, un en-
semble analytique linéaire E non mesurable B 2). On voit sans
peine que 'ensemble E satisfait 4 la condition dela proposition

P, puisque, si E était une somme de moins que 2% ensembles
mesurables B, E serait, vu I'nypothése H, une somme d’un
nombre fini ou d’une infinité dénombrable d’ensembles mesu-

1) Ce sont celles de W. Sierpinski (1. Bull. Acad. Cracovie, noje
du 24 Février 1919, aussi Fundamenta Matfematicqe t. V, p. 179; 2. Fund.
Matf. t. V, p. 180) de S. Braun et W. Sierpinski (Fund. Matb. t.
XIX,p.1ss.), de W. Sierpinski (lmac CLII, 1932, p. 163), de W. Hure-
wicz (Fund. Matf. t. XIX, p. 8) et de W. Sierpinski (Tofioku Math.
Journ. 1933).

%) Voir p. e. N. Lusin Fund. Matf, t. X, p. 70,
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rables B, donc !'ensemble E serait mesurable B, contrairement
4 sa définition. On a donc H » P,

2. P> H,

Admettons la proposition P et soit E I'ensemble analytique
satisfaisant & la condition de la proposition P. Comme nous
avons démontré avec M. Lusin'), tout ensemble analytique,

dong, en particulier, I'ensemble E, est une somme de Sl en-
sembles mesurables B. L’'ensemble E n’étant pas (d’aprés la con-

dition de la proposition P) une somme de moins que 2% en-
sembles B, il en résulte qu’il ne peut étre &, <2%, Or, on a,

comme on sait: §,<=2%2), On a donc ¥,=2%. Donc P~ H.
L’équivalence des proposition A et P est ainsi établie.

Il est encore & remarquer que le probléme ,,2x0=§§1
ou non?“ est équivalent an probléme ,un certain ensemble li-
néaire E (analytique non mesurable B qu’on sait définir effecti-
vement) est-il ou non une somme de moins que 2 ensem-
bles mesurables B?*.

1) Journal de Matfiematiques t. 11 (1993), p. 32. Cf. aussi Fund. Matt-
t. VI, p. 362. ,

2) Il est a remarquer que la démonstration de cette inégalité utilise
laxiome du chioix (Voir p. e. mon livre Legons sur les nombres transfinis,
Paris 1928, p. 208 et p. 210).



