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U [1] su razmatrane semiprimarne semigrupe. H. Lal je takode razmatrao
semiprimarne semigrupe, ali u jednom drugadijem smislu. U ovom radu uvodi
se koncept r-semigrupe i daje se odnos izmedu klase semiprimarnih semigrupa
i klase semiprimarnih (r-sempirimarnih) semigrupa u smislu H. Lala, [2].

Za nedefinisane pojmove referifemo [3]. Navodimo sledeéu

DEFINICIJA 1. Ideal I semigrupe S je semiprimaran ako
(Va,be S)(abe I=(Ame N)(am e IV(Ane N) (b* € I)).

Semigrupa S je semiprimarna ako je svaki njen iedal semiprimaran, [1].
Definisaéemo sada radikal podskupa semigrupe.

DEFINICITJA 2. Radikal podskupa A semigrupe S, u oznaci rad(A),
Je skup svith ae S da je neki stepen od a u A, .

rad (A)={a e S| (Ane N) (a» € A)}.
Ako je A ideal, onda je rad (A) poznati radikal ideala.

PRIMEDBA 1. Radikal ideala nije uvek ideal. Na primer, uzmimo semi-
grupu S datu tablicom
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Za ideal I={a} je rad (I)={a, d, ¢}. Medutim, rad (I) nije ideal od S, jer de=
=b ¢ rad (1)

PRIMEDBA 2. Postoji semigrupa S koja sadr?i podskup A4 Kkoji nije
podsemigrupa od S, (dakle, nije ideal od §), dok rad (4) jedste ideal od S. Na
primer, uzmimo semigrupu S datu tablicom

a b ¢ d e

ala a a a e

dla a b b e

e e e e ¢e a

Podskup A={a, ¢, d} od S nije podsemigrupa od S, pa samim tim nije-ideal od
S. Medutim, rad (I)={a, b, ¢, ¢} jeste ideal od S.

DEFINICIJA 3. Podskup A semugrupe S je r-skup u S ako je rad (A)
tdeal od S. Ako je A ideal od S, onda ga nazivamo r-idealom.

TEOREMA 1. Podskup A semigrupe S je r-skup u S ako i samo ako za
proizvoline me N, se€S iz ave A sledi (as)»e€ A  (sa)* € A, za neke n,ke N.

Dokaz. Neka je A r-skup u S. Tada rad (4) je ideal od S, pa za a® e 4
iseS je aserad (A4). Odavde je (as)” € A, za neko ne N. Sli¢no je (sa)k € 4,
za neko ke N.

Obratno, za a € rad (4) postoji me N da je a™ € A, pa za proizvoljan s€ §
imamo da je (as)* € A, za neko n e N, Dakle, as € rad (4). Sli¢no je sa e rad (A4).

POSLEDICA 1. Ideal I semigrupe S je r-ideal ako i samo ako za proiz-
voljne me N, se S iz am e I sledi (as)* € I, za neko ne N.

DEFINICIJA 4. Semigrupa S fe r-semigrupa ako je svaki njen ideal
r-teal.

LEMA 1. Ako je S (levo) slabo komutativna semigrupa, onda S feste r-
-semigrupa.

Dokaz. Neka je I ideal (levo) slabo komutativne semigrupe S, a” € I za neki
ne N i b proizvoljan element iz S. Tada na osnovu Leme 1. [4] imamo da je
(ba)m=anr, za svaki ne N i neke me N i x € §. Dakle, (ba)® € I, pa na osnovu
Posledice . imamo da je I r-ideal.

Da ne bi doslo do kolizije sa Definicijom 1. mi ¢emo semiprimarne semi-
grupe u smislu definicije H. Lala nazivat radikalno semiprimarnim ili kraée r~
-semiprimarnim,
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DEFINICIJA 5. Ideal I semigrupe S je r-semiprimaran ako je njegov
radikal kompletno izolovan ideal. Semigrupa S je r-semiprimarna ako je svaki njen
tdeal r-semiprimaran, [2].

Klasa svih r-semiprimarnih semigrupa je podklasa klase svih sempirimarnih
semigrupa, ustvari vaZzi.

TEOREMA 2. Neka je S semigrupa. Tada su slededi uslovi ekvivalemtni:

(i) S je r-semiprimarna,

(i) S je semiprimarna r-semigrupa,

(iii) S je r-semigrupa u kojoj su kompletno izolovani (prime) ideali totalno
uredeni u odnosu na inkluziju.

Dokaz. (i)=(ii). Neka je semigrupa S r-semiprimarna, tada za a,be S je
rad (SabS) kompletno izolovan ideal i kako je

(ba)2=b (ab)a € SabS

to je
ba € rad (SabS)
pa je
aerad (SabS)Vb e rad (SabS)
tj.

(3me N)(am e SabS)V(Ane N) (b® € SabS)

pa na osnovu Teoreme 1. [1] sledi da je S semiprimarna semigrupa.

(if)=-(iii). Neka je ispunjeno (ii) i neka su I;, Iz kompletno izolovani ideali
semigrupe S. Pretpostavimo suprotno, tj. I1 ¢ Iz, Ind Ii. Tada postoje a € I\ Iz
i belk\©I, pa abelinl, a¢ hnl, b¢ Inl. Kako je I1nl izolovan
ideal, (Teorema II. 3.7. [3]), to na osnovu Leme 4. [1] imamo da je

(1) 11('\12=1'ad (11('\12).

Kako a™ € SabS, za neko m e N, (Teorema 1. [1]); slucaj % € SabS se raspravlja
na sli¢an nadin, to imamo

aberad (hn )= SabScrad (I1n Ip)
=gmerad (I1jn Ip)
=g erad (I n b).

Odavde na osnovu (1) imamo da je I1n Iz kompletno izolovan ideal, tj. iz
abe 1nlp sledi ae 1~ Iz ili be 1n D, §to je nemogudle.

(iii)=>(i). Neka su kompletno izolovani ideali semigrupe § totalno uredeni
i I proizvoljan ideal iz S. Kako je rad (I) ideal, jasno izolovan, to na osnovu Teo-
reme II 3.7. [3] je rad ()=n1I;, (Ic i, I;sukompletno izolovani ideali. Neka
a¢nl; bén I, Tada postoje kompletno izolovani ideali I;, Iy da a ¢ Ij; b ¢ Ik
Po pretpostavci je Iy< I ili Ix< I;. Uzmimo da je IycIz. Tada a¢ I; i b ¢ I,
(jer b ¢ Iy). Kako je I; kompletno izolovan ideal, to ab ¢ I;. Odavde imamo da
ab ¢ n I;. Kontrapozicijom dobijamo da je nIj=rad (I) kompletno izolovan
ideal. Dakle, S je r-semiprimarna semigrupa.

Prethodna teorema je uopitenje rezultata H. Lala, [2] i autora, takode, [1].
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r-SEMIGROUPS

Stojan Bogdanovié

SUMMARY

In [1] are considered so called semiprimary semigroups. H. Lal, [2] also considered semi-
primary semigroups. But the concept of H. Lal has another sense. In this paper we introduce the
concept of r-semigroups (S is an r-semigroup iff the radical of every ideal of § is an ideal) and the
interrelations of the class of semipimary semigroups and the class of semiprimary semigroups
(r-semiprimary) in the sense of H. Lal are given.



