HACTABA MATEMATUWEKE Y OCHOBHOJ ITROJIN — MOJ UAC

Bepa Jomxouh

TERWIINHE 1Y K TPOYTJIA —
IMPVUMEHA IIUTATOPVUHE TEOPEME

UYac momaTtHe HactaBe y 7. pa3peny
OCHOBHe mKoJie Ipu MareMaTnukoj TuMHa3Uju

3a Maremarnury rumHA3ujy oBa roauwHa je jybowmapra. Mmuoro mpocropa Ou
ce MOpaJsio ynoTpeburu yYak u 3a IyKO Habpajame CBUX yClexa Hallle, IO MHOIO 4eMy
usyserne, mkose. Ca Moje Tauke IileIUIITA, je[HA O Ba;KHUjUX 3acayra Maremaruuke
rumuasuje je yBobme, 2004. roaume, oriemHUX omedjema 7. u 8. pa3pena OCHOBHE
MKOJIe 3a yYEHMKE Ca CKJIOHOCTHMAa 3a MareMatuky u ¢usuky. C jense crpasme, 6uo
je MpUIMYAH MOAYXBAT A& C€ OJf CTPaHE MPOCBETHUX MHCTUTYIUja MOOUje m03Bosa 3a
TakaB KODaK, a C ApPyre CTpaHe je Omwro Xxpabpo HANIPABUTH MIKOJNY YHYTap IIKOJE
(cpenma 1 OCHOBHA MKOJA (YHKIMOHUILY IO PA3IUUMTUM 3aKOHCKUM oxpenbama). ¥
CBAKOM CJIyUajy, MOoKa3aJo ce aa je Orien y CBUM CBOjUM CETMEHTHMA OMPaBIa0 CBOje
[OCTOjame, U MPEKO OUeKUBama, ma je mpecrao na oyne Orsmen m mobuo je penoBau
cratyc, He caMo y Maremarnukoj ruMmuasuju y Beorpany Beh u y ApyruM rpagoBuma
Cpb0uje roju ucnymanajy ogpebene yciose.

Y ueMy je HPENHOCT YYeHWKa Koju 7. U 8. pa3pen OoCHOBHe mkoje moxabajy y
MaremaTnukoj ruMHA3UjU y OJHOCY Ha muxoBe Bpmmake! QOuekuBaso Ou ce ma je
TO mojauaH Kypc MareMaruke, ¢pusuke u mapopmarure. MeDhyrum, Taj HEBO HacTaBe
je moryhe moctuhu u y 06ryHOj WIKOIM M3Y3€THUM 3ajarambeM HACTABHUAKA U yUEHU-
Ka Wi y 100pO OPraHM30BAHOM MHAMBUIYAJHOM Daxy, aau je Temko u3behinm 3amke
npyrux ¢pakropa. Ilokazano ce ma HA YCHEUIHOCT yTHUYE HAJBUIIE OKPY/KEHE BPIIHAKA
CIVYHUAX MHTEPECOBAkA U U3MEIITAKE U3 CPEIUHA KOje Marbe-BUIIe HEr'yjy OCPEmEbOCT,
IPOCEYHOCT, I e ce, Hajuemhe, Bue BpeMeHa TPOIIM HA HEPALHE, HE3AMHTEPECOBAHE

. Hero Ha paJHe U 3aWHTEPECOBAHE yUEHUKE.

[Iporpam maTemaTure y 7. 1 8. pazpeay ocHOBHe mkose y MaTeMaTuukuM ruMHa-
3rjaMa ce peaiu3yje KpO3 ABa Ipeamera, anrebpy — 3 dyaca u reoMeTpujy — 3 daca.
Hakne, To je 50% Bume yacoBa Hero y ocTaJuM IMKOJaMa, ajld ako ce AeTajbHuje
norsieajy caapskaju, To je camo oko 10% Bume HacsoBa HETO IITO MWINE Y CAApKajy
IporpaMa OCTaJUX OCHOBHUX IIKOJA. [lenyje mapamoKCaJHO, ajiyl Ta IPUBUAHO HEJO-
TUYHA PA3iuKa Aaje MOryNHOCT 1a ce Camp:Kaju CYIITUHCKA JO0OPO 1 TeMeJsHO obpae.
TakaB HauUMH pana je UCTOBpEMEHA MPUIPEMA 33 TAKMUYEHA U 33 TOJATame IIpUje-
MHOT MCTIUTA 38 HACTABAK IIKOJOBama y Maremarnukoj ruMua3uju. To HE UCKBYUyje



Texumue gyxu Tpoyria 9

HOTpBGy 3a O000JaTHOM HaCTaBOM KOja ce O,IIBI/Ija IIapaJieJJHO Ca peadOBHOM, TOKOM IeJie
IIKOJICKE I'OJUHE.

HapaBuo na yuenunu umajy Bume obaBe3a UM pajie BUIIE OJ OCTAJIUX BPIIHAKA,
AJI TO Ce OJHOCU U Ha BUXOBE MPO(ecope KOju AeTabHO U IPABOBPEMEHO IPUIPEMA]y
HacraBy. [Ipu Tome ce mompasymeBa yckirabemoct camp:kaja aiaredbpe m reomerpuje.
Kao maycrpauumjy HaurHa paja HABOAWM Yac IOJaTHe HacTase u3 ['eomerpuje y 7.
paspeny y okBupy HactaBHe Teme [lutaropuna teopema.

HACTABHA JEAVMHUIIA je: Ilpumena Iluraropuue Teopeme — TEXRWUMIHE IYKA
TpOyTIIa.
3a peanu3anujy OBOT CAAP/Kaja MOTPEOHO 3HAME:

e u3 reomerpuje: Iluraropuua Teopema, ocobuHe mapaIesorpaMa, 0COOMHE TEKUII-
HUX JIy3KH;

e u3 ajrebpe: peasnu OpojeBu, cpehuBame, cabupame U MHOKEHE HOIUHOMA.

IInJb 4ACA je yrBpbuBame Iluraropmue teopeme m cpebuBama anrebapCcKux
n3pa3sa.

Ha penosuom uacy mnu xkao momahu 3amarak ypabenu cy npumepn:

1. Hyskwure karera mpasoyrior tpoyriaa ABC ca nmpasBum yriom gox temena C' cy
a =6cm, b = 8cm. 3pauynaj qy:KuHe TEKUMHUX TYKA.

2. Tauka A, je cumerpuuna ca TemenoM A tpoyraa ABC y oQHOCY Ha CpemuInTe
A; crpanune BC. Hokaxu na je ABA;C mapanesorpa.

CAIP;KAJ YACA

ITocne kparkor momcehama Ha 0COOMHE TERUMIHUX Ay:KW pame ce ciaegehn mpu-
MEpPHU:

1. Yrao ACB tpoyraa ABC' je npas, a oy:KuHE TERUALHUX TysKM cy t, = 15cm,
ty = 20cm. M3pauynaj oOuM TOr TpOyTIIA.

Pewewe. OGenesxxaamo ca A; u By pe-

nom cpemuta karera BC' u AC u npuMemny- B
jemo Iluraropury TeopeMy Ha IPaBOYIJE TPO-
yraose AA1C u BB1C. Tana caene jennako-

cTu: A

an 2 b 2

h=(3) +¥ n =+ (3).

a? b? B

0JIHOCHO 225 = Vil b u 400 = a® + T

Cuonga 1

. . 5 .
Cabupamem nocienme JBe jemHakocTu mpobujamo 625 = Z(GQ +b?), ma je 500 =
c?. Ilyxume KaTera JOOMjaMO M3 jeTHAKOCTH

225_£+(ﬁ+3ﬁ>_(a2 bz)ﬁﬁ_iﬁﬁ
T4 4 4 ) 4 4 4’

4+4
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125  3b2 /31
225 = e + R b=5 Ecm. IlyxuHa KaTeTe @ ce MOMKE DOOUTH HA CINYAH
2

b
Ha4VH 13 JEeOHAKOCTU 400 = 0,2 + Z N IIPpUMEHOM HI/ITal"OpI/IHe TeopeMe Ha IIOJIa3HU

775 725 /29
TpOyTao, Tj. a® = c —b2—500—— ,Hajea=>5 gcm.

Tpaskernu oOuM Tpoyria Je Q/ —|— 3“ —|— 10[ cm A

2. Wspasm mysume crpanuna npasoyriaor tpoyria ABC y ¢yHRIMju mTyskuHA
TERUIIHUX IYKA t, U tp KOje oAroBapajy karerama a u b.
Pewemwe. ObenexaBamo ca A; u By penom cpeaumra katera BC' u AC u npu-

Memyjemo [Turaropuny teopemy na tpoyraose AA1C u BB1C. Tana cuene jensako-
cTm:

2 2
a b
o= +0 w ff=a"+ .
. . 2 2 5, 5 2 5 5 .
Cabupamem oBe mBe jenmakoctu nobujamo t; + &) = Z(Q +b4) = ZC , Ta je ¢ =

2
\5—[\/153 + tg. Iyxuny rarere b uapaskaBaMo u3 OPBE O je THAKOCTU, Tj.

t2—&2+(g+£)—(£+b2)+37b2 ﬁ_ﬁ_ﬁ_%(thrtg) y

@4 4 4) \4 4 4 4 4 4 4’
302 (42 412 4 2

ma je - = 2 — %, 0JHOCHO b? = 15 —(4t2 —2), b= E\/15\/4t3 —t7.

2
Ha amasnoran maums je a = 1—5\/15\/415% — 2. A

3
3. Hoxaxu na Bawku t2 + 17 + 12 = —c? axo ¢y ¢, tq, tp ¥ t., PEIOM, XUIOTEHY3a
U TEXUIIEE Iy:EU IpaBoyraor rpoyriaa ABC.

Ynymcmeo. Pemene 3aaTKa CJIequ HEIOCPEeOHO M3 NPETXOMHOI' 3adaTKa WU Yh-

2
c .
BeHIIe Ja 33 XUIOTeHY3WHY TEXUITHY Iy W XUTOTEeHY3y BaKHA t2 = T Ocraje na

YUYEeHUIM TO ypaze 3a gomalim. A

4. Taurka M je cpemumre crpanune AB npasoyraouuka ABCD. Ako cy mu-
jaromase mpaBoyraoHmka mo v/3cm, a gyx DM je 1,5cm, u3pauynaj KyKuHy Iy&n
BK rpe je K cpemumre crpanure AD.

Pewemwe. Hera je Tauka O mpecek aujaronasna npasoyraouuka ABC D, cnuxka 2.
C obG3upoMm na ce amjaroHaje TIpaBOYTAOHUKA y3ajaMHO TOJIOBE U nma cy Tauke M u
K cpemumra crpanuna AB u AD, 1o cy ayxu AO, DM u BK texumse Ky:Ku
npaBoyriior Tpoyria ABD u Ha OCHOBY je[HAKOCTU IOKA3aHE Yy MPETXOIHOM 33,IaTKY

3 3\ 2 3
cemu AO? + DM? 4+ BK? = §BD2,OILHOCHO (g) +15°4+ BK? = 5\/§2, ma je

BK:§cm. A
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D C
D C
K
4 M B 4 Dy B G
Cuonga 2 Ciuga 3

5. Heka je ABCD napanenorpam. Jlokaxu na Baxku
AC? + BD? =2 AB? +2BC?.

Pewemwe. Hera cy nyxxu C'Cy; u DD, Bucune napasenorpama u3 remesa C' u D,

Opy UeMy je pacmopej Tavaka, Ha mpumep, kao Ha ciauiy 3. Tpoyrmosu BCCh u

ADD; cy nogyznapuu (cras YYC), na cremu na je BCy = AD;. Ilpumennmo ITura-
ropuny TeopeMmy Ha Tpoyrao ACCY, ma je

(1) AC? = AC?+CC? = (AB+BC,)*>+CC? = AB*>+2-AB-BC, + BC?4+CC%.
[Tpumennmo Iluraropuny teopemy Ha Tpoyrao BDD; u mobujamo

(2) BD? = BD{+DD; = (BD—AD:)*+DD; = BA*~2-BA-AD1+AD}+DD}.
Cabupamo jemmaroctu (1) u (2):

AC?+BD? = AB*+2-AB-BC, +BC}?+CC} +BA*—2-BA-AD, + AD? + DD7.
Cana je ounrsenno na je 2- AB- BC; =2- BA- AD;, a u3 noayqapHux IpaBOyTIUX
tpoyraosa ADD; u BCC cnemu AD? = AD?+ DD?, omnocno BC? = BC?+CC?,
ma je masme

AC? + BD?
= AB?+2-AB-BC, + BC} + CC} + BA*> —=2. BA- ADy + AD? + DD?
= AB? + BC? + BA? + AD?,

1j. AC? + BD? = 2 AB? + 2 BC?, mro je u Tpebamno moxazaru. A

6. Iloraxxku ma 3a tpoyrao ABC Basxu:
412 = 2¢2 + 20* — a?, At} =2¢% +2a® — b, 412 =24 + 2% — ¢,

rae cy a, b, c myskuHe CTpaHWUNa, a tq, tp, te Oy:KUHE OArOBapajyNux TEKUITHUX Ty:KA
TOT TPOyTJIA.
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Pewemwe. Ompenu ce Tauka A cume-
TpUUHa ca TeMeHoM A y OmHOCY Ha cpe-
mamre A; crpamune BC. Yersopoyrao
ABA5C je mapanemorpam. [Zokaz ose
YUBEHUYE CY YUeNUUU YPaoual Kao 00-
Mmahu 3a0amax uw Ha 0o8oM mecmy ce ca-

4 B MO YCMENRO HABOOE KOPAYY moz 00Ka3a.]
Cnuga 4

Y jemmaxoctu AC?+ BD? = 2 AB?+2 BC? noka3anoj y TpeTxXoIHOM 3aaTKy ce
YBOJIe CMeHe y CKJIaIy ca JaTUM oganumMa, ma gobujamo AA3+BC? = 2 AB%+2 AC?,
omuocHO (2t4)% +a? = 2¢2 +2b%, 1j. 412 = 2¢2 +2b% —a?, mT0 je u Tpebaso AOKaZATH.

Lpyea u mpeha jeonaxocm ocmajy 3a domahu zadamax. Cyzepuwe ce da 3a
domahu nposepe da au doxazare jeOHaAKOCAU 8axCeE U Y CNEUUJAAHUM CAYLA]eBU-
Ma, MJ. 30 NPABOY2eAU U JEOHAKOCTPAHUNHY MPOY2a0.

Henmpaanu deo waca cy 5. u 6. 3adamak. Jeonaxocmu doxasane y 6. 3adamxy
ce MOZY KOPUCTUMU Y PAZHUM 3a00UUMA, G GKO Ce 3600PABE AAKO CE U3B00E.

3
1((12 +b% 4+ ¢?), tme cy a,b,c
IyKUHE CTPAHUIA, & tq, ty, e Oy:EIHE OAr0BapajyNyux TEXKUMHMX My:HKM TOT TPOYTJIA.

7. 3a 6umio koju Tpoyrao Bawkm t2 + t7 + t2 =

Ynymcemeo. JemHAKOCT je HeMOCpeHA HOCTIEeANNA TPUjY jeTHAKOCTU NOKA3AHIX
y OPETXOIHOM 3aJaTky. Takas xomewmap obuuwno dajy yuewuyu. 3adamar ocmaje
3a domahiu.

3a domahu yuenuyuma ocmaje u caedehu zadamaxk.
8. Axo je T rtexkumre tpoyrina ABC, nokaxu na BaxKU jeIHAKOCT
AT? + BT? + CT? = %(ABQ + BC? + CA?).
9. Axo 3a karere a u b npasoyrior tpoyria ABC Baxu na je b = av/11, ogpenu
pasmepy t, : tp vae ¢y t, u tp onroBapajyhe Texuimae my:Ru.

2 b 2
Peweme. t2 = b2+<g) , t% = a2+(§) , OMHOCHO 4t2 = 4b*+a?, 4t2 = 4a%+b2.

2
Hame je
b2 b2
ﬁ_%_462+a2_4§+1_4(5) +1
2 = 42 T 422 3 b2 "
ty 4t 4a?+D 4+b7 4+(7)
a? a

b b\ 2
Kako je — = /11, 1o je (7) =11, ma je
a a
2 4-11+41 45
2 4411 15
Tagie, tq : ty = /3.

10. Hera cy A, B u C Tpu pasziuuuTe TAayke HA MPABO] P, TAKO 1a je Tadyka
B usmeby tauvarka A u C. Heka cy tauke M u O c jegme cTpade mpase p, a Tauka
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K c¢ gpyre crpane te mpase, Takse ga cy tpoyriosu ABM, BCO u ACK jenuna-
kocrpannyHn. JlOKaEM @ Cy TERUIMTA TUX TPOYILJIOBA TEMEHA j€IHAKOCTPAHUYHOT
TPOTJIA.

Ynymcmeo. Heka cy a, b u ¢ pegom nyskuue crpanuna tpoyriaosa ABM, BCO
u ACK, a rauke D, E v F penom Texumra TUX TPOYLJIOBA. YOUUMO HOPMAJE U3
ravaka D, F u F ua npaBy p u obene:xxkumo ca Dy, F1 n F] penoM mUXOBE IPECEKe
ca mpaBoM p. Tana Baske je THAKOCTU:

b b

Hame ce npumenyje [luraropuna reopema u mokasyje na cy ayxune nysxu DE, EF
u F'D jemnaxe.

HATIOMEHE.

e (Cae gpeme ce UNCUCTIUPAE KA MEMELHOM 3ANUCUBABY U WA UPMA®Y 0020840~
Jyhuz cauka, jep je mo eeoma bumno. Tpanchopmayuje anreedbapcrur uspasa
ce uzgode demanno, jep cnadajy y mex obpahene aneebapcke cadpxcaje.

e [loxaszano ce 0G Y4weHUYU He PASAUKYJY YNYMCmeo, CKuyYy pewena u peuene,
na Ha Mo mpeba 0b6PAMUMU NANCHY.

o Yac je efuracnuju axo yuenuyu 000Ufy NUCGHU MAMEPUJAA NPE YACa, HNP.
Ha KPAJY NPemroonoz pedoenoz 4aca.

Matrematunura rumaasuja, Kpasune Haramuje 37, Beorpaxn
E-mail: jockovic.vera@gmail.com

OBABEIITEIHA

20. JYHNOPCERA BAJIKAHCKA MATEMATNYKA OJINMMIINJA ITA

IBapmecera Jynuopcka Gankancka mMareMaruyka omumnujana (JBMO) oxp:kana
je om 23. mo 29. jyna ose romuue y Cuarunu (Pymynuja). YdecrBoBaio je 11 ekuna
y 3BAHUYHO] KOHKYpeHImju, ka0 u 8 rocryjyhux. Cpbujy cy mpencraBbau:

1. Jeaena Heanuuh, Matematnura rumuasuja, Beorpan,
Hpuna Bankosuh, Maremarnura rumuasuja, beorpan,
Joaan Topomanoeuh, Maremarnuka rumuasuja, Beorpan,
Munow Munuhes, MaTemaTuura rumuasuja, beorpan,

Byxawun Muzajrosuh, Marematuura ruMuasuja, beorpa,

A el S

Hauja Ysenay Byjuwuh, Maremarnyka rumuasuja, beorpa.

PyroBommoru exune Gunu cy 0p Hewad Bysosuh, Ilenaromku ¢arymnrer, Jaro-
maa 1 Musow Bopuh, Matemaruuku paryiarer, beorpaz.

Hamu raxMuuyapu cy ocTBApUIN ONIAYAH PE3YJITAT. JeleHa je OCBOjUIIa 3JIaTHY
Menamy, a cBu ocranu cpebpre. Exrumuo cy 3aysenm 3. mecro. Hajbomu cy Ouim
TakMuyapu u3 Pymynuje.

Hapemna, 21. JBMO, oxp:kahe ce y Byrapckoj



