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KAKO PREDAVATI FUNKCIJE
U 8. RAZREDU OSNOVNE XKOLE

Obrada pojma funkcije u 8. razredu osnovne xkole predvi±ena je za qetiri
xkolska qasa. U ovom qlanku dat je mogu²i naqin prezentacije za prva dva qasa.

Prvi nastavni qas

Na prvom nastavnom qasu uqenicima dajemo opisnu definiciju funkcije (kao
zakon, pravilo i sl). U ciǉu postupnog uvo±eǌa pojma funkcije, dobro je najpre
podsetiti se onoga xto je o funkcijama uqeno u ranijim razredima.

Polazimo od zadatka u kome se uoqava zavisnost veliqina.
Primer 1. U slede²oj tablici je prikazano kako se meǌa pre±eni put pri

kretaǌu jednog pexaka.

vreme (h) 0 1 2 3 3,5 4

put (km) 0 5 10 15 17,5 20

Uqenici lako uoqavaju da je zavisnost odre±ena formulom s = 5t, da sa
promenom vremena dolazi do promene du¼ine puta, da jednoj odre±enoj vrednosti
vremena odgovara i jedna odre±ena vrednost du¼ine puta. Ovo se drugaqije
iskazuje kao: put je funkcija od vremena. To je samo jedan primer kada je
jedna veliqina funkcija druge veliqine.

Ima mnogo primera ove vrste:
• povrxina kvadrata je funkcija du¼ine ǌegove stranice (P = a2);
• hidrostatiqki pritisak P je funkcija visine h stuba teqnosti (P = ρgh);
• obim pravilnog osmougla je funkcija ǌegove stranice (O = 8a);
• povrxina kruga je funkcija polupreqnika kru¼nice (P = r2π).

U mnogim problemima vrlo je znaqajno otkrivati takvu funkcionalnu zavi-
snost jedne veliqine od druge. Ali kako funkcija ne mora uvek da bude data nekom
formulom, navodimo pogodne primere funkcija gde je funkcija data drugaqije,
odnosno zakonom, propisom, dogovorom, pravilom i sliqno.

Primer 2. U medicini se na mnogobrojnim primerima mereǌem utvrdilo
da se visina deteta meǌa (proseqno) od ro±eǌa do navrxene sedme godine ¼ivota
na slede²i naqin:
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godina 0 1 2 3 4 5 6 7

visina (u cm) 50 70 80 90 95 100 103 105

Prirodno je da ka¼emo: visina deteta je funkcija od godine ¼ivota. Ma kako
pokuxavali da na±emo odgovaraju²u formulu (na nivou znaǌa uqenika osnovne
xkole) po kojoj bi elementima skupa A, skupa vremenskih trenutaka, pridru¼ili
odre±enu vrednost elemenata skupa B, skupa pozitivnih brojeva, du¼ina, ne²emo
uspeti, jer je funkcionalna zavisnost odre±ena bioloxkim zakonom.

Na ovom primeru nije texko uoqiti da svakom elementu skupa A odgovara po
taqno jedan element skupa B. To je, u stvari, najva¼nije u pojmu funkcije. To
je osnova, temeǉ, tzv. opisne definicije funkcije.

Neka su A i B ma kakvi skupovi i neka je nekim dogovorom, pravilom,
zakonom f svakom elementu skupa A dodeǉen taqno po jedan element sku-
pa B. Tada ka�emo da je f funkcija koja skup A preslikava u skup B.

Slika 1 Slika 2

Nastavnik ²e prethodni primer predstaviti i pomo²u Venovih dijagrama
(sl. 1), gde smo sa f oznaqili prirodni, bioloxki zakon. Uopxte, ako bilo koji
element skupa A obele¼imo oznakom za promenǉivu x, a bilo koji element skupa
B oznakom za promenǉivu y, prethodnu skicu mo¼emo zameniti onom na slici 2.

Element skupa B koji odgovara elementu x skupa A zove se ǌegova slika i
obiqno se oznaqava f(x) (qitati ,,ef od iks“). Recimo: f(1) = 70, f(5) = 100,
f(7) = 105.

Primer 3. Neka je A = {1, 2, 3, 4, 5, 6} i B = {1, 4, 9, 16, 25, 36}. Neka je
daǉe f pravilo predstavǉeno na slici 3. Lako je uoqiti da se elementi skupa B
dobijaju kvadriraǌem elemenata skupa A, f(1) = 12, f(2) = 22 i sliqno. Mo¼emo
i ovako re²i: funkcija f je odre±ena formulom f(x) = x2.

Me±utim, kao xto smo iz primera 2 videli, nije neophodno da funkciji
odgovara odre±ena formula.
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Slika 3 Slika 4

Primedba. Pojam funkcije se, naravno, ne mo¼e shvatiti samo na osnovu
tri prethodno navedena primera. Nastavnicima se ostavǉa sloboda da sami, po
svom naho±eǌu odrede broj primera za prvi qas. Primera ima dosta, a korelaci-
ja sa drugim nastavnim predmetima treba da do±e do punog izra¼aja. Navex²emo
jox nekoliko primera funkcija.
• Du¼ina, povrxina i zapremina kao pridru¼ivaǌe brojeva du¼ima, povrxi-

ma i telima.
Recimo: du¼ina du¼i a je 5, du¼ina du¼i b je 7, du¼ina du¼i c je 1, du¼ina

du¼i d je 3. Ovom primeru odgovara skica na kojoj smo sa A oznaqili skup du¼i,
sa B skup ǌihovih du¼ina, a sa d uoqenu funkciju, kojom se od du¼i prelazi na
ǌen merni broj, odnosno du¼inu (sl. 4).
• Funkcija koja skup svih reka preslikava u skup svih slivova. Recimo:

reka Dunav Vardar Neretva

Sliv Crnomorski Egejski Jadranski

Drugi nastavni qas

Drugi qas je qas uve¼bavaǌa.
Primer 4. Neka je A = {0, 1, 2, 3, 4, 5}, B = {0, 2, 4, 6, 8, 10} i neka dogovor-

no elementi skupa B, po redu navo±eǌa, budu slike elemenata skupa A, po redu
navo±eǌa.

1◦ Kojom formulom je definisana funkcija f skupa A u skup B?
2◦ Odredi f(0), f(2), f(4), f(5).
Rexeǌe. 1◦ Lako je uoqiti da formula glasi: y = 2x, po kojoj od svakog

elementa x ∈ A prelazimo na odre±eni element y ∈ B. 2◦ f(0) = 0, f(2) = 4,
f(4) = 8, f(5) = 10.

Primer 5. Funkcije f i g su date tablicama:

x 0 1 2 3 4

f(x) 0 2 4 6 8

x −2 −1 0 1 2 3

g(x) 0 1 2 3 4 5
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1◦ Odrediti f(1), f(4), g(−2), g(0), g(2).
2◦ Odrediti sve vrednosti x takve da je f(x) = g(x).
3◦ Odrediti f(f(0)), f(g(2)), g(g(−1)), g(f(1)).
Rexeǌe. Funkcijama f i g odgovaraju skice na slici 5.

Slika 5

1◦ f(1) = 2, f(4) = 8, g(−2) = 0, g(0) = 2, g(2) = 4.
2◦ Jedino je f(2) = g(2), pa je tra¼ena vrednost x = 2.
3◦ f(f(0)) = f(0) = 0, f(g(2)) = f(4) = 8, g(g(−1)) = g(1) = 3, g(f(1)) =

g(2) = 4.
Primer 6. Neka je A = {lasta, tele, xaran, bor}, B = {¼ivotiǌa, ptica,

drvo, riba}. Odrediti jednu na prirodan naqin definisanu funkciju f skupa A
u skup B.

Rexeǌe. f(lasta) = ptica, f(tele) = ¼ivotiǌa, f(xaran) = riba, f(bor) =
drvo.

Primer 7. Dati su skupovi A = {Beograd, Sarajevo, Skopǉe, Podgorica,
ǈubǉana, Zagreb}, B = {Srbija, Hrvatska, Bosna i Hercegovina, Makedonija,
Slovenija, Crna Gora}. Odrediti jednu na prirodan naqin definisanu funkciju
f skupa A u skup B.

Primer 8. Dat je skup A = {1, 2, 3, . . . , 20}. Funkcija f dodeǉuje svakom
broju iz skupa A broj ǌegovih prirodnih delilaca (ukǉuquju²i 1 i sam taj broj).

1◦ Predstaviti funkciju f tablicom.
2◦ Odrediti sve elemente x skupa A za koje je f(x) = 2.
Rexeǌe. 1◦

x 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

f(x) 1 2 2 3 2 4 2 4 3 4 2 6 2 4 4 5 2 6 2 6

2◦ x ∈ {2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19} (to su svi prosti brojevi iz skupa A).
Primer 9. Funkcije f i g date su tablicama:

x 0 1 2 3

f(x) 1 0 3 2

x 0 1 2 3

g(x) 2 0 0 3
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1◦ Odrediti f(1), f(3), g(0), g(2).
2◦ Odrediti sve vrednosti x takve da je f(x) = g(x), tj. rexiti jednaqinu

f(x) = g(x).
3◦ Odrediti f(f(0)), f(f(1)), g(g(0)), g(g(2)), f(g(2)), g(f(2)), f(g(0)),

g(f(0)).
Primer 10. Funkcija f skupa R u samog sebe data je pomo²u f(x) = 2x+2.

Odrediti f(0), f(1), f(5), f(f(0)), f(f(3)), f(f(−1)), f(f(x)).
Rexeǌe. 1◦ f(0) = 2 · 0 + 2 = 2, f(1) = 2 · 1 + 2 = 4, f(5) = 12, f(f(0)) =

f(2) = 2 · 2 + 2 = 6, f(f(3)) = f(8) = 18, f(f(−1)) = f(0) = 2, f(f(x)) =
f(2x + 2) + 2 = 2(2x + 2) + 2 = 4x + 6.

Primer 11 Neka je f(x) = 3 − x i g(x) = 2x. Koliko je f(2x), g(−x),
f(3− x), f(g(x)), g(f(x))?

Rexeǌe. f(2x) = 3− 2x,

g(−x) = 2(−x) = −2x,

f(3− x) = 3− (3− x) = 3− 3 + x = x,

f(g(x)) = f(2x) = 3− 2x,

g(f(x)) = g(3− x) = 2(3− x) = 6− 2x. Primetiti da je f(g(x)) 6= g(f(x)).
Ukoliko se proceni da posle ovih primera uqenici nisu dobro shvatili

pojam funkcije, mo¼e se jox jedan qas posvetiti uve¼bavaǌu tog pojma. Posebno
treba koristiti opisnu definiciju, jer dobro shva²en pojam funkcije na taj
naqin omogu²ava lakxe prihvataǌe stroge definicije.
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