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Uvodni deo qasa

Podsetimo se sa uqenicima xta je to piramida kroz pitaǌa, jer su o tom
pojmu stekli znaǌa rade²i lekcije o osnovnim pojmovima i o povrxini piramide.

Pitaǌe za podse�aǌe: Xta je to piramida?
Neki od odgovora: Deo prostora koji dobijamo ako rogǉastu povrx pre-

seqemo jednom ravni koja ne sadr¼i vrh rogǉaste povrxi i seqe sve ivice te
rogǉaste povrxi.

Deo prostora koji ograniqavaju mnogougaona povrx (u jednoj ravni) i niz
trouglova qije zajedniqko teme je fiksirana taqka van te ravni.

P. Kako nazivamo taj mnogougao?
O. Baza (osnova) piramide.
P. Kako se zovu trouglovi koji grade piramidu?
O. Boqne strane piramide.
P. Xta su za piramidu stranice mnogougla?
O. To su osnovne ivice piramide.
P. Kako nazivamo stranice trouglova koji grade piramidu?
O. To su boqne ivice piramide
P. Kao nazivamo vrh rogǉaste povrxi (odnosno, kako se naziva zajedniqka

taqka trouglova?
O. Vrh piramide.
P. Xta je visina piramide?
O. Visina piramide je rastojaǌe vrha piramide od ravni osnove.

Glavni deo qasa

Posmatrajmo qetiri kocke jednakih dimenzija (ivice a). Obojimo ih razli-
qito (npr. crveno, ¼uto, zeleno, plavo). Na svakoj kocki spojimo jedno teme gorǌe
osnove sa naspramnim temenima doǌe osnove (ta temena gorǌe osnove mo¼emo na-
zvati ,,deona temena“ kocke). Ovim postupkom mo¼emo uoqiti da smo svaku kocku
podelili na tri podudarna dela (tri piramide).

Pogledajmo to kroz ove slajdove i situacije (na qasu koritimo Power Point
prezentaciju ili modele napravǉene od kartona).
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Prva kocka:

Druga kocka:

Tre²a kocka:

Qetvrta kocka:

Spojimo sada te qetiri kocke u jedan kvadar tako da osnove kocki le¼e u
istoj ravni (baza tog kvadra je dimenazija 2a×2a), a da su ,,deona“ temena gorǌih
baza spojena u jenu taqku koja je sredixte gorǌe osnove novodobijenog kvadra.
Kao xto se mo¼e uoqiti, visina tog novog, sastavǉenog kvadra je H = a, odnosno
ǌegove dimenzije su a1 × a1 ×H, gde je a1 = 2a.

U novodobijenom kvadaru ponovo razdvojimo delove svih polaznih kocki,
ali tako da delovi kocki koji grade doǌu osnovu kvadra ostanu spojeni. Imamo
ovakvu situaciju:
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Mo¼emo ponovo uoqiti da pored jenog dela polaznih kocki koji je spojen u
doǌoj bazi kvadra imamo jox po dva podudarna dela (po dva crvena, ¼uta, plava,
zelena dela). Deo kvadra sastavǉen od delova kocki koji grade doǌu osnovu
kvadra daju telo koje je qetvorostrana piramida (gledano iz dve pozicije):

Mo¼emo zakǉuqiti da od jednog kvadra (dimenzija a1 × a1 × H) mo¼emo
dobiti (spajaǌem delova, kao u piramidi koja je nastala spajaǌem doǌih delova
kocki koje grade doǌu osnovu kvadra dimenzije a1 × a1 × H) tri podudarne
piramide (dimenzija a1 × a1 ×H) (vidi sliku u raznim pozicijama):

Sada je logiqan slede²i zakǉuqak (koji se mo¼e prepustiti i uqenicima da
ga sami izvedu): odnos izme�u zapremine kvadra i piramide jednakih baza i
visina je

V kvadra = 3 · V piramide

Kako je V kvadra = B ·H, to zakǉuqujemo da se zapremina piramide mo¼e izra-
ziti formulom

V piramide =
1
3
·B ·H.

P. Xta predstavǉaju oznake B i H?
O. B – povrxina baze (osnove), a H – visina piramide (i kvadra).
Od ranije znamo da smo zapreminu trostrane prizme objaxǌavali pomo²u

prizme qija je osnova paralelogram, odnosno preko kvadra i da se zapremina
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n-tostrane prizme objaxǌava preko zapremina trostranih prizmi. Analogno se
mo¼e zakǉuqiti da je zapremina piramide jednaka tre²ini zapremine odgovara-
ju²e prizme jednakih (podudarnih) osnova i visine. (Ova reqenica mo¼e se i
zapisati.)

Zavrxni deo qasa

Direktna primena obrazaca na piramide razliqitih osnova:
1. Izraqunati zapreminu qetvorostrane piramide qija je osnova pravougaonik

dimenzija 20 cm i 50 cm, a visina je 66 cm. (V = 22000 cm3)
2. Izraq1unaj zapreminu pravilne trostrane piramide qija je osnovna ivica

6 cm, a visina je 5
√

3 cm. (V = 45 cm3)
3. Izraqunati zapreminu pravilne xestostrane piramide osnovne ivice a i

visine 2a. (V = a3
√

3)
Dati nakon toga zadatke iz u­benika i zbirki koje nastavnik koristi.

Zahvaǉujem se dipl. ing Draganu Jovanovi²u, asistentu Maxinskog fakul-
teta u Nixu, na ura±enim slikama.
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