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POBOǈXAǋE JEDNE GEOMETRIJSKE NEJEDNAKOSTI
U PRAVOUGLOM TROUGLU

Poboǉxaǌe (profiǌeǌe) nejednakosti u matematici predstavǉa jedan inte-
resantan, va¼an i kreativan posao koji je qesto te¼ak i slo¼en. U ovom qlanku
²emo dati poboǉxaǌe jedne geometrijske nejednakosti koja se odnosi na pravou-
gli trougao.

Po²i ²emo od poznate nejednakosti
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a
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koja va¼i za svaka dva pozitivna broja a i b. Uzimaju²i umesto tih brojeva
du¼ine c i h hipotenuze i ǌoj odgovaraju²e visine nekog pravouglog trougla,

dobijamo da vrijedi
c
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+

h

c
> 2. U nejednakosti (1) jednakost vrijedi samo ako

je a = b. Kako u pravouglom trouglu ne mo¼e da bude c = h (jer je uvijek c > h),
to slijedi da je uvijek
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Sada ²emo dokazati jedno poboǉxaǌe nejednakosti (2) koje glasi
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.

Stavǉaju²i u nejednakost (3) da je h =
ab

c
, dobijamo sǉede²i niz ǌoj ekvi-

valentnih nejednakosti
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2(a2 + b2)2 + 2a2b2 − 5ab(a2 + b2) > 0,

2a4 − 5a3b + 6a2b2 − 5ab3 + 2b4 > 0,

2t4 − 5t3 + 6t2 − 5t + 2 > 0 (smjena a = bt i skra²ivaǌe sa b4),

(t− 1)2(2t2 − t + 2) > 0 (faktorisaǌe polinoma korix²eǌem Bezuove teoreme),
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> 0.
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Posledǌa nejednakost je oqigledno taqna jer je
(
t− 1

4

)2
+

3
4

> 0, te (t− 1)2 > 0

za sve t ∈ R, pa je taqna i nejednakost (3).

Jednakost vrijedi ako i samo ako je t = 1, tj. a = b, kada dobijamo jednako-

krako-pravougli trougao kod koga je c = a
√

2 i h =
a
√

2
2

. Svakako, nejednakost

(3) je boǉa (jaqa, oxtrija) od nejednakosti (2), jer je 5/2 > 2.
Vjerovati je i nadati se da ²e dati primjer poboǉxaǌa ove geometrijske

nejednakosti biti pouqan za mlade qitaoce, pogotovo za one uqenike koji pokazuju
ve²i interes za matematiku i uqestvuju na raznim takmiqeǌima.
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