HACTABA MATEMATUWURE ¥ OCHOBHOJ ITKOJIN

mp I'oppmana herkoBuh

TEOMETPMNIJCKE KOHCTPYKIIJE Y KOJUMA
CE KOPUCTHU CAMO JIEIbUP

ITo3raTo ma je ma ce He MOKe CBAaKM KOHCTPYKTHBHHU 3aJaTaK PEMIUTH HOMONy
agemupa u mecrapa. Ha mpuvep, He MOKEMO KOHCTPYUCATH KBAAPAT YMja je IOBPIINHA
jemHaKa MOBPIIMHY je IMHWYHOT KPYyTra, MOJNENUTH NATH yrao Ha TPHU jeTHAKA TEJa WIIN
KOHCTPYHUCATHU IPABUIAH CEAMOYTAO.

ITocmarpaheMo kOHCTpyEKNUje KOje MOrYy OUTH U3BENEHE KOPUMNEHmEM IEHUpPA
u mecrapa. UIBajuapckm maremarmuap Jaxo6 Illrajuep, cmarpajyhu ma je memup
HajOIpequ3HujH WHCTPYMEHT, NOKa3ao je 1833. rommme ma CBaKW KOHCTPYKTHBHE 3a-
IATAK KOJI MOXKe [a Ce pemu KOpHmNemeM JemHpa W mecrapa, MOke ODUTH pemex
7 KOpumhemeM CaMO JIeBHUpa, aKO je y PABHEU NPTEXA IATA jeIHA KPYRHUNA W HEH
menTap. IIpm Tome ce mompasyMmeBa Ha je Kpy:KHMIA KOHCTpYHCaHa ako je onpeben
HeH NeHTap 1 noxynpevyrnk. HemrTo pammje, Ha CacBUM APYTH HAUMH OBY TeOpeMy je
¢dopmynucao u ppaunycku maremarugap K. [loncene. Hasemena Teopema ce Hasusa
reopema Iloncemne-Illrajuepa.

Hapemhiemo HAjupe HEKOIMKO OCHOBHUX KOHCTPYKIWja KOje C€ M3BOAE KOpHUmIhe-
HEM HCKJBYYNBO JIEHUPaA, a MOAPA3yMeBajy 3HAWmE W3 reoMeTpuje Koje mMajy hamm y
OCHOBHO] HIKOJIH.

1. Zlam je mpoyzao ABC u mauxe P u Q %oje cy cpeduwma pedom mwezosus
cmparnuya AC v BC. Odpedumu cpeduwme dyxcu AB.

Pewewe. HNyxu AQ u BP cy texunmue auauje tpoyria ABC, a muxoBa mpe-
ceuna tauka 1 je Texmmre Tpoyria, cauka 1. [Ipasoj C'T mpunanma tpeha rexummua
JIuHuja, na je mpecek ayxu AB u mpaBe CT' TpaskeHa Tadka S, OZHOCHO CPEIMIITE
nyxu AB.

Ca. 1 Cu. 2
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2. Jlama je dyac AB u woj napaseana npasa p. Koncmpyucamu cpeduwme
dame 0yxcu.

Ananuze. Heka je ABC mpom3BobaH TPOyrao, Tadka S cpemumre nyxu AB
u p mpasa mapajensa ca xyxm AB takBa ma ceue nyxu CA, C'S mw CB pemoum y
raukama P, R n ), cimga 2. Jlako ce mokasyje ma je PR = R(). Hega je Tauga
V mpecek ayxu AQ u SC. Ilokaxumo ga cy tauke P, V, B ma jemnoj npasoj. U3
cangaoctu TpoyriaoBa VAS u VQR cnemu VS : VR = AS: QR = BS: PR. Cana
3a AVSB u AVRP nvamo £S = ZRu SV : RV =SB : RP mna cy 0BI TPOYIJIOBU
cawyad, omakie ciaenn na je LSV B = /ZRV P. Ilakmne, mOKa3ain CMO KOJXHEAPHOCT
ragaka P, V u B.

Konempyxuyuja. Hara je nysxw AB u mpasa p. Osmaummo ca C HeKy Tadgy ca
ome crpame mpase p ca koje mumje AB. Hera cy P u () Tauke mpeceka pemoM ILy:KH
CA u CB ca upasou p. Heka je V tauka npeceka nyxu AQ u BP. IIpasa C'V ceue
nyx AB y Tpasenoj taukm S.

Zoxas. Y amammsu cmo mokazanu ma cy tauke C', R, V u S ma jemnoj npasoj. a
fucmo ompemuiu mpaBy MOTpPeOHE Cy HAM JABE Tadke. Y KOHCTPYKIUJH MMAMO TAUKe
C n V. llakne, npaBa C'V ceue nyxu PQ u AB y BUXOBEM CpeIUIITHMA.

Luckycuja. OBa KOHCTPYKIUja je YBEK jeAHO3HAYHA W 33JATAK UMA, je IMHCTBEHO
pememne.

3. Zama je dyoc AB u weno cpeduwme S. Kposz mauxy M xoja ne npunada
npasoj AB xowcmpyucamu npasy napaseany npasoj AB.

Pewewe. Ha mpasoj AM ysmumo npoussosny tauky C, cauka 3. Hexa je T
npeceuna tauka npasux SC u BM, a N mpecek npasux AT u CB. IIpasa MN je
napaJiensa ca AB.

Jloxasz. IlpermocTaBuMo ma mpaBa Koja mpoJsasw Kpo3 Tauky M um mapasesnna je
npaBoj AB, ceue mpaBy BC' y tauku N;. Hera je Ty = ANy N BM. Ilpasa CT}
mponasu kpo3 cpemumre nyxu AB, 1j. Tauky S. Kako je T'= BMNCS aT, € BM
uTy € CS, cnemn na je T =Ty, tj. N = Ny, na je MN || AB. Pememe je yBek
jeIUHCTBEHO.

Cu. 3 Cu. 4

Y HapenmHuM 3aanumMa mogpaszyMeBalieMo Ia je y paBHH OpTeXa IaTa KPY:KHUIA
k n men nerrap O, KA0 U Ja MOKEMO KOHCTPYHCATH CaMO IPaBY KPO3 ABE IaTe TadUKe.
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4. Koncmpyucamu npasoyzaonux ynucak y damy kpyocruyy k.

Kpos rauky O xoHCTpyuImeMo ABe pa3He HpaBe P U ¢, U BUXOBE NPECEYHe TAUKe
ca KpyxHEMIOOM k o3maummo pegoMm ca A,B u C,D, ciuka 4. Iobujeme tauke Cy
TEeMEHa, MPABOYTAOHUKA.

5. Koncmpyucamu xeadpam ynucan y kpyarcruuy k.

Pewewe. KoHCTpywmmMmo, ka0 y IPETXOXHOM 33IaTKy, mpaBoyraonuk ABCD
ynucan y kpy:xauny k, cimuka 5. Kako je CD || AB, M0%&eMO KORCTPYUCATH CpeIUITe
P nyxu AB (3amarak 2). Cumano, meka cy @), R, S cpemumra penom xyxu BC, CD
u DA. IIpase PR u QS mpoaase xpo3 cpemumre O mpasoyraonuka u PR 1 QS.
Huxose npeceune Tauke ca kpy:xkuunoM k ¢y K, L, M uw N u Te Tauke Cy T€MEHa
KBaJApaTa.

Cu. 5 Cn. 6

6. Epoz damy mauxy M ean dame npasge p KOHCMPYUCAMU NPABY NAPAAEANY
npaeoj p.

Pewewe. Komcrpymmmmo mpasoyraomuk ABCD ynucam y mary kpysxmumy k
(3amarak 4). [Ipasa p He Moxke OUTH TapaseNHa ca CBUM CTPAHUNAMA IapajIenrorpaMa,
ma meka nyxk AB umje mapanemna ca p. Heka cy P u @ cpemumra nysxu AD u BC.
Oszmaunmmo ca R, S u T raure mpeceka mpase p peIoM Ca mapajensuM mpasum AB,
DC un PQ. Homro je P cpemumre nyxum AD, ouhe m tauka T cpemumre Kyxm
SR. Cana (3agarak 3) KOHCTPyHIIEMO IPaBy m Kpo3 Tauky M mapasenny mpasoj p.
Pememe je jemmucrseno.

7. Eposz 0oamy mauxy M xoncmpyucamu npasy opmozonaany 0amoj npasoj p.

Pewemwe. Komcrpynmumo kBagpar ABCD, cuuka 7 (3agaTak 5). 3aTuM, Kpo3
rauky O (Ipecek HEroBUX IUjarOHANa) KOHCTPYHUIIAMO IPABY ¢ MAPAJIEIHY TPABOj P
(3amarax 6) m Heka je Tauka () mpeCeK mpaBe ¢ Ca HEKOM CTDAHUIOM KBaJpara,
unp. AB. Ilpermocrasumo ma je tauka () pasmmumra ox tadaka A u B (ako Oum
6umo Hop. ) = A, tama 6u 6uno BD 1 p). Komcrpyumumo kpo3 Tauky () mpasy
l raksy ma je | | AC (s3amarak 6). Ilpyry mpecedny Tadky mpase | ca CTpaHANa-
Ma kBajgpara osHauumo ca L (meka je L = BC N ). Kpos tauky L koECTpymmemo
npaBy mapamenny ca AB (3amarak 6) u meHy mpecedny Tadky ca crpamumom AD
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osmaunmo ca R. IIpasa OR je oproromamua Ha mpasy p. Ha kpajy, kpo3 tauky M
KOHCTPYHIIEMO IpaBy m mapaJjenny npasoj OR; 6uhe m L p.

JLoxasz. U3 ycnosa | || AC nobujamo ma je BQ = BL, a u3 ycmosa LR | AB
mobujamo LB = AR. Ilakne, BQ = AR. Ilopen tora, OB = OA u ZOBQ =
ZOAR = 45°, ma je AOBQ = ANOAR, ogaocao ZBOQ = ZAOR. U3 csera osora
3akpyuyjemo na je ZQOR = ZBOA = 90°, nakne, na je OR L ¢, na he u 3a upasy
m || OR Baxuru m L p.

Pememe je jemuucTBeHO.

Cu. 7 Cn. 8

8. Jama je dymc AB u npaea p u na woj mawkae C. Kowcmpyucamu mauky
M wna npasoj p maxey da je CM = AB.

Pewemwe. Kpos raury C' KOHCTpyHIIIMO IPaBy ¢ napaJjenny npasoj AB, a 3arum
Kpo3 Tauky B xoHcTpymmeMo npasy [ mapanenny npasoj AC, u meka je D =[Ny,
cauka 8. Hexka je P jemna ox Tavaka Ipeceka KpPYXHUNE k U IpaBe KOja TPOIa3n KPO3
O m napaxenna je mpaBoj p. Heka cy (Q m R Tauke mpeceka Kpy:kHUNE k U mpase
kpo3 O mapaiense ca ¢. KOHCTpyHmuMO mpase m U n KOje mpoiaze Kpo3 Taury D u
napaiaesnne cy pegom npasum PQ u PR. Heka je M = mNpu N =nNp, u 10 cy
TpaskeHe TauKe.

Loxas. W3 napanemorpama ABDC umamo ga je AB = CD. AOPQ u AOPR
cy jemmaxokpaku tpoyraosu, Tj. OP = OQ = OR. Kako je ACMD ~ AOPQ
u ACDN ~ AORP, ouhe u ACMD u ACDN jenmakokpakm TPOYTJIOBH, A je
CD =CM =CN, ogaocio CM = CN = AB. 3anarak yBeK uMa JIBa DPeIIema.



