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METOD POVRXINA

Osnovna ideja pri rexava�u zadataka ovom metodom sastoji se u tome da
se povrxina neke figure izrazi na dva ili vixe naqina� to uporedi i nizom
transformacija do�e do tra�enog zak�uqka�

Tom metodom mo�emo dokazati mnoge teoreme koje se mogu dokazati i na dru�
gi naqin� na primer� Talesovu teoremu o proporcionalnosti u pramenu pravih�
Euklidovu teoremu o visini u pravouglom trouglu� Pitagorinu teoremu itd�

Doka�imo Qevinu teoremu pomo�u povrxina�

TEOREMA �� Ako je dat trougao ABC i taqke P � Q iM �gde je P � BC�
Q � AC i M � AB�� onda se du�i AP � BQ i MC seku u jednoj taqki ako i
samo ako va�i

���
jAM j
jMBj �

jBP j
jPCj �

jCQj
jQAj � ��

Dokaz� 	a
 Neka je dat trougao ABC� i neka se prave AP � BQ i CM seku u
jednoj taqki� Oznaqimo trouglove xto ih obrazuju te prave 	slika �
 sa P�� P��
P�� P�� P�� P�� Kako trouglovi AMO i MBO imaju zajedniqku visinu� to je
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jMBj �

P�
P�
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Analogno tome je

jBP j
jPCj �

P� � P�
P� � P�

����

jCQj
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P� � P�
P� � P�
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Pomno�imo li 	�
� 	
 i 	�
� dobijamo 	�
�

	b
 Doka�imo sada obrnuto tvr�e�e�

Pretpostavimo da va�i jednakost
jAM j
jMBj �

jBP j
jPCj �

jCQj
jQAj � �� a da se prave AP �

BQ i CM ne seku u jednoj taqki� Konstruiximo pravu kroz taqku C i presek
pravih AP i BQ i neka ta prava seqe stranicu AB u taqki R� Tada prema

prvom delu dokaza va�i
jARj
jRBj �

jBP j
jPCj �

jCQj
jQAj � �� odnosno
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Sl� �� Sl� ��

tj�
jARj
jRBj �

jAM j
jMBj � Dakle� ako va�i jednakost 	�
� tada je M � R� tj� prave AP �

BQ i CM seku se u jednoj taqki�
Koriste�i navedenu metodu mo�emo rexavati zadatke iz razliqitih obla�

sti�

Analitiqka geometrija

Zadatak �� Dokazati da u koordinatnoj ravni ne postoji jednakokraki
trougao s uglom od �
� pri vrhu qija su temena u celobrojnim taqkama�

Rexe�e� Pretpostavimo da takav trougao ABC postoji� Tada povrxinu
trougla ABC 	slika �
 mo�emo izraziti na dva naqina�

PABC �
�

�
jx��y� � y�� � x��y� � y�� � x��y� � y��j� xi� yi � Z� i � �� �� ��

odakle PABC � Q� odnosno

PABC �
aha
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a � a sin �
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�x� � x��
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p
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odakle PABC �� Q� Dobili smo kontradikciju� dakle takav trougao ne postoji�

Problemi ekstremnih vrednosti

Zadatak �� Me�u svim trouglovima zadataog obima na�i onaj u kome je
polupreqnik upisane kru�nice najve�i�

Rexe�e� Izrazimo povrxinu trougla pomo�u obima i polupreqnika upi�

sane kru�nice� P �
r

�
�a � b � c� � rs� P je maksimalno kad je r maksimalno�

Primenom Heronove formule imamo

P �

s
� �s� a��s� b��s� c��

Primenom Koxijeve nejednakosti
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Metod povrxina ��

Ako je trougao jednakostraniqan� �egova povrxina je P �
a�
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Iz 	�
 i 	�
 sledi da je polupreqnik najve�i ako je trougao jednakostraniqan�

Nejednakosti

Zadatak �� Dokazati da za svaki trougao va�i relacija ha�hb�hc � �r�
gde su ha� hb� hc visine trougla� a r polupreqnik kru�nice upisane u taj trougao�

Rexe�e� Izrazimo povrxinu trougla na dva naqina�

P �
aha
�

�
a� b� c

�
r�

odakle je

ha � r

�
� �

b

a
�

c

a

�
�

Analogno�

hb � r
�
� �

a

b
�
c

b

�
� hc � r

�
� �

a

c
�
b

c

�
�

Sabira�em imamo
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Kako za pozitivne realne brojeve x i y va�i
x

y
�
y

x
� �� to je

ha � hb � hc � r�� � � � � � �� � �r�

OBAVEXTE�E

Iz xtampe je izaxao prvi broj qasopisa

TANGENTA�

TANGENTA je qasopis za matematiku i raqunarstvo� name�en uqenicima
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