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FERMAOV BROJNI NIZ

Pjer Ferma �Pierre de Fermat� ���������� je� nesum�ivo� bio jedan od naj�
ve�ih matematiqara XVII veka� U to doba nisu se izdavali nauqni qasopisi
niti su se odr�avali nauqni skupovi� pa je on� kao i svi �egovi savremenici�
svoje rezultate i ideje izlagao u pismima� koja je upu�ivao istaknutim savre�
menicima� me	u kojima i Rene Dekartu �Ren�e Descartes� ���������� i Blezu
Paskalu �Blaise Pascal� ��	
����	�� Iako �egov nauqni opus obuhvata rezultate
iz raznih podruqja �analitiqka geometrija� teorija verovatno�e� matematiqka
analiza� fizika� � � � �� sude�i prema oduxev
e�u sa kojim je o �ima pisao� �emu
su najdr�i bili rezultati iz teorije brojeva� Nax je ci
 da se upoznamo sa
jednim od tih rezulltata� Pri tome �emo se koristiti savremenom terminolo�
gijom i naqinom zapisiva�a�

DEFINICIJA �� Niz �Fn
 prirodnih brojeva qiji je opxti qlan
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je Fermaov niz brojeva� Qlanovi niza su Fermaovi brojevi�

Iz definicije sledi da Fermaov niz brojeva ima slede�e osobine�
�� svi �egovi qlanovi su neparni brojevi�
	� ograniqen je odozdo i neograniqen odozgo�

� striktno raste�

TEOREMA �� Uzastopni qlanovi Fermaovog niza brojeva su uzajamno

prosti brojevi�

Dokaz� Pretpostavimo da postoji prirodan broj n takav da brojevi Fn i
Fn�� nisu uzajamno prosti� Neka je d �ihov zajedniqki delilac� Dakle� d j Fn
i d j Fn��� Iz
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zak
uqujemo da d j 	� xto znaqi da je d � � ili d � 	� Kako su svi Fermaovi
brojevi neparni� ne mo�e biti d � 	� Dakle� broj 
 je jedini zajedniqki delilac
brojeva Fn i Fn��� xto znaqi da su oni uzajamno prosti�



Fermaov brojni niz 	�

TEOREMA �� Proizvod prvih n qlanova Fermaovog niza brojeva jednak
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Dokaz� Doka�imo matematiqkom indukcijom da za svaki prirodan broj n i
x �� � va�i
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Pretpostavimo da je jednakost ��
 taqna za n � r� dakle
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Odatle sledi
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xto je i trebalo dokazati�
Specijalno� za x � 	� jednakost ��
 postaje
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Teorema je dokazana�
Brojevi F� � 
� F� � �� F� � ��� F� � 	�� i F� � �� �
� su prosti �uverite

se u to�� Na osnovu ove qi�enice Ferma je 
���� godine pretpostavio da su svi
qlanovi niza �Fn
 prosti� On nije uspeo da utvrdi da li je broj F� � 	�� �
� � � 	�� ��� 	�� prost ili ne� Poznati xvajcarski i ruski matematiqar Ojler
�Leonhard Euler� ��������
� je 
���� godine dokazao da je F� slo�en� jer je F� �
��� �� ��� ���� qime je opovrgao Fermaovu pretpostavku� U da
im nastoja�im da
se ispita Fermaov niz brojeva utvr	eno je da su brojevi F	� F
� F�� F�� F��� F���
F��� F��� F��� F�	� F��� F��� F�	� F��� F
� slo�eni� Za broj F� je 
���� a za broj
F�� 
���� godine dokazano da su slo�eni� ali �ihove efektivne faktorizacije
jox uvek nisu na	ene� Nasuprot tome� za broj F�	 je dokazano da je de
iv sa
�	� ��
 ���� a za broj F�	� koji se pixe sa preko �� ��� ��� ��� cifara� dokazano
je da je de
iv brojem 	 ��� ��� ��� ��
�
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Jox uvek se ne zna da li postoje prosti Fermaovi brojevi za n � �� A
upravo oni imaju veliki znaqaj u geometriji� Naime� 
���� godine je Gaus �Carl
Friedrich Gauss� ���������� dokazao va�nu teoremu�

Pravilni m�tougao� gde je m prost broj� mo�e se konstruisati pomo�u

le�ira i xestara ako i samo ako je m Fermaov broj�

Sam Gaus je konstruisao pravilan 
��tougao ��� � F��� On je toliko cenio
taj svoj rezultat da je� prema �egovoj �e
i� na �egovom nadgrobnom spomeniku
prikazan pravilan 
��tougao upisan u krug� Pravilan ����ugao �	�� � F�� kon�
struisao je Rixelo �Richelot� ����������� a pravilan ������ugao ����
� � F��
konstruisao je Hermes �Hermes� ��������	��

OBAVEXTE�E

U motelu ��Kladovaqa� na Vuqjoj Po
ani tridesetak kilometara od K
u�
qa odra�ana je Prva let�a republiqka xkola mladih matematiqara�uqenika
sred�ih xkola u organizaciji Druxtva matematiqara Republike Srpske� Uni�
verziteta u Ba�oj Luci i Sred�oxkolskog centra iz K
uqa� Zahva
uju�i na�
porima Bo�e Risovi�a� profesora u Sred�oxkolskom centru u K
uqu i �ego�
vom entuzijazmu u radu sa mladim matematiqarima� mr Dane Peji�� direktor
XIP�a ��K
uq� iz K
uqa omogu�io je Xkoli i �enim polaznicima besplatno
korix�e�e motela ��Kladovaqa� sa svojim uslugama� Xkola je trajala sedam
dana� od ������ do �
����
���� godine� Predavaqi su bili spec� Boris Qekrlija
i Borisav Miqi�� nadzornici Republiqkog pedagoxkog zavoda u Ba�oj Luci�
i dr Daniel A� Romano� profesor Maxinskog fakulteta Univerziteta u Ba�oj
Luci� Svaki dan sluxaoci su bili u mogu�nosti da se upoznaju sa temama iz
matematike koje se� inaqe� ne susre�u u redovnom sred�oxkolskom obrazova�
�u� Predava�a su trajala po qetiri sata �������
������ Posle podne je bilo
rezervisano za individualni rad� Posled�i dan Xkole je bio rezervisan za
testira�e uqenika i razgovor o matematici� Prema kaziva�u uqenika i preda�
vaqa smextaj i hrana u motelu su bili odliqni� To su ostvarili radnici sa
nesebiqnim po�rtvova�em� Uqesnici i predavaqi xkole kao i qitavo Druxtvo
duguje zahvalnost tim vrednim 
udima�

�ubaznox�u gospodina Gojka Karaqa� direktora ��Xtamparije� u K
uqu�
uqesnicima koji nisu uqestvovali u radu xkole bi�e omogu�eno da se upozna�
ju sa matematiqkim sadr�ajima izlaganim na ovoj xkoli posredstvom Biltena
xkole qije se izla�e�e oqekuje najkasnije do poqetka nove xkolske godine�

Rukovodioci xkole su bili Bo�o Risovi� i Branko Kevac� profesori ma�
tematike u Sred�oxkolskom centru u K
uqu�

Izlagane su slede�e teme� O me	usobno inverznim relacijama �� sata��
Linearne i nelinearne Diofantove jednaqine �� sata�� Odre	iva�e ekstremnih
vrednosti elementarnim putem �� sati�� O generalizaciji funkcijskih� parnih
i neparnih i periodiqnih relacija �� sata�� O funkcijama x �� �x� i x �� fxg
�� sata� i Peti Euklidov postulat �
 sat��
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