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QAS PONAV�A�A U JEDNOJ XKOLI U ENGLESKOJ

SA JEDANAESTOGODIX�IM UQENICIMA

Pre nekoliko godina predavala sam matematiku jedanaestogodix�im �acima
u jednoj xkoli u Velikoj Britaniji� Bio je kraj xkolske godine i svi smo se
ose�ali umorni� Da bih razdrmala razred� predlo�ila sam slede�u ��igru sa
matematiqkim asocijacijama��

Igra poqi�e tako xto ja pixem na tabli kratku reqenicu sa nekom matema	
tiqkom sadr�inom� Igraqi treba da smisle slede�u ��matematiqku reqenicu��
qija se sadr�ina nadovezuje na sadr�inu prethodne reqenice� Reqenicu najhi	
trijeg igraqa napisa�emo na tabli� ispod prve reqenice� Posle toga �e uqenici
formulisati tre�u reqenicu� vezanu za sadr�inu prethodne reqenice� pa qetvr	
tu reqenicu� sa asocijacijama sa tre�om reqenicom� i tako da
e� Ci
 igre je
da se na ovaj naqin obuhvati xto vixe gradiva�

Za poqetak odabrala sam� kao matematiqki iskaz� jednaqinu

x� y � ���

Prve reqenice uqenika� podstaknute gor�om izjavom� bile su oblika �� � � ���
��� � ��� ����	�� � ��� � �

�
�� �

�
� ��� ����� � ��� ���� � �� i tome sliqno�

Posle toga jedan od uqenika se dosetio�

��x i y se mogu shvatiti kao koordinate jedne taqke u pravouglom koordina	
tnom sistemu��

Nacrtali smo na tabli koordina	
tni sistem� sa nekoliko taqaka 
x� y��
qije su koordinate zadovo
avale jedna	
qinu x � y � ��� sl� �� Inspirisane
slikom� sledile su reqenice�

��Taqke� qije koordinate x i y zado	
vo
avaju uslov x� y � �� le�e na zaje	
dniqkoj pravoj��

��Slika � prikazuje pravougaonike�
qije je jedno teme koordinatni poqetak�
drugo teme je na x	osi� tre�e na pravoj
sa jednaqinom x � y � ��� a qetvrto na
y	osi��

Zatim su stizale konstatacije�Sl� �



�� J� Cofman

��Svaki od gore razmatranih pravougaonika ima obim jednak �
 du�inskih
jedinica��

��Obimi ovih pravougaonika su isti� ali su im povrxine razliqite��

Uqenici su prexli na izraqunava�e povrxina pravougaonika sa obimom �
�
u nizu specijalnih sluqajeva� Nakon toga nekoliko uqenika je izjavilo�

��Od svih pravougaonika obima �
� kvadrat ima najve�u povrxinu��

Time se ukazala zgodna prilika da se uqenicima istakne potreba za dokazom
nekih matematiqkih istina� Postoji beskonaqno mnogo pravougaonika sa obimom
�
� nije mogu�e izraqunati povrxinu svakog od �ih� Sadr�aj posled�e reqenice
treba potvrditi �ili opovrgnuti� u opxtem sluqaju�

Neko vreme smo �utali i razmix
ali� a onda su Sari oqi zablistale i
uzviknula je� ��Ja sam uverena da iskaz va�i� jer ja to vidim�� Na moj zaqu�eni
pogled Sara je pokazala ova dva crte�a �slika � �a� i �b���

�a� �b�
Sl� �

Na slici ��a� je predstav
en kvadrat OPRS� upisan u trouglu MNO sa
temenimaM
�� ���� N
��� �� i O
�� ��� Sara je izvrxila refleksiju trouglova A
i B� koriste�i kao osu refleksije pravu SR� odnosno RP � Poxto su povrxine
trouglova A i B jednake povrxinama �ihovih reflektovanih slika A�� odnosno
B�� Sara je utvrdila da je�

��� Povrxina kvadrata OPRS jednaka polovini povrxine trougla MNO�

Slika ��b� prikazuje proizvo
ni pravougaonik OTUV � upisan u trouglu
MNO� razliqit od kvadrata OPRS� Refleksijom u odnosu na pravu V U � odno	
sno UT � trouglovi A i B se transformixu u trouglove A� i B�� Ovog puta B�

��izviruje� iz trougla OMN � Sara je doxla do zak
uqka da je povrxina pravo	
ugaonika OTUV ma�a od zbira povrxina trouglova A� i B�� dakle i od zbira
povrxina trouglova A i B� Poxto povrxine pravougaonika OTUV i trouglova
A i B zajedniqki qine povrxinu trougla MNO� sledilo je�

��� Povrxina pravougaonika OTUV je ma�a od polovine povrxine trougla
MNO�



Qas ponav�a�a u jednoj xkoli � � � ��

Iz ��� i ��� proizlazi dokaz ove istine�

��Od svih pravougaonika� upisanih u trougao MNO �drugim reqima� od
svih pravougaonika obima ���� kvadrat ima najve�u povrxinu��

Sarine slike su nas oduxevile svojom oqiglednox�u� U to se qas zavrxio�
Imala sam utisak da smo od ove matematiqke igre svi profitirali � �aci
isto tako kao i ja� Ponovili smo niz deta
a iz pre�enog gradiva� utvr�ivali
smo veze izme�u tema iz raznih oblasti� iznenada smo se sukobili sa speci	
jalnim sluqajem izoperimetrijskog problema� i� na kraju� naixli smo na jedan
izvanredno lep matematiqki dokaz�
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�Izoperimetrijski problemi se odnose na nala�e�e one geometrijske figure u skupu
datih geometrijskih dvodimenzionalnih figura istog obima� qija je povrxina najve�a�


