HACTABA MATEMATUWUEKE Y OCHOBHOJ ITIKOJIN

Jp Munocas Mapjamosuh, np Biamuvup Muhuh
MHOKEWGE ¥ CKYIIY QF

1. OsBaj unamak DpOAY:Kyje M3Jarame m3 nBa mperxomna 4daamka: B. Mwuhuh,
Jb. Byrosuh, Hacrasa maremaruke XXXVIII, 1 u B. Muhuh, HacraBa marema-
tuke XXXVIII, 2, a 6uhe rakohe mocsehen WMHTYUTUBHOM TOMMAEy HEHETATHUBHUX
pamuonaiaux Opojesa. Hacrojahemo, mpe csera, na JaMO MHTYHTUBHY OCHOBY OIe-
pammjaMa MEOKema U Aebema y Qf , moactwayhn GopMupame cxema Koje AOTpHHOCE
CIO3HABaBY MOjMOBa. V3pa3m Kao ,pa3mesruBame BeJIWYMHE, ,,0MHOC BEJIUYNHA " U
CJ. KOPUCTE C€ y NUJbY ONUCUBAMKHA THX CXEMA y KOHKDETHHM CHTYyalUjaMa, YHjuM
almcTpaxoBameM ce BesyjeMmo 3a Te cxeme. OBO mcTHYe 3HAYAj TWX H3pa3a — HAKO
OHU HECY MATEMAaTHYKU, Tj. (OPMAIHA TEPMUHH.

Kapng Buzumo A m Mecta mo 7 ereMeHATa U JKEIUMO I3 yTBPAUMO OpPOj THX
ejeMeHaTa, MU pearyjeMo MEo:kehu w numemo m -n. M3paxkasajyhu oBy mHTYUTHBHY
CHUTyaImujy y TePMHHEMA CKymOBa, M - N je OpOj ejeMeHara CKyma KOjU je YHHja m
JUCjYHKTHHX CKYIOBA OJ KOJUX CBAKU MMA IO 7 €JIeMEeHATA.

W3rnena maMm HAJUPHPOJHUjEe OBY HCTY CHTYANW)y Be3ATH 3d MHTYUTHBHO OCMH-
MbAKe MHOKEHA §J CKYIY Q0+.
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2. Ha curyamujy nmpukasany ua caumu 1, pearyjyhu cabupamem, mucaan 6ucMo

2 2 . .
£ + = + = mTO, IPOAY:KYjyhu IpaBmio 3amucuBama 30upa jemnakux cabupaka y N,

MOKeMO O3HAYHUTHU U ca 3 - 5 Tj. mUCATH
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C mpyre crpame, HA CINOU BAOWMO HA TPH MECTA IO 5 Ia yKYNHY KOJIWYWHY O3Ha-

yaBaMo ca 3 - £ Yrynan Opoj mermua je 3 - 2, 300r TOra Ty KOJIHMYMHY MOMKEMO



MHoxkeme y CKyILy Qg' 13

U3PASMTH PASTOMKOM ——. ITomTo mCTO 3HAYEEE MOBIAYM WM3jeNHAYABARE O3HAKA,
UMaMO ,,je JHAKOCT *
2 32

5 5
ITPUMEP. Opememe ox 25 yueHUKA je HA M3JTeTy. Y MaKeT-YKUHW CBAKW OJ HBUX

2 .
uMa, IO £ rabme yoromame. Konuko je Tabau 4OKOIAmE PA3AehEHO YICHUIUMA,
2 . 2
Csaku o1 25 yueHHKa UMa IO = tabie, ma je TO YKYIHO 25 - = Tabam YOKOIage.

50
bpoj meruma je 25 -2 = 50, mTo 3HaAYN 1A je YKYIHO Pa3neibeHO 5 = 10 Tabmam.

OBakBuM ImpmMepHMa WHAYKYjeMO NPAaBUJIO MHOMeHa IPUPOIHOT Opoja m pas-
JIOMKQ Y BUIY

Cum. 2

3. Bparumo ce ma camky 1; ymormymaBaMoO je HA HAYMH KOJU IPHUKA3Yje CILKA
2. Ha moj mpukazane UCIpeKUIaHe IUHUje TONCTUIY HOBO CarieNaBame CUTYAIWje.

YouaBaMO 1A OCEHYEHH NEJOBY YUHHE 5 OX YEymHO 3 (4oromame), ako ce Hogena
BpmK IYK TUX JWHUja. Bumeam cmo ma je to, 6e3 mux, 3 - £ Ha raj mauun ns on

3“ m3paxasamo ca 3 - = (a o je g)

m ) ) m
OBakBuM IpuMepuMa pedeHuny ,,— OX k' Be3yjeMo 3a MHOkeme, Tj. u3pa3 k- —.
n n

P
n
. m k-m
Be3yjeMo ux 3a ucru u3pas k- — (= ——).
n n

CMucao kKoju Ha OBAaj HAYMH OAjeMO MHOKEHY OPUPOIHOT Opoja W Pa3IOMKA
mpomupuhemMo HA CIydYaj MHOXKEHA ABA PA3IOMEKA.

m .
Ilakne, pederune ,Ha k MecTa IO I ,—-TH Oe0 OX k“ mMajy HCTO 3HAUEHE U
b 7 ”
n

4. Iloynnmo muTamuMa:

(I) Kounuxo je ,,

(ITI) Komuko je ,,

[N G N
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Ogrosope fiemo crummparn ciysxehnm ce ciamkamMa KOjEMa MOMKEMO JABATH U HEKO
CTBApHO 3HAUEHE (TAbJIM YOKOJANe WIH CIL.).

(D)

YouaBaMo 1a je meamHA m3IesbeHa Ha 5-5 = 25 memosa. M3msojema cy 2-2 = 4 mena,
4

ma je T0 —.
25

(IT)

1w

Ilenuna je uzmemena Ha 7 -5 = 35 memoBa, a W3ABOjeHO je 3 -2 = 6 memoBa. To
je o=

By . 2 2 2.2 4
ne on £ hemo mucaTtu kao mspas R a jemmauehm, mame rao £ 5= o5
Wcto Tako ,,% on ?“ 3QIMICYjeMO U jeTHAYNMO OBAKO
3 2 3:2 6
7’5 75 35
IIpumehyjemo ma je 3:-2=2-3u7-5=5-7, na 7% on %“ TUIeMO Kao = § niIn

2 3

5 7
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. m D
OBakBuM IpUMEPUMa THAYKYjEMO HPABUJIO 3AMUCUBAHA ,,Z-TI/I meo om —“ ca

m p
noq

. p
1 KaKeMO Ia Je TO , OOHOCHO IHImEeMO

m p_m-p

noq n-q
Omnepanujy o3Haueny ca ,, - “ IPOTIACHMO MHOKEHEM PA3JIOMaKa W KaKEeMO 1A je
(popmyna
m p _m-p
n g mn-q
IPABUIO MHO¥ema. MOKeMO ra mCKa3aTH PeYnMa: MHOKEHeM ABA Pa3ioMEKa 100u-
jaMo paszioMak 4dmju je Opojuial jeIHAK TPOUW3BOLY OpOjUIana a MMEHUIAL jeITHAK
TPOU3BOY MMEHMJIAINA TA NBA PA3IOMEA.
5. Cnemehu xopakx Mopa OuTm mpoBepa MPABUIA KOja Cy BAKUIA 33 MHOKEHE
y ckyny No. Mummema cmo ga npu ToMe Tpeba KOMOMHOBATH HUXOBO WHIYKOBAHE
seh omumcamum mytem (popMmupameMm oxrosapajyfimx cxema ¥ HEMOCPEIHUM H3DPAUy-
HaBambuMa) ca M3BOoDemeM TUX IpPABHMIA y OLIITEM Cilydajy npuMenoM npasuia y No.
[Ipukazahemo 10 HA mpuMepuMa AUCTPUOYTUBHOr 3aKOHA (LPBH LPUCTYI), KOMYTa-
THBHOT U ACONWjaTHBHOT 3aKOHA (APYTU HPUCTYI).

3 \1475
2 (1 2)_3 548 2 13 26 13

2 1 2
W3pauyHajMo IpBO IPOU3BOL — * (— + —>. Nwmamo

3

1753

5 20 3 20 60 30

. Hamasumo

[SUAN ]
o] Do

2 1
Wspauynajmo 3aTum 36up mpousBoga 31 +

21 22 2 4 10+16 26 13
31735 2757 "6 “6 30
2 1“ 2 2“
7750111 p 7750113
2 1 “
775011—4-5

Cu. 5
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Hocaysxumo ce caukoM (Ca. 5) Ha KOjOj Cy ABE KOJNMYMEE, YCJIOBHO, Pa3ABOjeHEe

HEMPEKUJHOM JIUHUjOM p. ,,JIeBO“ om Te numHEmje mMamMo "3 on i“, a ,,IECHO“ O e
2 2, ) . 2 1, 2 2, .21 22
,75 O,Hg , Ta J& TO 3a)eTHO 7,5 O,HZ n ,75 O,Hg , TJ. gz-{—gg Axo me BOIUMO
. 2 1 2, .2 /1 2
padYyHa O JUHUJU P, UMAMO "3 on 1 + =imge (Z + g> [Tomro ce paau 0 ucTum

KOJIMYMHAMA, TO CY OBH OPOjEeBU jeNHAKU, I3, MAMEMO

21+22_2 1+2
34 35 3 \4 5)°

MTO CMO paHUje, N3pAUyHABA®KEM, TpoBepuian. Ha Taj HAYMH HHAYKYjeMO mucTpuby-
THUBHU 3aKOH

m (p T m

— — + — - — .

n q s n

r

S

+

Q3
33

W3 jenmakoctu

(kopucTmau cMo ce koMMyTaTuBHOmNY MEO%e®ma ¥ No) 3aKBYIYjEMO 12 je MHOKEHE
komyTaTnBEO y Q7 . Cimmumo, jemmakoctn

m (p r\_m pr_ m-(p-r) (m-p)-r m-p r [(m p\ r
n q s) n qs n-(¢g-s) (n-q)-s n-q s \n q) s

TOKA3yjy acONMjaTHBHOCT yBeAeHe omepamuje MEOXema y Qi (kopumermmm cmo ce
aconujarusaomhy muoxema y Npo). Ha ucTu madmn MOkeMO M3BECTH W HEKA IPyra

m-k m
mpasmwia. Ha mpumep, 36or seh ymosmaror mpasmia ckpahusama E )
n- n
BaKH
[-m

p I-m-p I-m-p m-p m p
n l-g nlgqg Ilngqg mnqg n q

6. Uspas 3 : 5 mema Bpemmoct y ckymy N, amm cvo My y ckyny Qi mamm

. 3 .
cmucao. Hamwme, jemmaummm cmo 3 : 5 ca £ Y ommreMm caydvajy cmo, 3a m € Ny,
m
n € N nucamn m : n ka0 —.

n

IToxgcermmo ce ma cmo, HA mpuMep, pememe jenHavnue 2x = 6 mamaszuan y N mo
npasuay x = 6 : 2, x = 3. $opmuano mumyhin (mo npasuny pemasama y N) pememe
. 3 .
jemHaumEe ST = 3, HAJA3UMO T = 3 : 5, U TO, OMHOCHO —, 3AMCTa jecTe pellelme OBe
. + n 3 5-3
jemHaumue y Qg , mTO mpoBepaBaMo MEOxehm y Qg : 5- =5 = 3.

lemepanno, jemnaumna
m-xr=mn, m €N, n € Ny,
nMa o= h I
pemene y Qg , ¢ = —, mT0 npoBepaBaMo MEOxehn y Qg :
n

n m-n
— = =n.
m m

m -
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7. Iurame xomuko ce myTta 8 caipxu y 48 pemaBamo mesbemeM 48 ca 8, makie
48 : 8 = 6, m HAJIA3UMO OATOBODP 1A ce 8 caupxu y 48 mecT myTa. AKO UCTO TUTAHE
mocTaBuMO 33 OpojeBe 8 um 51, Hamazumo ma ce 8 camp:xkm y 51 mecr myTa M OCTATAK

je 3. Nmajyhu 3 : 8 ocmumibeno kao 3 MOMKEMO THCATH
3
51:8=6+ —.
+ 8
IIpoBepumo ma je 3amcTa Tako:
3 3
6+§ ~8:6-8+§~8:48+3:51.

Bpahame ma mememe ca OCTATKOM y OBOM ODJMKY MOKe OWTH YBOX V HEJbEHE
pa3moMaxa.
.3 3
8. Ilra je 1 5? Kopuctehn ce mamom cxemom (cia. 6) mpencrasufiemo 7

y3eru metu neo tora. llobujamo 3 mema menumme pasbujeme ma 4 - 5 memosa. [laxie,
TO je

33
4-5 20
Ha Taj HauMH MO:KeMO MHIYKOBATU IPABUIO NEJbEEHA PA3IOMEKA MPUPOTHAM OPOjeM:
m m
—p=—".
n n-p
Cm. 6 Cm. 7

.31
MTa je 1 : 1 ? OBO muTame MOKEMO CXBATUTU Kao: Koamko ce myTa 1 CaIpXKN

3 .
y 1? Kopucrehn ce cuukom (ca. 7) HAIa3UMO 12 je OYUIIeNaH OATOBOD 3.

Peuenuny ,5 ce cagpsxku y 8% 3aMeHNMO pevYeHHNOM ,,0IHOC Opojea b u 8. Taj
OJHOC O3HATABAMO Ca

5:8=-.
8
Omroc 6pojesa:

4
(D) 171/17.]'61727:2-{—%; (1I1) 4H11je4:11:ﬁ; (IT1T1) 11 = 10 je

11:10:1+1—OI/IT,I[.
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Taxo, spahajyhu ce Ha Hame mpeTxXOxHE MpUMEpe, HMAMO 1 je OmHOC OpojeBa:
3 3 3 3 1. 3 1
IV) —ub5je-:5=—;(V) —u-je-:-=3
(V) gusiey 0r (V) gmgiegig
3 4
9. IMlra je ommoc GpojeBa = u = ? IloBemuMo OBa OB Pa3JIOMKa Ha HCTH
nMermiIan. Mmamo

w
N

3 3.7 21 4 45 20
- = 202

5.7 3 7 T7-5 35
Crora je ®ux0B OXHOC
21 20 21
35735 20
. . . m . p
Cax moxkemo mpehn Ha ommTy ciaydaj u muTaTH: MTA je ogHOC OpojeBa — m =
n

. m p .
IloBenumo GpojeBe — W — HA 3ajeHMYKM MMEHUJIAI:
n q

=

m m-q¢q p p-n n-
n q

. m-q n-p. . q m p.
Omroc GpojeBa n —— jemHAK je . Can ce u3pa3 — : = jaBipa KAO O3HAKA
n-q mn-q n-p n q
TOT OZHOCA, & W3PAKEH je Pa3IOMKOM M4y, Taj HAYMH UHIYKYjEMO TPaBUIO
n-p
m p_m-q
n'q n-p

10. IToesahemo cajga pasmaTrpaiba H3IOXKeHA Y 8. ca pemaBameM jeJHAYMHE
m

—r=—, p,g,n € N, m € Nj.

$dopmarTHO MOKEMO MUCATH

r = ,

S|2

P
q

. . m p

(qyuMe TPOMY:KYyjeMO NPABHUIO DEMaBambha jeIHAYMHA) W OJHOCY — : — MOMKEMO NaTH
m-

3HAUCH:E

. Ha Taj Haume MoxeMO nebeme y Qg‘ Ie(PUHUCATH jeTHAUEHEM M3Pa3a

.. m-q
[Ipumerumo ma je =

MOXEMO OTUCAaTU U OBAKO

, m € Ny, p,q,n € N.

p.
Hakie, neauTH Pa3ioOMKOM — je HCTO MITO ¥ MHOKUTHU HEMY DENUIPOYHAM PA3IOMKOM

OBo cBoheme memema HA MHOKEHmE jeIHO je O OmpaBlama 3a yBoheme mojMma
p
PENUIPOYHOT PA3IOMEA.
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[IpumeTunmo na je caza OCHOBA 3a peMaBalke jeTHAUMHA Y QE',' UCTa Ka0 y CKYIY
Ny. Hamme, ako cy a, b, ¢ € QE',', Taga Cy pesanuje
a-b=c, a=c:b, b=c:a (a #0,b#0)
eKBUBAJIEHTHE U CIy:Ke W OBJE Ka0 Be3a m3MeDy omepamnuja MHONEHmA U JEJhEHA.
11. Hamomermmvo na je QT = QF \ {0} ca omepammjom MEOEema KoMyTaTUBHA
. m
rpyna. To omoryhyje ¢opmannu npuctyn ysohemy pasmomaka — (m € Ny, n € N)
n

KOJ je OCJIOmEH Ha MPaBHIA O pemaBamy jemmadmaa. Mwucammo ma to Tpeba ma
Oyme mociensy, a HAKAKO IPBU KOPAK y MOCTYIKY M3Jarama M U3TPATHE CTPYKRTYpe

Q*,-).
m . . D .
Ha npumep, — je pememe jenmaumme n - = m, a — jemgaumue ¢ -y = p. 1llra
n q
je x - y? MHORemeM HAIA3UMO
(n-x)-(¢-y) =m-p,
OIHOCHO (IPUMEHOM aCONUjATUBHOCTH ¥ KOMYTATHBHOCTH)
(n-q) (z-y)=m-p.

Oparine je
m-p
Toy=——.
n-q
T
Ira je —7 IlememeM HAIA3UMO
n-r m . om x m
— =, T —==—.
q-y p q Yy p
T
Oszmaunmvo u = —. Onga je
Y
n m
_.u:_,
q p
(n-p)u=m-q.
Iaxie,
m-q m q
u=—=—_ =
n-p n p
C mpyre cTpame je
T m p
U=—=x:y=—:-,
Y n q

qmMe je MOKa3aHo Ja M3 OUyBama MPABMIA CICIW yBeIeHa AehuHunmja nemema y Q.

12. Crgunupanaum cMO TIaBHE KOPAKe KOJUMA OCMUIIBABAMO ONEPAIU)Y MHOKEHA
7, ¥ Be3W Ca HBOMe, ONePANujy Me/bermha Y CKYIY Q:{. Hu3 mebhykopaka m mpasmia
padyHama U BAKHAX ONEPATHBHUX MOCTYIAKA CMO M30CTABUIIM.

[Mum wam je 6uo ma cKUmEpaMo OyT KOJUM Ce IPBO Pa3Buja 3Haueme (y3 mome-
CHE IPOCTOPHE KOIU(UKANK]je), Ia OJaTie UHAYKY]Y IPABUIA U TOCTYINHA PAUYHADA.
TaxaB IyT, KOIUKO FOX Ja je MOKeJhaH, HAje YBEK M3BOAJBUB y MOTIYHOCTH. Y CTBAp-
HOj HacTasu, nomTyjyhu ,lex parsimoniae* gecto hemo mpeaHOCT HaBATH TPAKTUIHO
m3BoybuBHjeM npuctyny. Ha mpumep, mememy pas3iroMaka MOMKEMO IPUCTYIUTH (OP-
MaJjHEje, odekyjyhm ma he ce y cBecTm ydeHmka onropapajyha KOTHHTHBHA CXeMa
¢dopmmpaTu kpo3 oarosapajyhu m3b0op mpuMepa m BUXOBO PEIIABAHE.



