
MOJ QAS

�ubixa Dini�

RASTAV�A�E KVADRATNOG TRINOMA SA CELOBROJNIM

KOEFICIJENTIMA NA PROIZVOD DVA BINOMA

SA CELOBROJNIM KOEFICIJENTIMA

Qas obrade u VII razredu OX ���ele�kula� u Nixu

Uvodne napomene� Sa problemom rastav�a�a polinoma na qinioce prvi
put se sre�emo u VII razredu� Tom prilikom obra	ujemo
 ��izvlaqe�e� zajedniq�
kih qinilaca� uoqava�e kvadrata zbira� kvadrata razlike i razlike kvadrata� a
re	e obra	ujemo grupisa�e qlanova i rastav�a�e kvadratnog trinoma sa celo�
brojnim koeficijentima na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijenti�
ma� Nax je ci� da prika�emo kako se� u sluqajevima kada je takvo rastav�a�e
mogu�no izvrxiti� ono mo�e obraditi� a da se ne iza	e iz okvira nastavnih
sadr�aja predvi	enih programima prvih sedam razreda�

Tok qasa� U uvodnom delu qasa rexavamo prvo zadatke


ZADATAK �� Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijen�
tima kvadratni trinom x� � �x� ���

Iako �e neki od uqenika mo�da do�i do takvog rastav�a�a poga	a�em ili
na neki drugi naqin� navodimo ih na slede�i postupak


x� � �x� �� � x� � �x� �x� �� � x�x� �� � ��x� �� � �x� ���x� ���

Ukazujemo na qi�enicu da je glavnu ulogu odigralo predstav�a�e ��x � ��x�
�x i postav�amo pita�e
 Xta nas je navelo da ��x predstavimo upravo ovako�
a ne� na primer� ��x � 	x� 
x ili sliqno


ZADATAK �� Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijen�
tima kvadratni trinom �x� � 
x� ���

Oqekujemo da uqenici� koriste�i se iskustvom sa prethodnim zadatkom� uz
eventualnu naxu sugestiju� postupe ovako


�x� � 
x� �� � �x� � ��x� �x� �� � �x�x� 	� � ��x� 	� � �x� 	���x� ���

Pita�e u vezi sa predstav�a�em �
x � ���x� �x ne smemo propustiti�
Da uqenici ne bi stekli utisak da se svaki kvadratni trinom sa celobroj�

nim koeficijentima mo�e predstaviti kao proizvod dva binoma sa celobrojnim
koeficijentima� ovde im skre�emo pa��u na sluqajeve kada to nije mogu�no�
Pri tome je� po naxem mix�e�u� dovo�no ilustrovati odgovaraju�im primeri�
ma takve situacije�

ZADATAK �� Rastaviti� ako je to mogu�no� na proizvod dva binoma sa celo�
brojnim koeficijentima kvadratni trinom
 a� x� � �x� �� b� x� � �x� ��



�� �� Dini�

Uqenici �e� verovatno� pokuxavati da primene ve� uve�bani postupak� ali
bezuspexno� Ne treba ih pustiti da dugo lutaju� nego ih navesti da postupe� na
primer� ovako


a� x� � �x� � � x� � �x� �� � � �x � ��� � �
p
��� � �x� ��

p
���x � � �

p
���

b� x� � �x� � � x� � �x� � � � � �x � ��� � ��

Na ovom mestu� uz napomenu da u prvom sluqaju koeficijenti nisu celi brojevi a
da u drugom sluqaju nije mogu�no dati trinom rastaviti na proizvod dva binoma
�za sada��� treba ipak naglasiti da prilikom formulisa�a zadataka mi vodimo
raquna o tome da se zahtevane operacije mogu izvrxiti� Dajemo uqenicima da�
uz naxu pomo�� na mestu rexavaju zadatak


ZADATAK �� Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijen�
tima kvadratni trinom
 a� x� � �x� 
 � b� x� � ��x� ���

Uvereni da su uqenici stekli dovo�no iskustva i da je indukovana �ihova
zainteresovanost za opxti sluqaj� prelazimo na malu ��teoriju� �za najjedno�
stavniji sluqaj��

Znamo da je
�x� a��x � b� � x� � �a� b�x� ab�

Pretpostavimo da je rastav�a�e kojim se bavimo mogu�no� xto znaqi da su u
gor�oj formuli a� b� a � b i ab celi brojevi� Nax je problem da na osnovu
poznatih celih brojeva a � b i ab na	emo cele brojeve a i b� Ako oznaqimo
a� b � B� ab � C� vidimo da nax problem glasi


Dati kvadratni trinom x� �Bx�C� gde su B i C celi brojevi� mo�e

se rastaviti na proizvod �x�a��x�b�� gde su a i b celi brojevi� Na�i a i b�

Ako je B � �� onda je a � �b� C � �a��
x� � a� � �x� a��x� a��

Ako je C � �� onda je a � �� b � B�

x� �Bx � x�x�B��

Ako je B � � i C � �� onda je a � �� b � ��

x� � �x� ���x� ���

Ako je B �� � i C �� �� mo�emo razlikovati slede�a qetiri sluqaja


I� B � �� C � �� II� B � �� C � �� III� B � �� C � �� IV� B � �� C � ��

I� a � b � �� ab � �� Celi brojevi a i b su pozitivni i tra�imo ih me	u
pozitivnim deliocima broja C�

ZADATAK �� Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijen�
tima kvadratni trinom x� � 
x� ���

a � b � 
� ab � ��� Drugu jednakost �uz uslov a � �� b � �� zadovo�avaju
parovi ��� ���� ��� ��� ��� ��� ���� ��� Od ovih parova prvu jednakost zadovo�avaju
parovi ��� �� i ��� ��� Oni daju isto rastav�a�e posmatranog trinoma

x� � 
x� �� � �x� ���x� ���



Rastav�a�e kvadratnog trinoma sa celobrojnim koeficijentima ��

II� a � b � �� ab � �� Celi brojevi a i b su suprotnog znaka i pri tome
je apsolutna vrednost negativnog od �ih ma�a od pozitivnog� Zbog ravnoprav�
nosti uqex�a brojeva a i b u ovim relacijama mo�emo� bez gub�e�a opxtosti�
pretpostaviti da je a � ��

ZADATAK �� Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijen�
tima kvadratni trinom x� � x� ���

a� b � �� ab � ���� Drugu jednakost� od parova �a� b� �a � �� b � �� jbj � a��
zadovo�avaju ������� ������� �������� Od �ih samo prvi par zadovo�ava prvu
jednakost� On nam daje rastav�a�e

x� � x� �� � �x� ���x� ���

III� a � b � �� ab � �� Celi brojevi a i b su negativni i tra�imo ih me	u
negativnim deliocima broja C�

ZADATAK �� Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijen�
tima kvadratni trinom x� � ��x� ���

a � b � ���� ab � ��� Drugu jednakost �uz a � �� b � �� zadovo�avaju
parovi ��������� ��������� �����
�� �������� �������� ��
����� ���������
��������� Od �ih prvu jednakost zadovo�avaju parovi �����
�� ��
����� koji
daju isto rastav�a�e

x� � ��x� �� � �x� ���x� 
��

IV� a � b � �� ab � �� Celi brojevi a i b su suprotnog znaka� pri to�
me je apsolutna vrednost negativnog od �ih ve�a od pozitivnog� Uzmimo� ne
naruxavaju�i opxtost rasu	iva�a� da je a � ��

ZADATAK �� Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijen�
tima kvadratni trinom x� � 	x� 
�

a� b � �	� ab � �
� Od parova �a� b� �a � �� b � �� jbj � a� drugu jednakost
zadovo�avaju parovi ����
�� ������� Od �ih samo par ����
� ispu�ava prvu
jednakost� Dakle

x� � 	x� 
 � �x� ���x� 
��

Za doma�i dajemo uqenicima slede�a qetiri zadatka

Rastaviti na proizvod dva binoma sa celobrojnim koeficijentima


�� x� � ��x� ��� �� x� � �x� �
� �� x� � ��x� ��� �� x� � �x� ���

Imaju�i u vidu identiqnosti

�ax� b��cx� d� � acx� � �ad� bc�x� bd�

�ax� by��cx� dy� � acx� � �ad� bc�xy � bdy��

mo�emo na sliqan naqin pokuxati sa rastav�a�em trinoma oblika

Ax� �Bx� C� Ax� �Bxy � Cy�

sa celobrojnim koeficijentima na proizvod dva binoma sa celobrojnim koefi�
cijentima� pod uslovom da takvo rastav�a�e postoji�

Predla�emo da� oni od uqenika koji su zainteresovani� razmisle o rastav�
�a�u trinoma oblika Ax��Bx�C� sa celobrojnim koeficijentima� na proizvod
dva binoma sa celobrojnim koeficijentima�


