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np BpaaucaaB Bopuuuh

O METOlY CYIICTUTYIINJE

Ha camom moweTky ymo3opaBaMoO 4MTaoNa Oa C€ OBAje PAmd O jeAHO] HAM3TIIE.
MOCAMHO] W TPUBUjAJIHO] TemMu. Ilo ayTOpOBOM MUINBEHY, TEMa HHUje TPUBUjAIHA,
jep ra je AyroTOAMIIBU pajk y HACTABH MOTHBHCAO HA jeNaH YIAHAK YOIPABO OBAKBE
caIpXkWHe, & Ja JU je TeMa AOCANHA, TO jé BUIIe MHAWBUAYAJNHA CTBAP U TUTAHE
JINYHOT a(UHATETA.

Kao meron koju maje ouurienue pesyiarare u OUTHO ONAKIIABA M3PAUYHABAKA Y
oarosapajyhnmuM ciaywajesuma, cyncmumyyuje (A1 zamjena) ce y TPAIUBY 33 CpPe-
IIb€ MKOJIE YIEeYAT/HUBO U HALJIANIEHO IOjaB/bYje Y eIeMEHTIMA HHTEI DAJIHOT PAYyHA.
[Ipakrwyno, HEKe pOpMeE CymCTHTYHHje, KAO CACBUM jaCHE, IOjaBJbYjy Ce W y MATePUju
koja ce obpabyje y ocHoBHOj mkonu. Te Gopme cyncTuTynuje Cy TOIUKO jeIHOCTABHE
[la He 3aXTHjeBajy Yak HU HeKW moceDaH OCBPT y Be3w muxoBe nmpuMmjere. Ha mpmMjep,
kaga obaBmaMo mpoly ma mm Opoj 2 mpeacTaBika pjememe jemnauunue 3r + 3 = 6,
ME, IPOCTO, ODjaCHIMO yYEHUKY Aa ce Hpoda BPIIM TAKO WITO C8G NOJABHUBAIA Ne-
noskame seauvune r Yy damoj gopmysu samujerumo bpojem 2. Iakme, mpoba ce
IPAKTUIHO CACTOJU y U3PAUyHABAKY OPOJHIX BPUjeIHOCTH M3Pa3a KOJjU Ce MOjaBibYjy
ca ImjeBe W MecHe CTpaHe jemHakocTu: 3 -2+ 3 = 6 2. Y 3aBpmIHEEM pa3pemuMa
OCHOBHE W NPBUM CpeAme IIKOJEe, KaJa ce TOBOPU O MOjMOBHMA CIOKEHE W MHBED3HE
¢yHEDUje, 3TOTHO je eKCIIUIUTHO Ce MO3BaTH Ha cymcturynujy. Ha mpummjep, xama
JKENIMO J1a MOKaxkeMo na je ¢pyuknuja g(z) = x — 2 uasep3na Qpyuruuju f(z) = z+2,
Tj. a KOMIO3unuja f o g NPeNCcTaBiba UICHTUIKO NPECIAKABAE, YMHHU CE METOANY-
KU ONPaBIaHmM MO3BaTé y moMoli cymecrurymujy xao mebhykopak: t = g(x). akme,
f(t) =t+ 2, ommocuo: f(g(z))=x—2+2, 1j. (fog)(z)==x.

MebyTum, nako, 6ap mpema ympaBO PEYEHOM, CACBUM jeIHOCTABHA KAO METO[,
CYUCTUTYNUja KPUje u MOTYNHOCTH rpemke. Y OBOM KPATKOM OCBPTY, aHaam3upahemo
HEKOJNUKO KAPAaKTEePUCTUIHUX TPUMjepa MOTPEIrHe MpUMjeHe MEeTOMa CYICTUTYIHje,
KOjUX Ka0 HACTABHHOM MOPaMO OWUTH CBjeCHH, Ia HA TO HEOPEKMAHO YKA3UBATH W
yYIeHUIUMA.

Hajopuje pasmoTpummo jemas, u TO, Bapha, jeIMHH CIy4Yaj KATa CYNCTUTYIH)a
MOe I ce IpuMjemyje 0e3 HKaKBUX OrpaHmderha n 00jasHu g3 Ou MOrJIa JATH MOTpe-
maH 3akbydak. [0 je OHAj CAydaj KOJU je CaIpKaH Y CaMUM aKCHOMaMa jeIHAKOCTH
u Koju, Tpy0o, Kake ma jednake BEAUMUHE MOHCEMO Mehycobro zamjenusamu, a
MTO Ce OPeNu3Huje MOMkKE M3PA3UTH Kao:

VaVy(z =y A A(z) — A(x/y))
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raje je A(z) Ouno koja popMyna y K0joj ce MPOMjeHbUBA & MOjaBibYyje CIOBOLHO, &
A(z/y) je dopmyna macrama on A(z) uCTOBpeMEHOM 3aMjeHOM CBHX CJIO0OIHUX HO-
jaBbUBabA OIPOMjEHJPUBE T MPOMjeHBUBOM 4. IlojamM cm06OMHOT mOjaB/bUBAA MPOM-
jenspuBe Ouhe mIyCTpOBAH y HabeM NUjeIy TEKCTa, a MPETXOMHO NeMO caMO KOHCTa-
TOBATH KAKO Cy, HA MPUMjep, y3 IPETIOCTABKY:

rT =Y
cBake ngsuje ox camjenehux popmymna
r+y=1
y+r=1
r+x=1
y+y=1

MelycobuHO exBUBaAJIEHTHE.

Wnak, n3BaH MaTeMaTHIKOT KOHTEKCTA, YaK HUI MPETIOCTABKA O je IHAKOCTU HUje
IOBOJbHA Na Om cymcrurynuja Ouia kopekTHa. Hamme, mO3HATO je Ha C€ 33 MIAHETY
Benepy kopucre jom m masusu: Beuepmaua, 3opmaua, lamuna u Adppommra. U
Maga ce Ty paam O jemgHoM Te mctoMm objerry, peuenume: ,Bumnm ce Beuepmaua.® u
,Bumu ce 3opmaua.” y cebu HOCe nBuje mOTHyHO paziamunre madpopmanuje. IIpsa, na
je moba y KOje ce pedeHWIld M3roBapa Bede, a APYyra, Ia je 30pa, HOK HAM DEYCHUN]
,Bumu ce Benepa.“ uumra e roBopu 0 qo0y maHA KAAA je PEUCHUI UCKA3AHA.

O0jacEnMO cama u mojaM CcA0000H02 NOJaBHUBAHA NPOMIEHLUSE. Y UIPAUMA
o0

kn b 2 9
E 5 B xy” dx

2 a
n=1
M0jaB/hUBAHA MPOMjEHIBUBUX N U T CY, PEIOM, 8€304HA, 38 PA3IUKY OJ MPOM]jCHILUBAX
k m y, xoja cy, pemoM, caobodna. Candro, y GopMymnama:

Ve(z?+2=2) m Jyloy=1)

I0jaB/hUBAKA IPOMjEHBUBUX 2 W Y, PEIOM, CY 8€3aMHa, HOK Cy MOjaBJUBAMbA IPO-
MjeHspuBe T y 00a ciaydaja caobo0na.

Besaro mojaBipuBame IPOMjEHBUBE MMA jeHO 3HAYAJHO CBOJjCTBO, a TO j& 1A O
Bera He 3aBHCH BPUjeIHOCT m3pa3a miam GopMyie y K0joj ce mojaBmyje. Tako je:

[e'e) '] . b b
k k
E 2—2 = E 2—2 u / x2y2dx:/ 22y?dz

n=1 i=1 @ @
OJIHOCHO:

Ve(2® +2=2) = Vy(@? +y=2) n Iylzy=1) < Iz(zz=1)

ITopex Tora, Be3ano mojaBpUBAKE IPOMjEHIPUBE MOXKE Ce CYNCTHTYHCATH HOBOM IPO-
MjEeHBUBOM KOja Ce PA3JMKyje OJ CBUX IPOMjEHJMBHUX KOje Ce I0jaBibyjy CIOOOMHO.
Y CympOTHOM, y TOPHBUM IPUMjepuMa, IMaMO:

2 kn o= kk b b
Do FEd g ® /r2y2dr#/y2y2dy
kzl a a

n=1
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OIHOCHO:
Ve’ +2=2) Vo’ +2=2) n ylzy=1) & Jz(zz =1)

Cunyeo BakM W 3a CyINCTHTYIHjy cioboznue mpoMjensmuBe. CirobomHa mojaBbuUBabHA
IPOMjeH/BEBE MOXKEMO CYINCTUTYHCATH APYTOM IPOMjEHJ/PUBOM IOJ YCJIOBOM Ha HCTA
HAKOH 00aB/beHE CYICTUTYNHUje HE MOCTaje Be3ana. Haume, 3 ropmux npuMjepa je ja-
CHO Jia y IPBOM, Ipyrom, tpelieM m 4eTBpTOM Cilyd4ajy, HE MOMKEMO M3BPIINTH, PEIOM,
caujenehe cyucrurymuje: k/n, y/x, x/z u x/y. Crora ce y MareMaTH9KO] JOTULH
CTPOro nepuHUIIE MOjAM U3PA3G CA0000K0Z 3G CYNCMUMYYUJY 0ame npomjeHsuse
y nocmamparoj gopmyau. Yak ce m mehy axcmomama KIacHdHe JTOTHEE IpeIUKATA
IPBOT PEJa YeCTO HANA3M W OBAKBA (POPMYyNa (T3B. GKCUOMA CYNCMUMYyLUje)

VxA(z) — A(z/t)

raje je u3pas t cro0OmaH 33 MPOMjeHBUBY & Y hopmynn A.

Pasmorpumo mra 6u ce meCHIO ca AKCHOMOM CYICTHUTYIHje YKOIUKO CYICTHUTY-
nuja He Ou Omma M3Bpmena KOpekTHo. Pemumo na je popmyna A(x) obaura Jy(x < y)
U Ja ce mcra OFHOCH Ha mpupomme Opojese. Popumyna VrA(r) 6m nmana oGauk
VzIy(z < y) @ To je, Kaja Cy y IUTamy LPUPOAHU ODPOjEBH, €BUIEHTHO TAYHO
tBpheme. MelhyTum, yKOIUKO M3BPIIIMO HEKODEKTHY 3aMjeHy HPOMjeHbUBE T Y (OP-
mymn A(z) mapazom y? + 1, kKoju, momTO ce MpoMjeRBUBA Y TOjaBmbyje y A(x) kao
Besama, HUje c1060JaH 3a mpoMjermuBy o v dopmymn A(z), mobujamo Jy(y?+1 < y),
MTO, HAPABHO, HUje TAYHO, T O M3rIENAJIO0 Oa je akcmoma obopena!

JINTEPATYPA

[1] A. Church, Introduction to Mathematical Logic, Princeton University Press,
Princeton, 1956.

[2] M. i S. Presi¢, Uvod u matematicku logiku, Matematicki institut SANU, Beo-
grad, 1979.
[3] J. R. Shoenfield, Mathematical Logic, Anmucor-Illecnert, Peaxuar, 1967.



