HACTABA MATEMATUWURE ¥ OCHOBHOJ IITKOJIN

Mapujama Bykosuh

KAKO OBPABYJEMO IIPABMNJIA APUTMETHURE

Y paEOj HACTABU MaTeMaTHKe MOjMOBU MOUWKY Ia C€ Tpaje M3ABajameM OAroBa-
pajyhux mpumepa, cagp:kaHUX y TPUPOTHOM WU , CIUKAHOM OKPYKewmy merera. 10
je ciydaj u ca mpupoAHUM OpPOjeBUMA Yy OKBUDPY MAJuX OIOKOBA.

On knacmunor maremarmyapa ['eopra Kamropa moTmdue mpeja kKako GopMmpa-
MO mpupogaH 6poj monazehum 0x KOHKPETHOT CKyIa U3 , IPUPOIHOT " WM, CAUKAHOT *
OKPYKemha IyTeM IBejy alCTPaKIuja:
(I) 3amemapyjemo mpupoxy eiemeHnara ckyna A, a To 3Ha4d ga HA ,6pOj“ HE yTHUe
BpcTa objekaTa Koje ,,mpedpojaBamMo”;
(IT) 3amemapyjeMo pacmopen eremeHara Ckyna A, a TO 3HAYN Ja €JIEMEHTE MOMKEMO
,IpebpojaBarn  TPOM3BOBHAM PEITOM.

3a yBobheme mpBux mer OpojeBa opranm3yjemMo mer mocebuux jeknuja. CBakm mo-
jaM YmHEe TpU CTBAPHU: IPUMEPH, HA3UB M MEHTAJHA CIWKA. Y 3MUMO Ja aHAJIU3LPAMO,
Ha IpuMep, mojaMm Opoja deTupu.

[Ipumepu kojuMa TOYMEHEMO Cy W3ABOjeHE TPYIE OJ YeTUPU MPeAMeTa, CTBAPU
win auna. 10 MOry OUTH YeTHpHU yUIEeHWKA, YeTUPU JONTE, YeTUPHU NTULe, ... Onucy-
jyhu m3mBojene mpenmere (mim mWna) KOPECTUMO ped ,YeTHPH‘ 3aj€JHO Ca MMEHOM
npeaMera (WM MUNA). 3aTUM NUOIEMO KOHBEHNWOHANHN 3HAK ,4° 0e3 nMeHOBama
mpenvera. OOjekruBuaupajyhum MeHTAJNHYy CAMKY OEpAMO MpUMEpP Ca IITO MAhe IIy-
Ma, ma cy tama eixeMmenTn Tadke. Cxema mojma ,getupum’ je:

OBakBo 00JMKOBaWmE mMOjMa OpoOja HA3WMBAMO NPUHIWI MHBAPUjAHTHOCTH OpOja.
OBaj mpuHmuUm, HAPOYUTO KALA je y HUTAKBY PACIOPEN eIeMEHATA, IeCTO PerucTpy-
jemo mumyhu pa3me MaTeMaTWIKe KOLOBE.

OBaj unaHak je M3BOJ 13 AMILIOMCKOI pajia OpameHOr Ha Y unTesbckoM dakynarery y Beorpany



8 M. BykoBuh

Kazna mumemo m3pas 3 + 2, BuanMo emeMeHTe ckymna pasbujeHe Ha CKym OoX& 3 u
ckyn ox 2 ememenrta. [lumyhu 3 + 2 = 5 wrEOopmmemMo pacmopen KaO BHUI TPYIHCA-
Ha, Tj. THBAPUJAHTHOCT OpOja Ha Taj HAYMH M3Pa:KABAMO. Ba/KHUjU CJIydYajeBH U3-
paxkaBama IPUHINWIA WHBAPUJAHTHOCTH Cy 3akoHN aputMmeruke. [locmarpajyhm ciu-

Ky C IecHa Ha 1eBO, pearyjemo mumyhu 2 + 3. 3maunm,
3+2 =2+3. Hasenena jeIHAKOCT M3paskaBa IPaBUIO
3aMeHe MecTa cadbupagka. IIpaBuio ce jaBiba Kao IO-
ceDaH BUI IPWHNNIA WHBAPUJAHTHOCTH OpOja, KOju He
3aBUCH OJ HAIler HAYWHA NOCMATpama CKyIa KOju je
YHIja CBOja ABA MUCjYHKTHA MOACKYIA U TAE 33 HEr0BO
3HaYeme HUje OUTHO KOjU OX TWX CKYIOBa, y IpOIe-
Cy 3ammcmBama 30upa, y3uMaMo Kao IPBH, a KOJH Kao
IPYTH.

[IpaBuna ce ¢opMupajy y okBupy Maamx 0i0kOBa. Tama ce m3paskapajy IpOIe-
IyPANHO W PETOPUUKH.

IlemaBa ce na yYeHHIU KOPUCTe HEKa HPABUIA ¥ DALYy, & A X He yMejy HCKa3a-
tu. Ha mpumep, yuenunu pagynajy oBako: 8 +5 = 10+ 3 = 13, auan me Bume y Tome
IPaBUIO 3APYRUBakHa cabupaka. Vnu, 3Hajy 3a TO IPABUIO, aJIM HE yMejy HOCTYIAK
pauyHama ga pamuiane: 8 +5=8+2+4+3 = 10+ 3 = 13. OBo mocmenme je mpu-
Mep IpOLIEeNypAJHOT M3paskaBama IpaBmia 3IApykuBama cabupaka. llpomenypainHo
3HaBbEe MPEICTaB/ba 3HAKE MOjeJUHNA O CHeNA(GUIHNM ANTOPUTAMCKUM IOCTYINIMA X
BUXOBOM €(eKTHBHOM KOpHUIINemY.

Y moverHoj HACTABH Ce MOK€ M3NBOJUTH W AEKIAPATHBHO 3HA®KE. SHAKE TUHE-
HUNA ¥ TpaBUIa, 3HaWHE KOje ce HAJTA3W y HAIlOj MEMODPUjU, HA3WBA C€ NEKIapaTUBHO
sHame. Ha mpumep, MoxeMO 100ODPO 3HATH MPAMATHKY CTPAHOT je3WKa (JeKIapaTHBHO
3Hame), a roBopuTd ra ¢ moremrolhoMm (crabo mpouexypaiHO 3HAHmE), HOK OOPHY-
TO, HE MOPaMO 3HATH DaMaTHKy MaTepmer je3uka (caabo NeKIapaTHBHO 3HAE), a
FOBODUTH I'd UCHPABHO (ZOOPO HPOLEAYDPANHO 3HAME).

YBohemem TepMuHEa Ka0 MTO Cy OpBHU, Apyru, Tpehm cabupak, yMameHUK, yMa-
IBbUJIAL UTJT, 3aKOHE M3PAKaBAMO PETOPHUUKH.

3Ha4Yu, IPABUIO MOKEMO H3PAKABATH IPOLELYPAIHO, Tj. TAKO MITO I'a NIPAMEHY-
jemo (mmp. 34+15=1543=10+5+3 = 10+ 8 = 18), peropuuru (Hup. ,cabupuuma
y 30upy ce Mory 3ameHuTH Mecta‘) m cuMmbGonmuku (Hmp. m +n = n + m). Y mo-
YeTHO] HACTABM MaTeMAaTHKe je HAjBAKHWUjU M HAjBUIIE KOpUmheH NponexypaHy BILLT
n3pakaBamba MPaBUIA.

YecTo ce y HAIIOj, Ia ¥ y CTPAHO] AUTEPaTypHu, cpelly HEraTUBHE IPUMEPH KOJI
IOKa3yjy ha ayTOpPH HE CXBAaTajy yJOry NPUHIUIA HHBAPUjAHTHOCTH Opoja, ma ce OH
MaHHI(eCcTyje Kpo3 (yHIAMEHTAIHA CBOjCTBA KOja MPMXBATAMO Ka0 3aKOHE apHTMEeTH-
Ke.

Y orBupy Majmx OJIOKOBAa, ydYEHHK HPOJA3W KPO3 MHOTE IPONEce KOJjI BOXE
popMupamy mojmMoBa, ycBajajyhu smademe m cumbBoawmdkn (m BepGanno) ra us-
paxkasajyhu. IMMupehu GiokoBe, APEKUMO Ce MPUHNOWUIA MEPMAHEHIWjE 3aKOHA, Tj.
MeHTaJHe CIukKe (OpMEpaHe HA MpUMepHMa Majux OpojeBa jeqHAKO HAM CIykKe U ¥
cay4ajy cse Behux Gpojesa.
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Ha musoy I u II paspenma mpasuma ce 00pa3yjy KpO3 KOHKPETHE IPUMEPE U TA,IA

ce m3pakaBajy mponexypaiso u peropuukn. Ha
IpuMep, IPABUIO MHOXKEHA 30mpa MOKeMO ,,00-
pamutu“ myTem ,O6pojeBHUX CamMKa“ HA ciaemehu
HauMH. Y BpcTaMa BuAUMO 4 miaBe u 3 mpBe-
He Kyraune (Ha CIAMNU O3HAYEHE MyHUM, OJHOCHO
npassuM kpy:xuhuma). 3ajepuo, 1o je 4 + 3 Ky-
raune. Mmamo 5 Bpera, a TO 3HAYM HA 5 MECTA
mo (4 + 3) kyramme. Yxymmo, 10 je 5 - (4 + 3)
KyTJInna.

C mpyre cTpame, y CBaKOj BpCTH mMaMO 4 miIaBe KyTJadmne, ma y 5 BPCTa YKYIHO
umamo 5 - 4 upsernx kyraumna. CAW4YHO, y CBAKOj BPCTH MMAMO 3 IPBEHE KyIJIWIE U
yrynHO 5 -3 npBemnx kyriamma. Can je ykymam 6poj kyramma 5-4 + 5 - 3. Oba u3pasa
m3pakaBajy ucTu OpOj eaeMeHaTa, ma MOMXKEMO MHCATH jeTHAKOCT

5 (4+3)=5-44+5-3.

OBO mpaBWIO KOPUCTUMO TPU U3BODEmY MHOXEHA jeTHONU()PEHOT U ABOMU(PPEHOT
opoja. Ha mpumep:

4-18=4-(10+ )=4-10+4- =40+ =
4:27=4-( + )=4- +4- = + =

Ha musoy III u IV paspena npasuna tpeba u cumOonwukn mapaxapatu. Anu u
Tana, paaum Behier cTemeHa OYWrieIHOCTH, KOPUCTUMO CIUKE C ONIITHM 3HAYEHEM.

ITocmarpajyhu memy mo:kemo pehm ma Bmmumo ,Ha k Mecra mo m + n“ emxe-
menara. C mpyre crpame, BUIUMO IBa CKyma, jeJaH Koju mMmMa ,Ha k mecra mo m“
eneMeHaTa, Tj. k- m eleMeHaTa, U OPYTU KOju UMa, ,HA k MecTa mo n‘ eremMeHara, Tj.
k- n enemenara. IIumemo cmenehy jemmakoct

k-(m+n)=k-m+k-n,

MTO je cuMOOIMYKO M3PaKABAKE MPABUIA MHOKEHA 30upa Opojem, Tj. nucTpubyTuB-
HOT 3aKOHA.

[Mum macrase je ma moBele MO HUBOA MPABUIHE W ayTOMATH30BAHE MAHUILY TAIM]e
cumbonuma 0e3 BesmBama 3a 3HAUEHE, Tj. 0e3 0mio koje moryhe maTepuperanuje.
ITa Tako m oBa mpaBmia, y PA3HUM BUIOBHMA, MOPAMO BE3WBATHU 33 CEPHje 33 TO
HAMEHCHIX TPUMEPaA.
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He murupajyhu uszsop, HaBe AMMO TPUMEP MOMEHYTOT MOTPEMHOT CXBATAHA, YIOTe
3akoHa apurMeruge. To je ciydaj ,3aKkbydnBama‘ OBAKBOT BHIA:

5-(4+3)=5-T=T+T+7+7+7=35,
5-445-3=20+15= 35,

3HA4Yn
5-(4+3)=5-445-3.

OBze ce mpuMemyje MeTOqa HEIOTIYHE MHAYKIHje, KOja Y MATEMATHNN MOXE Ia
CIYXU CaMO 33 m3BODeme XUmoTese, and HE W 3akbydaka. ucTpubyTuBHUN 3aKOH je
IPUWHIUN, & NPUHOUIE TPUXBATAMO, & HE IOKazyjemo. Ham maumakTwdrm 3amaTak je
HemTOo IPYro — [a TO IPUXBATAke IPATH jaCHO (POPMUPAH MHTYUTUBHUA CMUCAO, KOJH
IPOUCTUYE U3 HANIEr PAa3yMHOr ONHOCA HPeMa CTPYKIYPHO] PEANHOCTH.

Hapexnmvo jemam mcropumjckm mo3gar mpuMep MOryHOCTH DOrpemHOr 3aK/bydd-
Bama Ha 06a3w memormyHe mEaykmuje. 3a n = 0, 1, ..., 40, cBu GpojeBu 0OIHEKA
n? —n +41 cy mpoctn (mTo 6u ce MOTTO 3amcTa TPOBEPUTH). Amm HECY 3a CBAKO 7,
jep xama je n = 41, nobuja ce, ouuriIemHO, CIOXeH 6poj 412.

Cnngan 0qHOC UMAMO U Y CIY4Yajy OPYIUX NPABUIA APUTMETHUKE, Tj. Bux Hehemo
,u3oauTu“ Beh hemo mx mpmxBaTaTH KA0 TIPUHIUIE O YMjOj MUAAKTUYKOj MHTEPIPE-
TANUju HAPOIUTO BOLUMO PAUYHA.

OBABEIIITEIHE

10. KOHTPEC MATEMATUNYAPA JYTOCJIABUJE
Xepuer Hosu, 25-30. maj 1999.

Ha ocmoBy omayke Uszspmuor ombopa Capesa apymrasa MaTeMaTwdapa Jyro-
cnasuje, 10. kourpec maremarudapa Jyrocnasuje oxp:xkahe ce y xoreny ,Ilmaxa“ y
Xepmer Hosowm, ox 25-30.05.1999. romure. CeMm Hayd9HUX CEKnuja, HA KOHIpecy he,
Ka0 U Ha NOCANANIKBIM KOHIPECHMA, DUTH 3aCTYI/beHA CEKIHja 33 HACTABY U MOILYJIa-
pu3amujy maremaruke. Ouekyje ce ma he B0j IPUCYCTBOBATH K y PaLy yIEeCTBOBATH
BeJMKN OpOj HACTABHWKA W MPOecopa MATEMATHKE OCHOBHUX W CPEIHBUX IIKOJA U3
mene Jyrocmasmje.

Kourpec he mmarn m jyOunapum kapakTep — OCHM ITO Ce€ DAL O AECETOM
KOHTpecy jyrocaoBenckux maremarundapa (IIpBu kOHrpec MaTeMaTwdapa U pusmdapa
Jyrocnasuje oxpxan je ma Baeny 1949. ronune), na memy he Outwm obGemnexena u 50.
rogqumkuna ocanBaka Casesa ApymraBa MareMaTudapa u pusmdapa Jyrociasuje.

Opramm3aropu kourpeca cy: HMucturyrt 3a marematuxy IIM® y Hosom Cany,
Oncjek 3a maremaTury m pauymapcke mayke IIM® y Ilomropumu, Case3 apymraBa
maremarmyapa Jyrocmaasuje, Ipymreo maremarmuapa Cpbuje m IpymrBo marema-
tugapa u ¢usmuapa [lpue [ope. Ileramuuja obasemrema Ouhe mocraBibeHa cBuM
IIKOIAMA.



