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�� Uvo�e�e nenegativnih racionalnih brojeva u nastavu matematike nesum�
�ivo je znaqajan korak i mora mu se� prilikom koncipira�a nastavnih planova
i programa i odgovaraju�ih didaktiqko�metodiqkih uputstava� posvetiti puna
pa��a� Nax je ci� da uka�emo na neke� po naxem mix�e�u znaqajne� probleme
koji prate ovaj korak i koje bi trebalo uva�iti prilikom izbora odgovaraju�e
didaktiqke projekcije za �egovo ostvariva�e� Pri tome je� nesum�ivo� neophod�
no odgovoriti na brojna pita�a� uvek vezana uz problem uvo�e�a novih objekata
u nastavu matematike 	zaxto� kada� kako� � � � 
�

Prioritetno je pita�e motivacije i� u ovom sluqaju� ono nije slo�eno� Ve�
akumulirano iskustvo deteta od � do �� godina izgradilo je u �egovoj svesti
potrebu za de�e�em celine i oznaqava�em delova te celine� a steqene navike
da se sa objektima operixe lako je artikulisati u potrebu da se operixe i sa
oznakama za delove celina� a pre svega da se vrxi �ihovo upore�iva�e�

Jasno je da od naqina na koji se novi matematiqki objekti uvode� odnosa
prema realnosti i steqenom iskustvu i zahtevanog stepena formalizacije za�
visi kakvo �e se rexe�e prihvatiti u pogledu postav�a�a i naqina obrade
odgovaraju�e materije� prilago�avaju�i to uzrastu uqenika� Pristup koji mi
predla�emo zahteva samo odre�ena iskustva u vezi sa konkretnim sadr�ajima
i osposob�enost za izvo�e�e konkretnih operacija� Imaju�i u vidu da takve
sposobnosti imaju deca uzrasta � ili �� godina i pozitivna iskustva sa uvo�
�e�em strukture N� 	prirodnih brojeva sa nulom� u prva tri razreda osnovne
xkole� mo�emo zak�uqiti da se u qetvrtom ili petom razredu osnovne xkole
ovi sadr�aji mogu uspexno realizovati na predlo�eni naqin�

U da�em �emo pokuxati da damo nax odgovor na pita�e kako uvesti struk�
turu Q�

� u poqetnu nastavu matematike� Uqini�emo to predla�u�i jednu od
takvih mogu�nosti�

	� �� Smatramo da je u okviru nastave matematike� u periodu koji prethodi
uvo�e�u strukture Q�

� � upozanata struktura N� i �ena osnovna svojstva� te da
je steqeno odre�eno iskustvo u izvo�e�u operacija sa prirodnim brojevima i
upore�iva�u takvih brojeva�

�� Pretpostav�amo da je u svesti uqenika oform�en pojam jedinice kao
mere za koliqinu i da je on u sta�u predstav�ati je pomo�u neke slike� sheme

� Predava�e odr�ano na Kolokvijumu o nastavi matematike



Jedan naqin uvo�e�a razlomaka u nastavu matematike �

koja poma�e pri da�em radu� Pri tome nastojimo da uqenici sami predlo�e
raznovrsne jednostavne slike 	kvadrate� pravougaonike� krugove� � � � � i insis�
tiramo na tome da se u jednom kontekstu 	u jednom zadatku� u jednom tvr�e�u
ili jednom nizu tvr�e�a� jedinica ne me�a 	tj� da se one ne mexaju�� Tako�e je
dobro takvu jedinicu ��materijalizovati�� prate�i sve to paralelnom opisnom
priqom o tabli qokolade� pogaqi i sl�

�� Va�an korak je ukaziva�e na qi�enicu da se koliqina� dakle i jedinica
odr�ava 	invarijantna je� prilikom �enog de�e�a na delove� U vezi sa ovim
treba uve�bavati uoqava�e delova i uvesti pojam jednakosti delova nezavisno
od �ihovog polo�aja�

a� b� v�

Osnova tog jednaqe�a bila bi intuitivna predstava o podudarnosti� formi�
rana spontano�

�� Oznaqavamo jedinicu i �ene delove zapisuju�i pored odgovaraju�e slike
ralomak koji oznaqava odnos xrafiranog dela prema toj jedinici�
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Pri tome pretpostav�amo da uqenik ve� zna da oznaqava deo 	sa
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� � � � i zna da mu taj deo slu�i kao jedinica za prebrojava�e� Primeri koji
slu�e oznaqava�u bili bi� recimo� ovakvi�
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Ovde je podesno da se uvedu termini� razlomak� brojilac� imenilac i da se
sa nekoliko primera uve�ba �ihovo korix�e�e�

Da bismo se pripremili za da�e korake mo�emo sada� koriste�i se slikama�
uve�bavati zapisiva�e razlomaka uz prilo�enu sliku naglaxavaju�i da se ono
sastoji u uoqava�u graduirane 	izde�ene na delove� jedinice i ukupnog broja
delova � taj broj je imenilac i prebrojava�a istaknutih 	xrafiranih� delova
� broj takvih delova je brojilac razlomka� Naxa slika prikazuje jedan primer�
ona slu�i i stica�u sigurnosti u pisa�u razlomka i uve�bava�u postupka
opisanog pod ���
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�� Nax naredni ci� je intuitivno tumaqe�e jednakosti

m

n
	

m � k

n � k
�

xto obiqno zovemo pravilom o proxiriva�u odnosno pravilom o skra�iva�u
razlomaka�

Primetimo prvo da istu koliqinu� zavisno od sagledava�a delova� dakle
zavisno od graduira�a jedinice� mo�emo oznaqavati razliqitim razlomcima�
S obzirom na qi�enicu da se koliqina odr�ava� znaqi da �emo imati razlomke
sa razliqitim brojiocima i razliqitim imeniocima koji imaju istu vrednost
� jednaki su� Recimo
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Uzmimo i ovaj primer�

Na slici je dva puta prikazana ista qokolada� Milan je dobio dve ��xtan�
gle� a Dragan osam ��kockica�� Jesu li dobili isto
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Uz ovaj primer mo�e se od uqenika zahtevati da uoqe deo koji predstav�a
jednu tre�inu qokolade i do�u do jednakosti
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Ovakvim primerima� koji se formiraju po opxtem modelu
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	v� sliku na slede�oj strani� uqenici �e spontano prihvatiti pomenuta pravila
o proxiriva�u i skra�iva�u razlomaka�
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� Intuitivno �e uqenici bez texko�a prihvatiti da pri jednom gradui�
ra�u jedinice koliqina koja se sastoji od vixe 	ovo je upore�iva�e prirodnih
brojeva�� jedinica prebrojava�a nego neka druga koliqina predstav�a ve�u ko�
liqinu i broj kojim je ona oznaqena je ve�i� Koriste�i se time i prihva�enim
pravilima mo�emo vrxiti upore�iva�e razlomaka� Na primer� uporedimo ra�
zlomke�
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Na taj naqin induktivno idemo prema pravilu upore�iva�a razlomaka u

opxtem sluqaju� Neka su dati razlomci
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�� Pored principa odr�a�a koliqine mi se prilikom uvo�e�a novih struk�
tura brojeva rukovodimo i tzv� principom permanencije � odr�a�a va�nih
svojstava strukture koju proxirujemo� U skupuN� smo upoznali operacije sabi�
ra�a i mno�e�a i neka �ihova svojstva� Nax ci� je da se ove dve operacije
i �ihova va�na svojstva odr�e i u strukturi Q�

� � Ovo �e biti predmet nax�
eg da�eg interesova�a i sadr�aj qlanka koji pripremamo za jedan od narednih
brojeva ��Nastave matematike��


